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ILLVSTRISSIMIS SCXMIMIS 

PARMENSIS 
COLLEGII 

CONViCTORlBVS 



ORONANDOS 
ejfe PonUt ah r# 

r<riti yctertsorA' 
culi vox efi : qua 
quidem qunntum 
vohis > nobiHfiimi fidales, quati" 
ium €larifsimo Viro DomiuQ 
Alphoufi Barellio Bresetptof* 
meo Jeieam, apertijatis admo* 
neor . Vtfito comubtYnio fum" 
vt» eum animi mei voluptaU af 
f«r vtsUsaie plures annos vfus > 
j vobis omnis elegantia ae faph 
eutia exempla Mut . A vefiro 
Jeinde Collegio digrefsus^ eum i 
Matbematicis dtfeiplinis Magi^ 
firmm i^abui , qut breuitate ae 
ekriute doeendi sucundam^tequi^ 

* » mibs 
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mibf atque vtilem redderet of?e ^ 
ram fwm Sapientum omnium 
approbattone iaudaiiftimam^ 
En igitur cum vohis cum ilU ad 
grqtam aliquam memoris animi 
Jig^nific itionem exhibendam ab" 
Oringi me Jentiam , duoi ( vt 
vetus habet. verbum J vna fide^ 
liapartetes dealbo, duo fimttl eo- 
nor debtta expu-i^rre , Eruditir- 
fimt ^iri Opus in. Euclidis Ble- 
menta iterata iam gmtfshne iu^ 
dicys publim probatum.% noua^ 
curanda editione HhBratei Bur 

• * _ • 

dui: Hanc tpfam voHs pro meo 
erga V os fiudioj tanqmm pignus 
dentifsd ae perpetud obfequiofifi'^ 
m£ ytduntatis.dfeare * ae ettnfir 
erare confiituim Ba efl Jndoiis 
vefiriS Generofitas » vt munm 
boc , t tfi foret injra d^nitalem 
vefiramt benigni taimnJtdmif^ 
fhros vos' ae gr.ttiam » qu£ ilU 

deefset > ex indita vobis humam* 
Sdtefuppleturos confidere potue' 

rim . Eif igitur» cur id facilius 
,mthi perfuadexm cum finguUris 
p^a^atHif librum efse feiam ^ 
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fdudatj/sinjo fcriptore ttuoulra- 
tftm , cumqtm de trafiet ar^. 
^umento , quod in^enys vefiris 
apprtmi arridtre deheatx Com" 
munis enim vobis eji cum reliqua 
Buropa Nobilitate Amor acfiu- 
dium in nobiliffimam hanc Pbi' 
lofopht4e V irtem * qu£ hac hoJitA 
atate in i ^fi^ Regum x^ac Princi' 
pum yirornm Aulis , atque in^ 
priuAtis Eruditorum penetrali" 
bm excipi benignim confueidt • 
Accipite er^o illum tamquam pu 
biicam tefs^ram 4ternt mei 4' 
morit atque obfeqmj Brg i iflud 
tcto iam Orbe celleberimum GoU 
kgium i nte , ac honae artes > 
vi foletts y amate . f^afeie, • - 
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« Bdiuo t€rcia denuo limata# 



m 

AD LBCTOREM GEOMHTRAM » 




lCVTantiquitus liciiit> & 
iuuir pnma Geometrix 
£leir.6ca a nrircis^gyptijs 
tradita 4 Tlialetef Hipj^ia » 
Pythagora » & pfunbw 
ali js Mce s dc poft fiucli- 
I ftemfcmpcr noui» inueii-» 
tis cotngere » locupretarcr 
imarc y & noua forma & ordme» atque me- 
^ thodo demonftratiuA immBtai^e Sic quo* 
«fue mf ht licebie» leruat^ anttqutcacia- tem* 
Tentia > iterum Elemenra Geonietriac in no- 
uam formam clariotem 9 ali<]ui5us eciam-* 
in locis firmiori modo contextam reftitucrc» 
fitprimo brcuiter timuam rationes>quar 
{itarcrunc vacillaiites ah^uaa paites- Ceooie» 
ttn reformare » 

Vaciirat qutppe' Geometrfa m Do^^int^ 
paraIlelaTum>«ir Propettfanum f quf a nimi- 
rum proceffuncex Priiicipifs non omnino 
certis» dc euidentibus* Ct rrocin prima htt« 
ius reilttutionis edrtione fatrs proiixe often* 
lum e<i m lcholijs kCUuis DoftrMis hic aflb^ 
ram Kreuem» & claram noiruania^^A ioittper 
irfi^u^ dc aouo liiptf t4dam • ; ^ 

Cum 
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Cum fcientia iltcerra > * euiden^ eogni* 
tio Tcrum; & fciencia Rt progreflus Inci^o* 
Auali$ €x nocis atl ignoca;pracnl dubio ptiil» 
tipia ex iqmlMit ignotai conctiifiomt dcduci 
^ebennopofwt, n lint DotMI^ iHis: at nemo 
fiofiffiiiiiim reputafctt SHmH ouorf non perci* 
pitur»an ▼erum fic & andari m rerum n.icuia 
ucat. Mocto Parallclarum Doariaamab 
uclide traditam inipcrfcaamefle cenfue- 
rttnt« Poffidoaiu»» Oemitius» Sc s^if wJb 
dcfednm Pnncipiortim (ciliMtobiftiperfe» 
4tOMm dBfinitioiiis Paralfelarum > & Pcti^ 
tlnhiii quintse . Dixit cnnn E^lides dM$ 
feBmf lincds tn eod.m plano exiffenUM » fium 
mn am urtmht ad riraj^ue p^trfes ^ Ueet m 
infimitmm fro^l»eaniitr^ tJsc^PdfMlUUs • Talit 
Aafliqiie pafi# igoota cfk; msm quia irabi^jr 
iMf 1 4» tale^ ItHM infiM» non concuire»» 
Its rcpe^ifl pofint in natura ; tum etianii^ 
€»aia infiniri proprtctaces perciperenon pof. 
fumus » &proindc noa eft cuidenccr Gogni*^ 
€a« 

Non mihus iafWta^dlXkcfiiiitto^F^raUcttii 
tnm a ItofidMlfa cxwgttaea» d&th cyitmf ^ 
imU^lMepHtimMpHimwniSm » qm^t f^ali in^ 
ftfwmth umffer imtf jr U$Ham • Ignorntuf 
enim quid nominc intfrtMih intclli^i debc*» 
at » Ar an vcnficari pf>ffit talis cottJirfo 
]icec> aii dari poffinc huiufmoili rcft» lincir » 
qoie fiimpCTc^ttali incernallo a (cimiceai^ 

ilUle* ia fUa eaceii&iM iiilintta • 

fstieer VeclcwcKic l^liic& alij Petitio^ 
Bcm <)Uffmam Buclidis ^ituincroPrincipio* 
eum rciciernnt » <iU2e ralis cft» SitmHmasr§f 
»a/ linems m evdem pUm€^i9Umi€$ ♦ t^tmUK^ 
€tdem dm^M4mimhs intitmmf Jtd emrdem^ fUMW 
dMMMNet i ti i N Ci c i f iliii fcw ttogaftit te#ii frtm^m 
ififf^ f MVatii hf md fmfffs » rbi an imti rf«e* 
$mr ffBti rminwei smmf • Tatts cftsippe Petitio 
cefrniu CRHi eft hmiine tiacora > & ideo erit 
FtiiKipium i§notum . Adde qnod Ami4ier» 
deas i^cfta^ coincidctK»»cefMr|if femimnM 
a> t ettn nt wa H iiMiit i ane aiRtMni^# 
ftawyMA MMwt wCtacoideet J|. 

,5 4 Alimr 




Afimptoti.Eric igiruf talis petitio Theorem.it 
-non Principium; qnodtioa rite a PtoleiDasej 
4c Proclo ddmonftratum fuit » J<l^o Arabet^ 
Sc p^ftea Clalrius firmiori progte/Tu td ipr 
fum demonftt#re conati funt cx antjgua pa,- 
tallelarum definitione : quaf cum /ic ignota** 
vt diftum eft; ideoin hac Teftitutione Primo 
ponitur definitio ParaiJelaruoi > qus ^ft^eiu^ 
dentiifima • Gertum cnim eft»eK Proptm- 
ctotiibus YOr& ri. Pitmi £l^imitti|n 

^yi^hntes fouHnt per[>cudicuiarittr eleHari 
^ftper ^anietn reii^^m E H ; tnnc qHtdem pre" 
-^diSatlinens ^AB^Sc CD roco inter le picr^f/^ 
Htlms* DequiiH>spaflio2(]uidiftantiaP^dein^ 
r^p» deinollratur^&r talis definmopr«^Ql.du^ 
Kfoerit pTinciphtm fcrentia^;cuiii e.xpoii9tur 
per paftioneHt poflibiJeiii . & euidentiflimam « 
^ Pronunciatum pml^ea quod praeniitti de- 
betid ipfum eft qiiod Arabes » dr Clauiiis 
-a/?umpferunt > nemp^ eab^ &«)^.$« Si reSa 
. 48 perpcndicHlariter innixd snper rcSlanf 
Bi^ in ,fnnSh kisy • «rt y ei i i e B Wnsfexdfnr 
^rnnsmnali ih^tm^in ^e^eUan fJnn^ ysque .a4 
'sBC 5 in mUH einssmn raciliet > sed semr 
fer ferpendicHhtrif (it super BC ; tunc PH^i-t 
Bi Ji fiuyHi ^ ZB eri t linea [(eHa : quod pa, 
tet ex eo quod onmia (punf^a in AhO deii^ 
gnabilia neqitalibua^iiiteruallis ( menfurati^ 
iiempe ab eadem Derpendiculari AB) dtftanp 
ab omnihus puteais redat BC ^ & ideo elus 
punfta fc c<)iifequuntur» & difpofita funt to^ 
dcm ordine dire^lo quem wjigit, fiu.xu^ }^fp^ 
uiflimus re^se BC . ^ , ri.j* 

* ^ Si^undus error qui in vulgatis £lepencif 
tfrtfiftc , & procul dubio ab altqitp^^liq tej^. 
•cni JEncIidjs additiis Ikiie t eft» die^icufnnn 
'^ontingentia H peHphe&ia Circuli % & 4 reSta 
4inea eu.m contingente compraehenfum; quod 
angulum conftituere Ptocliil cenfuic» At hoc 
i^fum eftft piiC4iit AAagnt Viii Vieta >,QaU^ 
itm r ,A mm» tif^^ici Matbe«iu:ici#||f. 
itgnosfMttwiini rmQiift^iMin «fei^aiB^jna^ 
tfmieittA^iaic h^ ynid^ in priijii «dhiQijie 
• \.i^4i % huiws 
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'jtiifusreftitiitionis tradita. Conftat cx anga- 
*li Definitioiie : IntliMtionem du^rmm line^ 
ram se tangentmm in yno fnnSo ttnntiMm 
mnittU eof^iftim 9 Igitur fi dnKlsfieaB » qnie 

4ir vno pundo comienientes vnicam cettHMi 
&'dcccTmiiiatam iiiclinationem non cflficiunt» 
procul ciubio aneulum non conftituenc. At- 
qui talem efle diuerticuJum coiitingektti« fic 
oftendetttr • Tmkm. i. fig, 9* 

Sic polygonum Mba qubd tai^atrefti^ 
f4 itt latere m » patet qnod perimeter ^ftr 
cum tano^ente ca non vnicam ftd tot iuclina* 
tioncs conftituit quot funt eins lattra > icxli'- 
ttihae t chey (Ige&c* harum autem incJina'» 
tionum nulia angiilum conftitnie excepta 
fuPrema bs^ i e^nit qnxlibet aliaTt latmi 
rl8c M catet cencurf» Unearum io 
mmdo » Hm quo an^ulu^ eAenequit Cottv 
liderctuf modo tMb. 8. fig. lO, Circulus ABC 
qucm contin^at refta horiiontalis t A. quia 
circulas cenfetur efle pojygonum compr*- 
JienTum abinfinitialateribtts» m niouriKn^ 
^ttot fQnt pMft» ctfcumfmflcia'. eitts^t.ii 
Inic tater» ob ctr cumferentic cuntatiiram » 
diuernmod^ indinata funt ad tangentem EAt 
fcilicet pundi C inclinacio determinacur ab 
esus fluxu CG in dlredum continuato > qui{ 
' flttxus per circuli tangentem dirijgituf » quod 
ct fckotia meckanica^ peiiptcui; JmdM 
tor • Quiapik graiti^ R Imiixa fupet curtt 
uatn A C ki C perttuie f otoiim n periphjt-^ 
lia vel a femidiamerro > D C» ac fi >nni-' 
teretur fuper pLinum inclinatum taneen- 
tis GC : & proinde inclinatio punai C 
peripherige fitper planum B A erit eadenke 
ouam habec angulus redilineus EGC # Simk 
mer iticliiiatio putifti pei iplierii» B erit %M^^ 
^uam habee anguhis rediltneus EHB » qui' 
minor ctt an^ulo EGC : & fic rlterius omr 
ttiaalia punda deitgnaca in peripheria BAl 
efiiciunc ditteriaa incUnatioues cum tangpa-^ 
t» fiAi femper inter le in^qtttales » & Hecief^. 
t^ntes > quia io ctifus CBA defiguari poi^ 
fcuK lafiiuu pMft^ ergg peripheria 

* j cum 



cum tangence F.A dfcic inBnfcjs reftiUMtf 
iuclinaciones incquales iacfr fty ftcoiit^ 
neacer acuciores > qiiiHlA)Uf in pitnfto conc^ 
^us A profAis ifidiueio ^ri»acar » ft atir 
wiito-ur . iMNf %x. hrfire infinici^ inclina* 
iiotubus nulU afS^nari potc^ it r qujc ffc pro- 
^ria V & C'*nftrtuciua air^ulr dmtnicuH core- 
tin^enctX)duplici racione.priiuo quia kt6ci/L 
concurAas^ in vna pimAo» (Mirndb quia^ qui^. 

iMKt€4m»«flkftoii^Jom ifAiliiieviii nm 
miseMe bA f < & Ptodtts non verecur affir- 
ttiaiev quiidaneuhis contiiTiientiac fic minor 
^■oliBet an^ufo acuCQ redrlineo> cafis crgo* 
intlrnatio fcmpcr minor ell^ quacunqnedat» 
Inclirratioiiepiocedeffila vcriiis c«>iic»idttin Al 
ncc aCf»ari^ui»»ft poftretna prccc' Ottam im 
^Canm prniao con^dus jrbi miUa iiicliha* 
tioclatttT, quattdoqiifiktti pun&uni Aco»*' 
gruit cum ca!i|$ciice jhA» Pa|ct.ergo pro-r 
poficuiT^. . 

Tercfus focus r^oi in F.kmeocis Gcoute^ 
nift te(^itui4ebee « -cft iUe qui agic itc Pre» 
mnime . tSc r 9rf<0nmmlkme cuw eoco li- 
DTO* Qittiico> Kcrciidis r Hunc plane omnes^^ 
fatencur orifcuriffimum e/ir v & idco Jhanc. 
scomcr-rx pas^cem pFe^-fqur refiictterc coiiaUt 
loiirr (t^ irr iro co Aacir vc nwx partTNir 

Ncmo ««)bi4|ic^tt(*4taIi»obfcuriirai noQke» 
alitto i k ,pew*y qttam ei^ 4e<«Aur^incipio«& 
fime allumpittMim t nMnpeex Difrfinicioni-»' 
mfus V cfuar cuilf fint: PMncipia > & caufar 
fcicncitt aebent cAc nnciffimae 9 vt euKiencif^ 
£m ^in coj^nitionem prucfacere poflint Qgjodf 
Yero> Dciimtiofict ab* Haehde* tra losrilte 

«j^jpaWiBlf mencof ttm fiuc ofitfMtiffiAfttMin^ 
ttM»9ftaM0^ fittfcttior TiipltcaeflHttr moA^ 

ttit Eucttkics rfe mei liino VII 1 vbi duoruni;«% 
immcromnT prorportioiiem dcfiniuit irtsfe^ 
Mmm^ ^ae 4im$&cmiUm§i Mt wmlUfUx t >«f 

smmtnH a4 4ll9i idtktt eamlcm prc^>ortldhi 
itcmfcabere djxitt qmandQ smectdemts ctfjmm 
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Mk> 4« AmtoaM fiim cettar » A: eaidMti& 

mS^co^nitae*^ & proinde meritojiiter prtuci^ 
pia fcicnria: conmmicrari poflunt • At qait 
ttieter numcrosr & prcter (]uaiititateS' intcr 
tt comiaaenriiffabtJest qum fe habent vt nuioe*' 
rn» e»l nttniei utn % daacitr eriai» i^ uaatiUMe 
kiter fe praiTrae l«mmMaMaMik/## i» qiiie 
A^merrar vacanctir » ifli^aitas a4aptari aoa 
pofltint illar definitioiTe* numerofunr pro^ 
portionalium ; proptereacoaftus fuit Eucli- 
i[es cradere definiriones proporcionis t & 
VioptirciKMialitauj vaiuerialiatea» qa^raoaft* 
preliefidkreiir etiam aiCinetras quaiicjMe»^ 
Noc aMteott <r«pli€» amb> pftftttit n Vfim» 

4hc9ndo proportfrmein effe» ResfeSimm quemtt 
ddm Jnmrmn tna^nttHirnmm ijm^d quautita^ 
um fe^tinetm Ec Proporrionem e/lc dixir 
fmifitHdimem nsff&mmmm ¥o&itz vidcmaa 
aaod kilcsdelinitioai6af Aon acquieiiit £u* 
cfKtet i <i taflsen afr aSqas^ aiMmr noniw^ 
runt > ne<)vefaflieiMmeaa«eptttaairr inia 
Bcciue ers vfus^ efl rndemonffrationibus Pro* 
pofitiortum eius libri V Sed fuperaddidir 
jKMMin definitionem dicehdov 1k eAthm from 
pmiime §$9€ fnmmmd sHmmJmmw HST tmue md 
ejmdnmmm^tmmfmimmw^tt tmim s^mem$rii^ 

fr$cim m ittm^im*^ ii^uM^ m^mmhtplitikme 
{quitlifcmmqme fit hmC mmitiplicaim)^ i^trHm^ 
qme mb yftroqm ret ynm deficimnf , -pet vfkt exce» 
MtTr }Hsl>nm mqmmlim smmtffi ea jaflMalar qm^ 
inter $m tfifcmdent ^ 

Hanc ponofoftrem.im dennitmnempei^' 
prexaiar. wtctum r& icieo rei|>ueiHiam elieir 
acmo fnficfatnt«' <^ia ^lefinitio fcieatifica^ 
rftbct euidentiflimi exponerc natwram rei 
ifcflniras \^eT pafiionem pof&birem r vcrailU % 
0rfm;m)r& notifSmamr per quam dcfinrtum 
^KBtmkmet a emlibec alia fubiei^ t Ar 
M»pleM€k|^m^ dci!rnt«* 
tione ignOTaMr airiwrciMV «atBrailari poP 
fTt V innnitae enim illaeaeque inafriplkes vna 
snaiorcs r vel vna minores reliquis» uon per'-- 



I 



Ignofamus an Ulis paffio vera fit : Ikee 
^ifibilisf & vera r»ppoaaeiir»obr(ara eft 
tatneiiob infinitateni qttam Iniiolatt r qno« 
modo erfifo erit ettideneiffima ^ Bt qnant^ 

fcicntificam certitudfncm p^irere poterit? 
Erir i^iturtalis definitio pOLius Theorema«i 
€juod abfque demonllratione adniirti non^ 
poteft ; Sc ideo noiia ilefinittone» excogitair 
fim riint ) <iu7^ fint enidenter cogni«« > vc iiip 
eer prtnapia firienties ime coamtmerari 
ipoifinc • 

Quid Tcro antiqui ccnfttrfnt > 3r an , 5t 
quomodo hanc praecipuam Geometri« par- 
Mm correxerint ob libroruni penurtam igno^ 
Mmus • Scimus tamen Arabes inoprobaile^ 
«Enciidai methodiun 9 vtreftirr CamDanust 

• id ipfiim tentautt lor Baptift» Benediaus» At 
alij Viti preckiri rniuc aid noftr^ tempora^ 

' qni repudxata rextadefinitione Euclidis ceii* 
fent recipi debere definitiones tertiam>et quari* 
tamaiv^utbus declararrputant naruram pro* 
poftioms » & Proportionalitatis. per reife^ 

^ ^perfitmHuuSMem resfeltHfi ic reponnnt 
iflter axiomata feptenv V, libri Propofitiones* 
a VII ad XIII. ex quibtts paffionem «que^ 
multiplicium definitionis fextae fe demon- 
fttdfle fuadsntur r & hinc reli^uas psopofiir^ 
tioi>es librt V« methodo £aciidiaiui often^ 
dufit . 

In hac «ontronerfia ijiiid ipft (entiam^ 

aniore vcritatis lioere exponam Qu,ia defi^- 
iiitioneS' efle non poHent princrpia fcientis» 
fcilicetnon producerent euidentiilimam co«* 
g^oiicjDnem niii intelleflui coaftaret earam^% 
'csiti(ii4o 1 & euidentf»;* atttemo eiddenteit 
|iei:cipcre dtcet itoiqiiod eieprimttiir verbis 
iMjpwtisA ambignts^ ftd oportet vt iint pro» 
pria» clar^ Sc exprefsd fignificantia naturan:i 
pallionis rei dennitae > qux ad inftar Iconis- 
in Animo reprefentent Ideam illius iSc qua* 
re & Quomodor diftk^atur a qiialibet aliju 
Vjdeamus modo ao temas & quartsdefint^ 
tioaamiibi V« Jtodidis^lific wtrsi» 
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qno ad qmdmiutem ferwui hspe^nt praecli(%,is 
condittones-i £t fani particila iita quiddm 
efl vaga Sc ifidererminata^ qii^atinexaviittf* 

speBui declarat nuod noii fit vnicus& (fnsru** 
laris Tefpeftus t led multiplex > quoTum ilJjc 
<}ui pTopoTtioiicm conflituere deoct non ex? 
pTimitur > nec indicatur ; /icurqui didcro^ 
£a eft qnidam Flosiinepti RofiBdefinirioneni 
le tradidille fttadetttr * Scimas-poftea quod 
To ces /imilicudims quorundam^^rerpedaam 
funt gcnericae & fignificant non omnimodam 
identicatem > fed conuenienriam aliquam^ 
pamaleni9& idco iiidigent vlteriori declara^ 
tioee» exprefleindicando qutienam habitudo. 
€x illis-pluribus proportionem confticiiac • tt 
in quo confiftat talis fimili tudo A: Itc pafV 
fim abEuclide>& Appollonio fimijitudoli-^ 
ncaTutn> & fii^urarumj tam planarum, quani 
CUTuaram > folidaruin dcfinitur: non folis 
Verbis Stmili$ndinii qnoAd qmaniitaitmfer^ 
l^r« fedexprefle aiBimandQ parte^» modos^ 
& cii«utnftaiicias t in Quibiis eon£fttt tatijiv 
fimilitmlo > exprimencK> netnpequod fimf-» 
licudo fec^mentorum cicculatium confiftit irii 
aequaluate anguloru.ni exiftentiumin eifdent 
fcgmenris * & quod Polvoonorura fimilitudor 
coniiftit in^^uaiicati^ ^ainiojiiim an|ulorumy0i 
circa quoslaterafunt' proporct6nw'3^# & fic- 
iuTeliquis^i i\ ' 

' Patet igitiir quod non ^fufficit dixifie Pro^ 
portionem efie duarum Magnitudinum M/i-» 
tHHm qKemdam tafe^Hm c^wozA quanticatenii 

Jertinec ; & auQd preporciQaalicas eft Simif^ 
Umd^tmmfUm>reii^i^Ut^Hm Quia fi ignprai»/ 
m*iis>quJ5t 1 quali^ £5 . ille;refpetaiis » ^utx 
proportionem conftituic ftire jion poflfiimasi 
qujJido vnus quidnm yf//>e^/i«/ quoad quaa»» 
titatem fit.fimilis alteri cK/V/fw . Hocpla-^ 
nc ab ix>(o fiuflidis contextu ciicicur;/! emm 
ittdieaflec quod n^cura* Ptoportionaljcacifi} 
omnittm quancitatiim exafti % Sc fiifficiencer • 
expQfira fttiflec per hxc verba SimiUtHd^^ 
qwmmd^m r^fftHHffn .qnoad quamitatem^. 



I 

I 



' Pf^**^*****?***^ 4cbebat » & proifi* 
4e fup«rf?uufc fttit C5fpMintnrIo in mno con«- 
ftetet t;ihs /imtiKiido in numeri^» dicenckH 
Mie€9deme9 cflt debeie mmli^ieee » 
»f/ emdcm^4grM% im emdem pmries itm^ 
^emmmi Cimmet^hmc deftnicio niime- 
fOfitm propoT^ilm iit opcima , & fciencifi- 
€a ; poeiOT concedenctum eft illam Vniucr- 
iaJem de/inicioncm mancam fui«e . Bt quis 
quaBfo ne^abit fimttes refiieauf quoad cruan» 
titatem polte pliirea, iKMrfb» eflei n «han 
yiancicates mic tliiabo» jil]> tnMiiales fint 
mtetfo itmiiemel}i«A:«m quo ad#ii^4/i* 
MrmlieBett i fine minor,ad maiorem, fint^ 
snaior atl tninorem conftracur, & ideo 2. ad 
3. eumdcmrcrpeaum quoad inaenu.iliuceia 
AabebitQtiam i^ad^. eum fiotiles iinn gaaT 
eenus amtoantecedem:essn2quales(ttmittis 
cimftqttentibtts^. StiiiHlies comparaticv^. ad 
5»«^ !• <fmilc$ ninr in niif rartWtf cum 
«mbo aittecedcnces maiores fintfuis conft- 
quentibus > vel e concra ambo fint ixijnores • 
Non fecus eumdem refpe^m in Muaiitate 
CTceffiis » aut defe^e ilabec f» a4 qMut 
ad r (juia fing^uli antecedintes eodem ex^e£i 
lli^».lr|iitatti^ nempe '» fiiperanr Aios confe- 
^Wiites» tf^ contra ht ab illis dcficiunc . At 
SMlIa exhis fimtlitudinrbiis proportionalica- 
tcift conftituir Izmn fupcrius tradita defr» 
nnio eft ambigna» faJIax apu a4^todtt« 
«cndaiit ignoiinriam poc^if » mam cettaw • 
& euidoiteni fioMitam . 

-^CCmnMmcs abhaccenrura funt altqul 
nti preclari ^ qui aiout fufiicere, vt tanta fic 
gfandi(mx primac magnitudinis rcfpcau fe- 
cttnd# » quantan» iiabec tertia refpeftii quar* 
tMne^ vt ali j awaie bpottere vt prtmaA 9^ 
^mp. im>4o« jfctt nec tt«ms » iiec minuf cmict* 
i»at Tcl cMcineatur 4 iecunda B. quam tcr- 
t»a C condacttvcl continccnr i quarta nfc 
diim in commcnfitVabilibtts • fcd etiam la^ 
Affimccris, Nccimqui aiunt antcGe4^i|et 
dfbere elle «quft nHai^IicjMi confessi^^ 
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tns . Vel dicciido qiiod.ptima non fit prorfus 
Maior vc| minor auam opus cft yc ad ftcun- 
daiii habcat rfipeauni aut rclationem Simi^ 
hmil\'u quam rertia habet ad c^uaxtam • Nec 
qiiamio.afunt e/]c ikberc dificrcntraiii intcr*. 
primam & (cciimiam 5i»Mii«» «fiftrciiciai ni- 
tcr tcTtiam » & quartam r omnia cnim haec 
• bclla verba funt (Tnonrmaj quxnehilunu» 
quidem docent pTxcer ignocam iUam r^uan^ 
JUm rcfpcduum /iMii/i'rM^iii«iit»quam quid fibi 
▼clft non percrprmus ; ciufa iempcr nos rc* 
fin^uum io eadcoi ambi^uit^e • & obfcuri* 
tJte cum nmqiiam de^tarcnt > inquo naou 
confidat illa qu^ lam SimilitH^o t quae pTO- 
portionalitatem conftituit» Seu inquocon- 
fiftat iUa fimilitudo gT.mditatis » aut fimili* 
'tt4o excefluum^ ircl dcf eduum i quai.eoiaiii^ 
BOf^M Mtttfitinadigsotcerc poliamiis qu# 
inocfo aut qnancfo' antecccfciitcs noniiint ma» 
joTCs nec minores quam opib eft vt fimiles 
refpcaus habeant ad fuos confequentes ? vel 
fimitrter contineant aut contincantur abijP- 
dem ^ Itaque Tclincflolint concedere debea( 
rn Afimetris pro^ortronalihns proprictatens 

cfle obfcuram ) incoittprchenfihtlem « & idea 
immerito inter rcienriae preftantiffimafprin* 
cipi» reponr; quaraliumie cHc debcnt mag'sr 
eoidcntia & certay quam fint propofiuonca 
qux indc deduci » & dcmmiltrari dc^nt* 

Hinc agno^ane qvam pruiliiiter Propoi^» 
CToncs Euclidis t« 8. y(€^nt aii « AxiomatH 
eflcdicant. Siquidem ignoTo quid nam fit 
propoTtionalitas in Aflimctris Sc ncfcio aiL^ 
detur in Natura > qnomodo fcirc poffumj cui 
lubie^ talis proportionalitas compecat f 
Itquomocfo diftingncTe poffum magnttiidl* 
nes P ro p a r ttonalei a won Proportionatibiis ? 

Itaquc non vidco quorao admittf poflfc 
excufatio Neotericr Authoris » qui poft- 
qnam dcclarauit qiiomodo commenfurabilcs 
maonitudines Proportionales fimiUm rcfpe* 
*um iubciot totst fti fiibittl» idipfiim in Af^ 



iimetris exponi non pasteynec debett t quiMi^ 
modiisqiio antecedens continet cottfcqoen* 
tem eft inexplicabiiis • Igitu? ii non foteft 
carebimus ▼etadefinitioiie > & ignorata deli^ 

nicione Propottionalitatis incommenfurabi- 
lium nil de ipfis demonflrari potcrit > & pro- 
inde non-dabitut eorum fcieucia Si non ^e* 
bet decl ?ran* ergo profitentur fc docere pofle 
fcientiam aifimetrarttm pro-ttonu ab^i 
iinitione earundem « fcllicet abf^; pratcogni-- 
cione exiftentiae & ^uiditatis iubiedi fci- 
biris » 

Simili modo iliam doarinam proportio- 
jium laudare non po/Tiini cjuia Prtmo loco 
Author eximtus terehta Buclidis tertia defi^ 
nitione Propoittonis addit nouam de<initia« 
jiem Proportionalitatis > dicendo> proportio-^ 
nes elle inrer fe ftmiles^ vel aquaUi fi habue- 
flHnt denomifiatores «quales Poilea in pro-». 
^ieflii demonftrationum non vcitur hac defi- 
jiitionC» fed femper deducit qiiod A ad B 
eaivdem ratronem h^bet quani C > ad O ex 
membrata defini«ionequ.srta.Buclidis obfcut- 
ra > & imperfeaa t dicend vquod nuancitwis 
prini.i A ita concinct quancicatem (ccundam 
B> vcl abea conicnetur , ficut quancira^ 0 
wntinei: aJiam X> % vclab ea cuncinetur « In- 
fbperpernmtat ptoportionesalterne licet tl- 
le moitoties comparabiles nou fint i nempe 
diueribrum srenercim . Prsrerea de aflimettis 
proporcionalibus altum filentium • 

*Ex his omnibus fatis aperte conllare vide- 
tiir imperfe^aiam e/fe metnodum Ar^faum i & 
feAatorumeiurdem Ao&rmz • 

RelKit modo expendeuda fpecuiatio Do- 
&ilBmi Attthoris in fua Matnefi vniuerfali 
tradita^ qui noua forma dedarare uitiCttr 

librum V Euclidis . 

Prinio rcicjc dcHiiitiuncm 6". Euclidis vc 
perpkxam & non iuimeciatam . Deind^L-^ 
ak Proportipnem Jium cxtimari debereidc 
ProportfotuUttf rem probari fi identitas > ye| 
^u^litas JQHftoTHm^ feu- , Fs^ort^m f vel ' 
Hc/pe^smm ofteiiilatur • ;>^pp€aiic poilea fra^ 
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/Iioiffi- aunieroriim & quantitarum AflJrrje-* 
trarum carumqu« dcfignacioncs ofleiider^ 
yMiomn > feu thnumityi wem Proportionis % 
nempe Quocus eft antecedens Tclpc^ltt £%i 
coirfe^fiencis « Itaque ex eo quod A ad B fie 

^CadDdeducitqaodfrafiio ^ fciliccc A 

C 

diuirum per B ^qim^Iis eft. fradioni 5 ft» ^ 

diiiifoper . Et hanc propofitioncm aflTii- 
put Joco dtffinitfonis , per cjuam omnia qwK 
10 libro V. Huclidis concinentur fe dcmuo- 
ftrafTe fuadetui . 

Ac viaeat quafo ▼trpreclarus» qnod licet 
Propolitiones omnes % qiias aflumit finc verK 
^«^"."'eris f & in qtianticatibiis commenru-- 
rabilibuj^ tamen in rigore ^ometrico r(vLt* 
pan non pofliint vc principia euideutiffima % 
J^'*^ fint Thcoremata , qua; portunt , & de-* 
t^^n^ demonftrari . Poftea in Affimccris noji 
pc^cipitur euidenttr quod dentur neque quid 
lint fradiones t & eorum Valores , Q^o-* 
u «Qt antecedentes jpibriim con&qiiendiinii 
nultns tefpedtis concipi > aut expliiaw 
Poffitin illa infinitate partium» a qua taliff 
refpcdus incommenfurabins determinacur j . 
necquomododiftinguatur a quolibec alio * • 

Nec valec effugiuni quod fraftiones inr- 
commenfurabiliuin qtiancitatum finc riuoque; 
raeionales* A numeTicitiTaftem potentiaj cum 
hoc vniuerfaliter verum non fit:Demorifttar** 
bo enim infinitAs propoTtiones irrationales ■ 
dari pofle, qux non iiinc radiccs vllarum po-i 
ieftacuir numencarum cuiuflibec gradus • • 

Sit taO.i.fig II. l-rog-effio A> A* > 
A * fA^ VA t >c<mtMiu2'pro Mfi ctilus vna 
proporcio A ad A '^- >f!t incomitt^fif&fatbtto' 
erunc reliquat omnes proportiones in eadem 
conriima ieric incommenfirabiles quoque • 
Intellii^atur poftea A cfle vnitatem alce^ius 
ptogreffionis nem^cf A ^ B * »B f >B * V 
in eadem proportidne A ad A ^ scontinuattv 
£t quia A fibi ipfi cqualis eft : ergo-B aequa« 
lis eft A « B ? fCqualis eft A » ,* ftc v^ 

teii« 



teritts. Bcve A «4B« ftaaJ il^ oOi.^rit 
A ^ B * icrant autcm A t & B incom* I 

nicnfurabiles» cum proportionalcs fint in- | 
coofimenrurabilibus A) A 2 ,(eu B* Igitur 
poteftaccs A * >& B * sintcr (e quonue in- | 
commenrttrabilcsrttnc* Similirer A » ^B ' • 
incinninenrttrabilesjerantt 9c iic ijaaeltbec allft 
clufHcm gradus in tnfinitttm . 

Hinc conftat falfum efle qnod quxlibct 
^ lifoportio irratiou.ilis numerica ccnftri pof- 
£t • & intcrccdat intcr quanttcaces falteoui 
pocencia^commcnfurabilcs, cttm in ittpradi* 
&is progreifionibtts inlmitis minquam di* 
fffiimes eiofdeni grados commenfttrabile» 
mter fc fint • 

Et licet conftaret quamlibet proportionem 
irrattonalem efie antmeticam» obcommen^ 
furabilicacemdignttacumt feu potenriaruoLA 
tittfdem gradttSiAunquam poilet per demoo- 
ftrationem ettinct quatttor ^oantirates trrai* 
cionales habere eandem proportionem* niit 
cxprcfTe oftcnderctur otii^t djgnitd is intct 
illa^ iafinitas eflient radices illc prop^ifitx ir- 
ratioualcs • Hoc autem cum p^cftari nonu» 
pofltt rel ialtem admitti non debeat fiue dc« 
BiDiiftrattoiie > fatendam eft ^alem pafionem 
radtcom oon perceptam t de qo a ignoratur 
an fit » confticuere aon poile defiaicioaeov^ 
lcientificam | 

£c fiquidem dari aon pofiec euidens pifGo 
declarans naturarn proporctonaltum Afliino* 
tranim eipcafabiles efieat Viri Clarilfiau» 
qui obfcaris & coniefturales definttionct 
eradM^rMt» Atiiocprejlicam a me foit aa^ 

tetriginta quinque annos . < 

Hoc quidem alfirmabunt erudici leftorcs^ $ 
fi legere di^^nentur dcfinitiones III. Ltbri 
me« reititttctoais* in cutas uoiu dcclaricav 
qaancto voa ptoportio JUnmtM eil Matpr t 
vel minor proporttonc aliqoa OMumeafiira* 
btU > fioe namerica > vttn Tab»U ui. Fign: 
a} fi C 9 & O ftierint comnienfurabiles la^ 
I ter ic I fcilicct fi C fuerit quxlibet parccs ip* 

Stts O Irt Veabi«|;tatiatrcs ^iiarMei ceitameft 

* 
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idif i poHk magiiini4tiiem B qum Rt ^ ipn^ 
B^ft inftiperiUiiCttT inniamerabtlcs magnt^ 

tadiiics incommenfurabiles ip/i B qux maio* 
tes fiat qiiaiu £ • fic haec niagnitudo J A cric; 

%anir AAiaioir^ttam ^ epfius B ^ & cikfiic 
Yoco prop*ne«i A^fimeeraai A ad B ffi^io* 

liter diminitf poteft A rr fit mtnor qnam 

ipfius B ; dtttnmode A decQrtata fit tn com-^' 
iDenfurabilis ipfi B • & tunc voco prop-nem 
aisimctrani A ad B minorem prof^r-ne con^ 
mn^utsibili nnam habn .C dd D ^ £t talis 
sqaidem pauioaejdum ^ft pofibiltst fed 
fbam :eoideiiter cognita» expreffa iroeibitif 
non ambignis t (edcUri fign'nlcant[btts na^ 
turam fubicfti definiti : & proindc talis d^ 
finitio crit pCTfcda» & principium fcientix^' 
Poftea in|definitione [decima tab.IlUfig^ 
S4* comparando quatuor qttantirates % qoa* 
lani -biM tiHMae eiufHem e^neris fint tntef 
fc in €OiiiiimilaTabiIes : vt n A 9 At B fint Al^ 
fimcnrz^ paritcrqtte C 1 & D; certiim eft darl 

r>ofIe teniam proportionem commenrurabi- 
croi vt E ad c]U3C fit Verbi gratia fexqui- 
renta» taticfi ptpportio Afsimetra A ad B 
laeTtcmaioT» quam numeiica £ ad FftVe«- 
vmn propoftio C aVhD irrationahs <|QoqtttLj^ 
fii minor eadem Tanionali proportion^fi 
F» £ciltcet fi A fuerit nuior <juam -ij^fius 

B % TemmSC foerir mtoMquam fexquieerti^ 
alreTtas D • Iteie irocatttr Aifimeera p?opor- 
xio A ad B m^hr p^oporti^nt' incwmcmu^ 
sr^It^ qoam babct C ad D . 

St hxc quoque paflio eft po/fibilis clafl^ % 
9t eaideiii ; qaia datis tribus qttaatitatibjiie t 
^naram primafic a»aior fecanda « ^ tetcta 
ninor jlit eadMH fecandat femine narairis 
l^cipiinasprimam quantttatem maiorciiL# 
cflc tenia • 

Similiterindcfin^ttonc vndccimal4&. 1IU 
Jig^2S. fi carumdem irrattonaliu mru atuor 
^nanritatum proponio primn ^tdfecondani 
ainof fttcrit « ft tatio ter^ ad gaa^um iSc 

maior 



EVCLIDIS 



RESTIT VTI 

A 10 ANN. ALPHONSO 

BORELLIO/ 

L J B E R I. 

P R O OE M I V M. 

EOMETRIA^pr^ci^ 
pua inter diicipli- 
nas mathematicas y 
magnitudines confi- 
deiat; atquevniuer- 
fa fpcculatio fcienti- 
fica , quae de tali fu- 
biecflo fieri potell j verfatur aut iii 
contemplatione rationis ftrufturas y 
qua magnitudines fonnatx funt; auc 
in contemplatione proprietatum ef- 
fentialium & pafTionum earundeni 
magnitudinum . Cumque aliquae 
maj^nitudinum ftruflurae , atque-^ 
. paffiones ^ fint adeo faciles & eui- 
dentes > vt nedum nullam prorfus 
Jaboriofam inquifitionem requirant; 
fed nemo fanae mentis eis afTenfum 
negabit : alia^ vero fint aded recon- 
ditcc & di/ticiles > vt nullo pafto 
coacedi poJfmt : iitque innata nobis 

A via 
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2 EucHdis Re/tituti ■- ■^ i 

via a noaoribus ad ignou»|»^e^ 
dcndi ( ciitn omnis docl:rina intell 
^iua ex pra:extAenci , feu JOticip 

ta cognitione fiat ) debent euiden?»: ° 
tes conftrudiones, & pafliones mi^~ 
gnitudinum affumi vt principia_* ;j 

ex quibus fcientitice difcurrendKi; 
aliae abftrufs & difflciles conftri^ 
^iones * & paftiones venentur « 

At»men , fiue faciles , fiue diffi^t 
ciles fint huiufmodi contempiati^^; 
nes » fetnper nuncupari cmfueue^^. 
runt propoiitiones ;.eo quod m quzi^ 
iibet earnm aliqntd contemplandu 
proponitiir intelletlui . 

Pittet ^rgo principia Geometri 
efle ¥r9^ofitionas , cxponentes i^-;^ ■ 
cilem rationefl} ilru^rae qua m^l^ 
gnitudines formantur; aut facileni' 
& euidentem proprietatem, vel par^ 
fionem earundem magnitudinum • 

£t qnoniam fspenumero magn ^ 

tudines , habentes enidenriiTimam > 

conftrndionem aut palHonem , noit 
habent proprium nonien ; aut ha- 
bent nomiaa ^quiuoca > res diuer» 
fas fignificantia; pioprerea» vtquaj- 
iibct magnitudo diftinguatura qua* 
libet alia , nomen ipfi imponi de- 
betj|, aut cxponi gcrmana nominis 
fignificatio. Quapropter princ fp i o- 
rum Geometria tria genera erunt • 
Primum vocatar 'Dtfimith in qua 
declaratur feu imponitur nomen ali- 
%ui magnitudini > qux habeat eui- 
' dea- 




Dlgltized by Google 





:^^fionein ; &talis conftrudtio aut paf- 
llBl^Hebet efle nedum vera , prima & 
natiirima omnium qua^ illi fubiefto 
i|l?6mpetuff>t^j (ed etiam debetexponi 
' clare verbis non ambiguis , nec ob- 
.^fcuris ; nam fi hifce conditionibus 
careret non produceret certidimam 
.j&euidentem fcientiam , fed potius 
coniefturalem & dubiam opmio- 

v|4*Secundum ^ in quo magnitudinis ^ 
iSuius nomen impofitum & vfu re- 
ceptum eft, exponitur aliqua eui- 

. dens eius conftrudtio ; Et vocatur 

|> ;:^Xertium > in quo magnitudinis > 
liala liominatx ^ exponirur euidens 
eius proprietasj aut aliqua manife- 
fta eius palTio ; & vocatur Dtgnitas , 
•^ol Axiornn y aut Pronunciatum y fiue 
^ cbmmunis notitia . . 

Et quoniam huiufmodi Principia 
l^emonftrari nequeunt , ciim fint no- 
j.tirilma; propterea tantummodo eoru 
vcatalogus in veftibulo huius fcien- 
tiae apponetur; vt portea,demonftra- 
*f ifue tyllogizzando , ex eis deducan- 
tur veritaces aliarumPropofirionflm 
r^cbnditarum ; quae pariter fubdiui- 

• duntur^ Propofitio iraque difficilis, 

• in qua contemplatur ratio ftruftu- 
■ r« qua magnitudo aliqua forma- 

tiK j vocabitur PrcbUma : Illa ve^ 
ro Propofitio abftrufa , in qua con- 

A 2 tem- 
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'4 Euciidis ReftHuti v 
templatur proprietas velpaifio^ali 
qua magnitiidinis , vocatur X^w 

j 

DEFINITIONES- 

CORfOR/S extremifates $ MilUm pn 

funditatem hahntes 7 vocentur Su- 
perficies • 

Fa 

cies AiiCD longa & lata profundi 
tate carens vocatur fnperncies • 
I/- SVrFRElClEl extremttates i »filUfn^ 
latitudinem habentes ^ vesenti 

Liaeas » 

Wlt JLJi^iEAE extremltates 5 mtlUm longh^ 
' tudtnetn habentes^vecentur Pan6i; 

Licet fuperficies > linea Se pun- 

dla non reperiantur feparata a cor 
poribus ; certum eft tamen verdj 
exillere in natura > & per abflradiol^ 
nem poteft vna line altera confide-^ 
rari.j quia in quolibet corpore idH. 
quod tangitur & conf picitur eft fola^ 
externa fiiperficics ; & quando id[#; 
vertitur circa fe ipfum>aliquid qui-^^"' 
cfcens in co rcpeiitar^ quod non^i 
erit corpus ^ cuni integrum cprpus^ 
mo\ieatur rotando.Ergo pars immo-:^/ 
^ ta erit fimplex liuea qug erit indiui^^ 
fibilis; cuius termini erunt Pundla • 
Patet ergo quod linea ex fluxu pun- 
Qi ffcnerari poteft ; fuperficies verd 
ex fluxu lineae tranfucrfali ; atqu^ 

corpus ex Auxn fuperficiei tran- 
- ^ * . . fuer^ 
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Liber T. ^ 
fiierfali gigni poteft • Quae tres /pe- 
cies quantiratis continuar pomint 
concipi infinitx'3 fi niniirum fluxus 
per infinitum ipatium continuari 
intelligatur . 

LISEAM MUtem omnium breuiHlimam 
eAfum 9 ^u^e d punHo ad fun&uni^ 
txtendipojfunt^ Ktct^mvoco. Ta- 
bulaprima Fi^»2. 
SVI ER FICIES , cui omni ex pArte reBa 
linetk congruit^ Plana vocetur • Ta- 
bu!a piima Fig.j. 
^IVANTITA. {ncltnrti$nis duarum^ vu 
r$Sarum line^rur?i^in plano /e mutuo 
tAngentiumj & non in diredum #4- 
eentium nlterius ad alerifim > voce^ 
tur Angulus Planus. TabT-fig.4. 
Si dwx vtOix linex AB, AC 
mutuo tangant in A & non fint in 
diredlum conflitnr? j voco Angulum 
flanum , non r"-«-^.-n^nnrm hnearum 
B AC^ nec fpauuaj ab cxs , compre- 
her^(\xnvjntc relationem vniu^ ?A al- 
t^ic^m^fed illani tantam determina-^ 
tamane flcxionem feu inclinatio- 
nciii iinese AC vcrfus AB . 

SVBERFIClES plana fub vno , vel ali^ 
qufbus terminis comprehenfa^ FigU- 
ra vocetur^vt funt B. Tab. !• 

FlGVKA , qu£ difcribitur eX reuolutlo'^ yilU 
ne redje lintA finit^ in plano , circa 
aiterum^ eius punBum extremu^fL^ 
quiefcens^ quoufque ai eum locuni^ 
rtitat) ^ quo moueri cjeperat^vocetuf 

A 3 Cir- 



8 EucHdis Reflhuii 

dem ^ vel aqHalium , funt paritir 

'^^^' Sl iadem ?ruignituio metiatur duas ma^ 
f^mtudincs , earum comfofitum , 
atque diff^crentiAm menftirabit Ta- 
biila L Fig- II, 
yill. XOTVM fua parte maius eH « 
IX. TOTVM cequale eH omnibus fnis par^ 

tibus , fimulfumptis . 
X' §^ AE fibt mutub tongruunt > fun 

Et qux fiint aEqualia fibi mutno 
congruere poflunt ope inteiletlus 
infleftendo>vel tranfportando parte^ 
earum & debite eas collocando 
JfU DVAE rtdA concurrenies ^ &fe mntub 
fecan^esj non habent aliquttm par^ 
tem comnunem • Tab.L Fig-i^, 
XII. DVAE reBii lintsi, , poffunt quidtm cct%^ 
fiituere an^ulum ? fed non claudere^ 
fpAttum > feu figur^m^ efficere » 1 a 
bula I. Fig. '3 
LINEAE omnes , d cintre (i4 circuni^ 
fenntiam arculi du{ije ^ junt Aqud^^ 
les inter fe . Tab. L Fig.i5. 
fa Def. Manifeftum eft hoc j quia b rad 
onmes AC , AD , &c. menfurantur 
ab eadem Imea redta AC • 

EVCL. PROPOSITIO I. Super datft linr 
Prop.i. reSlA tirminata Trimgulum > habent 
' * trifs latcra inter fe ^qualia^ confli^ 

iuere . Vcatur tAte iriangulu 
Aequilarerura . Tab.I.Fig.14. 
ExpofitioM^it qua^Iibetdata line; 

re- 
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re^la AB , fuper ipram conftruen- 
dum t{\ tnangulum , quod habeat 
tria latera inter fe aquaiia # 

ConnruSiion luxta tertiumPoHu- 
latuni y hdo centro Ay interuallo 
vero redra^ AB , defcribatur circu- 
lus CBD ; Rurfas centro B inter- 
uallo eiufdem reda^ B A, a alius cir- ^ ^^^^'^ 
culus CAD defcribatur . Et exten- 
fo radio AB vfqiie ad circumfercn- 
tiam 'circuli ACE in E, erit pua- 
ciiim E extra circulum CBD. Et 
quid linea curua ACE initium ha- 
> bct in A intra circulum CBD & 
pertingic ad pundtum E extra eun- 
dem cncu lam pofitum : ergo curua 
iineaACE fecabit circunferentiam 
circuli CBD alicubi vt in pundto C 
iam a pundlo A ad C recla duca- b Pofi^ 
tur ; pariterquc a punilo B ad C alia 
redla extendatur- Hic iam perfe- 
iSa eft conftrufiio ; faila enim eft 
figura trilatera' ABC » quara cfTc^ 
afe:quilateram pronuncio. 

VemonHrati^. Quoniam dnx redlx' . , * 
Jineae AB ,, & AC ducuntur a cen- 
tro A ad circunferentiam circuli 
BCD.cErgorcila ACaequaliseft ^^^.^ 
redlas AB. Rurfusquia reftiS BC^ 12.. 
& AB ducuntur a centro B ad cir-, 
cunferentiam circiili CAD; <^ erit A/f^h 
reda BC aqualis eideni rcdx BA • la» 
Tam ergo ACjj quam CB acquales^ 
funt eidem rectai AB. e (^are AC^ c ^j ie . 
6i CB wTquaks funt inter fe Et trcs 

A 5 - 



fimetTis eyponi non foste^ nec dtbete j qui^-i 
fnodus (]uo ancecedens concinec coufequen. 
ttm tft inexplicabilis . Igitur fi non fateH 
carebimus Teradefinittoiie > & ignorata defi<-. 
nitf one Pro|>otrionaIicatis incommenrtitabi- 
lium nil de ipfis demonflrari poteric > & pro* 
inde non dabicur eorum fcieucia Si non de» 
het decLiraM* ergo profitencur fc docere pofle 
rcfcntiam aflimetrarum pro-tionu abfq^ de*« 
finittone earundem $ fcilicet abfq; prscogui- 
tiotie exiftenttat & quiditatis itibiefti fci^ 

biris . 

Simili modo aliam doftrinam proportio- 
num laudare uon portum. auia Primo loco 
iVuthor eximius letenta Euciidis tertia defi« 
nitione Propottionis addit nouam definitio- 
nem Proportiottalitatis * dicendo» proportio-» 
nes e/Te inrer fe /EffifVe/» vel aqmaleB fi nabue- 
^inc denomviaturcs jequales Pollca in pro* 
^•eilii deinonftrationum non vc^cur hac uefi- 
liitione > fcd femper deducic quod A ad B 
eandem racionein habet quam C > ad D ex 
membrata defifii.ione qu.srra'£uclidi8 obfcur 
n i jm|>erfeAa « dicend ) qu^^d quancitas 
primi A ita conttnet quancicucem (ecundani 
B> vcl abea conicnetur > ficut quantira:, O 
ContincL aliam D > vcl ab ea continetur • I n- 
fnper permucac proportiones alcerne licec il- 
le mnltoties comparabiles non fiiit > nempc 
diiaerfoTum ^ienerdm . Hrficerea de affimetris 
proportionfllibtts altum filentiiim • 

Ex his omnibus facisaperce conilare vide- 
tur iniperfeaam effe metnodum Arobum • & 
feftatorum eiufdem doftrinje • 

Rellat modo expendenda ipeculacio Do- 
&iinmi Auchorjs tn fua Matbefi Tniuer£ali 
tradtta » qui noua forma dedarare nititur 
librumV Eitclidis • 

Prinio rcicic dcfinitioncm (T. Enclidis vt 
perplexam &■ non immct.iatam . Deind^j 
aic Propoi tiojiem S^i$oto cxcimari debere > & 
Proportionaliutcmprobari fi identitas % ytl 
cqttalitas Jljsptors^m » feu • Qn^m > vel 
Ht/fiSmfm uftendliBf » fHWit poftea 
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Shnef nutntfOfum & qvantitaniin ^ffime^ 
Tatum eanimque defignationes oflender^ 
*mhremy fen eienomina torem Ptoportionis , 
lempc Quorus ell antecedens reipc^tu fui 
onfequcmis • luque ex eo quod A adM fit 

: C adO deducit quodfraftio ^ fcilieet A 

^ C 

iuifutn per b eqiial^s eft. fradioni 5 feu C 

liiifoper D . Ft hnnc propf>/Ttif»nem .i/Ui. 
it loco dcHnitionis > per quam omnia qw« 
n-^^y- taciJdi$ contrnentnr fe deiaai»- 
Mflefuadetui. 

Acvidcat qucfo Titprcclarust qiwdlicct 
opoiitiones omnes > quas aflumit fint verae 
jjl^^^cj^is > & in qiinntitatibus commenra- 
Mijbu<j, tamcn in rigore ^eometrico vfur- 
" non po/funt vc principia euideuci/nma % 
^ fint Theoremata , quat pofltintf & dc-* 
demonarairi . Pbftea in A^ffitnecris noii 
'^ipitiif eaidenttr quod dcntur nequc quid 
'^fradiones > Sc corum Valores , f<^u (iuo^ 
"nt nntecedcntes ipfoTum confequentiumi 
m nullns refncfius concipi> autexplicari 
ipt in iJJa infiiiitate partiumi a qim talis 
pedus incotfimenfurabilis decenninacur • . 
c quonoodoHiftinoif-itur a quolibet alio • 
Nec valet effuaiutu tjnod fraftiones inh 
iimenfurabilium qunntitatum fintfjuoque. 
ioualesi & numcTic«>faltem potentia; cuni 
: vniuer/^liter venim ncarn fit;Demonftra-> 
emm in£nita<^ proportiones irraetdnales * 
i poflci qnx non fiintrailiccs vllarom pb»{ 
^actmi iiatne^(!arum cuiuntbet» gVadus • 
it taC. i fig II. l-rog-eflfio I.^A» A * > . 
' fA >A * >continuJ'pro liu cuius vna 
portio A ad A ' >fit incommelifurabilis' 
itreliqnaeomnes proportiones^ih eadeni 
itiiitia ftrie incommenfiirablles quoqtie * 
ellififattir poftia A eflfi vriitatein "alceHt^s 
grcfltonis nempe A ^ ,B, B ^ »B ' ,B ^ t 
^adem proportionc A ad A ^ >continuate/ 
:)uia A fibi ipfi aequalis eft : cr^o B acqua- 
slt A ^ f& B ? icqualis eft A ^ >ft fic tr^ 



terius . Bt ¥t A «4 fttt a«l A ^ «!t» etit 

B * ,cr.int aacetn Af & B incom* 
ntenfurahiles 9 cum proportionales fint in- 
commenrurabilibus A» A ^ i(]bu B* Igitur 
poteftaces A * i& B * linter fc quonuc in- 
commenrurabilesrunc» Similirer A » >B ^9 
sncommenTurabiles enmtt 9e tie ijttaeiibet sdiz 
ciufHem gradus in infinitum « 

Hinc conftat falfuni e(Ie qnod quxHbet 
fifoportio irrationahsnumcrica ccnferi pof- 
lic « & interi:edat inter quanticates falceny 
potenciaxommcnrurabiles» cum in (upradi- 
€tis progrefEonibus infinitis nunquam di* 
l^nitaes einfdeni gtadus commenfurabiles 
antcr fe fint • 

Ec licet conftaret quamlibet proportioncm 
irrationalem efle aricmecicaoif obcommea* 
furabiiicacem digniucttm> feu potenriarttotjk 
ciufdem sradus>iiunquampo/m pcr demoa- 
ftracionem Cttinci quacttor quantirates irrar 
tionales habere eandem proporcionem > nifi 
CKprcfrpoftendcrettir ct^ii^, digniu $j incet 
illa^ inHnitas eflent radices ill|B.proptifitx ir« 
yacioaales • Hoc aucem cum prcftari uon^ 
poifit rei ftUem admicci non debeac fine dc« 
aioiiftraciooe > facendnm cft calem pafionenai 
radicum oon perceptam > dc nu a iguoratur 
an fic % confticuere non poile defiuicioaeia^ 
lcientificam 

£c fiquidem dari non pofiec cuidens piiSo 
declaraasnaturamproporcionaliami Afli :ne« 
tnmim cxcufabiJcs cficnt Vtri Ciariffioii • 
^ttl obfcaras 8c coniefturalcs dcfinitiones 
tradidBtanc • At hocpreilicum a rae fuic aa^ 

tecriginta (]uinque aruios « 

Hoc quidcm allirmabunt erudici leaorcs « 
fi legere dignentur defiaicioaes IXI. Libri 
mcc reftitacioaisj in cains aoaa dcclaritar 
^uando voa propoxcio jUfimtnm dl Maior • 
vcl miaor propordoac aliqaa commenfura* 
blkf fiuemimerica> vtin TaMa Ui. fig^ 
aj fi C > & O fiicrint comnienfurabiles ia«« 
tCT lc > fcilicet fi C fueric quaclibct parces ip- 

ws O Vt Ycii>i^jr4ttutrcs fi|arcc> ccicamcft 
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li^ti poHk ougntnidiaem E qum Rt ^ ipRit^ 

Bf A: inAipttdaAtar innitmerabilcs magoi^ 
tndincs incommenltirabiles ipfi B quas maio<» 
ees finc quau) £ > Itc hxc iiiagnitucia JA ttit 

igitar Amaior^oam ^ ij>lius J| « ci^a/c 

1POCO ptop^aem Alfiaieeraai A ad B w « je# 

liter dioiintM {Kiteft A rr fit minor qoam ^ 

jpiitis B ; dammoda A decortata fit in tom-** 
inenrurabilis ipfi B » tunc voco prop-nem 
alsimetrani A ad B minorem propor-ne con^ 
maffurMbili qnam habtt X dd D • £t talis 
OTiiidem paftioaejdum ;eft po/ibilist fed 
ctiam ieaidenter cognita » expre/Ta yocibuif 
non ambk^uis ^ fed ^lati iignificancibas 
taram fu Diedi definiti ; & proinde talis de*" 
finitioefit pcTfciba> & principium fcientiac^' 
Poftea iii|de(initione (decima tab.IlUji^^ 
34* comparando quatuor quantitntes » <]ua« 
xam-bius qaaqne eiulHem generis fint inter 
ftiocoiinmnliirabiles : tc it A i B£ne AIV 
fiinetrz»|>ariten]oeC » certiimcR dati - 
poHe teniam proportionem trommenruTabi- 
lemt vt E ad F» cjuac fit Verbi gr^itia fexcjui- 
eertiat toncfi pToportio Afsimetra A ad B 
faevitmaior» quam numerica H ad F> ve* 
rmn froportfo C idiD itrationalis ^uoqii(t> 
fit mmor «adcm r^idonaK proporHnne fi^ Jd 

icilicet fi A fuerit tnaior quam Iu>iius ^ 

B > veram^C faetir mioorquam axaaitenla 
^tertas D • Tonc vocattir AiBmetra pvopor* 
fio A ad B «Mier ^of orti^, iucwmcnju^ 
y^Mt^ quam habet C ad D . 

It hjcc quoque paflio eft poflibilis clart^ % 
ic euidens ; quia datis tribus quanticatibiia i 
^Mfom ^ima fit maipr feconda 1 4c teteia 
Aiaor lit eMkfli feconda % lamint aator« 
percipimai pramam qaanyitatem maiovenu 

elk tertia • 

SimiIiterindefin«tione vndecima#4&* tlU 
fig»2fmS earumdem irrationaliumruacuor 
quanritatam proportio prim» ad fecondam 
mmor foerit s 9c racio tereiat ad 9aa*cam iic 

maior * 
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EOMETRIA,pr?c^ 
pua inter diicipli- 
nas mathematicas y 
magnitudines confi- 
derat; atquevnuier- 
fa fpeculatio fcienti- 
fica , qux de tali fu- 
o fieri potert i verfatur ^ aut in 
:mpJatione rationis ftruiftur^^ 
nagnitudines formatae funt; aut 
ntemplatione proprietatum ef- 
iliuni & paflionum earundem 
litudinum . Cumque aliquas 
lirudinum ftrudurae , atque— * 
nes ^ fint adeo faciles & eui- 
s > vt nedum nullam prorfus 
iofam inqui/itionem requirantj 
2mo fanx mentis eis afTenltim 
>it : alix vero fint adeo recon- 
& di/ficiles j vt nullo padlo 
'di poirint : fitque innata nobis 

A via 




.2 Bficlidis Rejtitutl 
via a notioribus ad ignota; piNMJe^^ 
dendi ( ciiin omnis doctcioi^fll&U^I 
6tiua ex praeexiftenti , feu JWwipWr^ 
ta cognitione i&at ) debent eiwlQa^ 
tes conftriiftiones, & paffna^m.m^ l 
gnitudinum airumi vc principiau*! > i 
ex quibus fcientiBce <ii(ciiiTC!i<|M 
alia2 abftrufffi & diiliciles c^>oft<^-1! 
ftiones , & paffiones ven«iKar« 

Attamen , fiue faciles , .fiue difl^tS 
ciles iinc huiufmodi contsmpiatt(||^ 
nes » femper nuncupari confueu^-rl^j 
> nnt propofitiones ; eo quod m qvti^i 
libet earum aliqutd contcmplan^^jpn 
l»«>pbnitiirinteiie^^ui* '-jlii 

' Patet ergo principia Geometriae-j 
fi&p: ' Prfpafiiimii ' * e xponentes fa- : 
.cilem rationem ftrudlurae qua m3t^ 
go^udines iormantur ; aut facileq(i| 
& euidentem propnetatem, vei paf|| 

itonem earundem magnitudinum 

Et quoniam fa:penumcro magni-^ 

tudines j h^entes euidentiiHmanu^ 
conftrnftionem aut pallionem , non 
habt»it proprium nomen ; aut ha^i 
bent nomina xquiuoca » res diuer-' 
fas figniiicantia: propterea> vt qu^-^ 
libet magnitudo diftingu;ttnr a qua- 
libet alia , nomen ipii imponi de- 
bec>, aut exponi germana nominis 
lignificatio • Quapropter principio- 
nim Geometriae tria genera erunt • 
Primum vocatur Defiitttif in qua 
declaratur-feu imponicur nomen ali» 
cut magnitudini > quae habeat eui- 

dea- 
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tiflitn^fcbnftruftionem aut paf- 
em ; &talis conftru<5tio aut paf- 
debetefle nedum vera , prima & 
tifima omnium qwx ilii fubie<5la 
ipetupr; fed etiam debetexponi 
re verbis non ambiguis, nec ob- 
ris ; nam fi hifce conditionibus 
;ret non produceret certidimam 
uidentem fcientiam , fed potius 
eauralem & dubiam opmio- 



eciYndum, in quo magnitudinis, 
is nomen impofitiim & vfu re- 
runi eft, exponitur aliqua eui- 
: eius conftrudlio ; Et vocatur 

emura y in quo magnitudinis , 
nominatx j exponirur euidens 
proprietasj aut aliqua manife- 
iUspafTio ; & vocatur Dtgnit^s , 
ixiomMy aut fronunciatum > fiue 
niinis notitia • 

: quoniam huiufniodi Principia 
^nftrari nequeunt, ciim fmt no*- 
la; propterea tantummodo eoru 
ogus in veftibulo huius fcien- 
:)ponetur; vt portea^demonftra- 
!yIIogi2zando , ex eis deducan- 
eritates aliarumPropofirionfim 
iditarum ; quae pariter fubdiui- 
ir* Propoutio icaquediflFicilis, 
la contemplatur ratio ftruftu- 
ua magnirudo aliqua forma- 
vocabitur Froblemn : Illa ve- 
opofttio abftrufa i in qua con- 

A 2 tem- 
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templatur propiietas vclpaflio i 
qua magnitudinis , vocatuif 

DEFINITIONES. 




CORjPORiS extremifates $ nalUm p 
funditatim h^henUs y votentur 

perficies • 

In Figura prima } TabuU frim^ F 

cies AiiCD ionga & iata profuadi 
tate carens vocatur fuperncies • 

!/• SyiFRFlCiEl extremitssus ^ ntillam^;^ 
Utiiudinem h(kbint$% ^ vp^entfi 

^II* LIuEjIB extremitMtis ^ ttttltam icngfS 

' tudtnem habentes^vocentur Puncla^^ 

Licet fuperficies ^ linea & pun-p; 
da non repcriantur fLp:.rata a cor-^ 
poribus ; certum eil tamen ver^ 
exiftere in natura y & per abftracflio* 
nem poteft vna fine aitera confide-» 
rari ; quia in quolibet corpore i " 
quod tangitur & confpicitur eft fol 
externa luperficies ; & quando 
vertitur circa fe ijpfum>aliquid qufcg 
efcens in co reperitur 5 quod no 
erit corpus ^ cuni integrum cqrpi 
motieatur rotando.Ergo pars immal^ 
ta erit fimplex liaea quQ crit indiui^" 
iibilis; cuius termini erunt Pundla «j^ 
Patet ergo quod linea ex fiuxu pun-- 
G:i eenerari poteft ; fiiperficies verd 
ex nuxu lintx tranfuerfali ; atqu^ 
corpus ex Aukh fuperficiei tran- 
. fuer- 
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fali gigni poteft • Qnae tres A^e- 
quantiratis continua: pofliint 
cipi infinitcT^ fi nimirum fluxus 
infinitum Ipatium continuari 
Iligatur . 

EilAf Mttm omnium breuijjimam 
fum j qua d punSio ad fmHuni^ 
tendipofHnh RccUmvoco . Ta- 
blaprima Figt^. 
BRFICIES , cuf omni ex parte reBa 



en congruiti Plana vocetur • Ta- 
!a puma Fig.j- 
iSTlTA. inelinf thais duarum^ VI* 
Harum lintArum.in pUnafe mutub 
mgentiwn) ifsrnon in direlium ia- 
ntium alierifis ad al^eram > voce" 
\r Anguliis Planiis. Tab-I.fig.4. 
'. dux retlx Jinex AB, AC 
10 tangant in A & non fint in 
lum conftituta » voco Angu/um 
m y non oitenftonem hneaium 
nec fpatium ab eis , compie- 
liinjncc relatibneni vniu5 nd al- 
n,fed illam f antam dcterminJLj 
|ue flcxioncni feu inclinatio- 
iinea? AC vcrfus AB . 

RFICIES ^laftafub vnoi vel ali- p,jjr, 
bus terminis comprehenfa^ FigU- 
vccetur)Vt fnnt & £* Tab. I. 

RA , qudt dtferibitur eX reuoiutte- yuh 
reB^e lineA fiwt^ in fUno , (irca 
}erum eiut funHnm extremum^ 
lefcenst queufque ad eum locunt^ 
\tat, quo meutri CjeperatiVecetur 

A 3 Cir- 
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Xll. 
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6 Emlidts ReSmuti 

Ciiculus, & VmSiHm ^uie/eens v»- 
tetur Centrum;//»f A vero, ab extre- 
mo etui termino defignata , dicatur 
Circunferentia . Et quAltbtt reEla^a 
tentro ad circunfertnttar» txtenf» > 
Radius eirttiU nttncupetur^ vel Se- 
midiameter, Tab.I.Fig.(5, 
Vc ii .redla linea AB , circa pun- 
ilum A ciuefcens, reuoluacur i\ 
plano per B, D, & C, quoufque re- 
deat ad Jocum AB , a quo mouer" 
C2;perat : Vocabicur figura plana > 
ex fluxu illius linea: de/cripta » Or- 
tutus ;&pund^umA, Centrum; 
Jinea BEDC , Circumferentin ; , 
redae Jinex AC , & AB Radij Cir 
culi vocentur. 
FIGVKAE fhnA , qtt» d reffis linets 
continentur 1 vocentur Re(5i;iJine£E . 
Er qtii a ribus reifts iineis , Trila- 

terai /ffwTriangua vocentur ,^ Ta- 
buJa I, Fig.y. 

I^^E /«^ j»^/«.r , Quadrilaterai/m 

qundranguh • 

ET fi aplur:hus » qudm qu/stuor teHis 
Uneis ccntineantur , JVIuJtilaterae , 
vtl multenguU dicnntur y denmintt. 
t<t a multitudint laterum , iffafH^ 
figuram com^nhendcntium , 

MAGNlTyDO mngnitfidinis mcnfurn 
dicituti ehm ilt* > muhotits fumpta i 
alteri Aqualis futrit . TabuJa I, Fi- 
gura 8, 
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TITIONES, SE V 
POSTVLATA. 



€10 fkd funlium limam tedam j, 

feliam ptpdutere in e^nti'- j/, 
im^ &dire8um. Tab.I, Fig.p» 
tofiss centre ^ ^ interuallo einU" ///. 
jLdefcribere . Tab.LFig.Io. 
5 qnacHnqf^e mMgnitudine d^ta , 
i aitAifi^ magniiudinem fumi ^ vel 
iorem , xel minerem • 
im tales operationes non fint 
:anica; non fiunt organis corpo- 
fed ope intellcdliis, concipien- 
ixum pundli^ autlineas ; & ideo 
: euidentiflimae operationes , 8c 
ni<^liones incclleduaks • 

:iOMATA3 SEV 
•RON V NCI ATA. 

m 

iTeidem Aqufelite , inter fe funt ^ 
\alia . Et quod vno cequaliunt^ 
efif aut minus ) vi^aiui quoquey 
^ninus efi altero nqualium i 

equ^$libus e,qHalia adieSlafint^ ton 1^1% 

^uoque funt (equaliu . 

ib AquMlibus <tquaUa abUta fint % It^^ 

reltnquunturfunt A(}uali(t # 

ALJA addita s vel abUtc^ ab tHitw V* 

ibus » inAqualiafaciunt • 

d y Iripla I &€• veldtmidia tiuf. Vt • 
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8 Euclidis Reftituti 

dem , vtl aqHalium , funt farittr 

^^^' Sl taiem magnituio metiatur duas ma^ 
imttiiincs , ^ earum ccmfofitum ^ 
atque dtff^erentiikm tnenfarabit Ta- 
biila I. Fi^- !!• 
yUL 1QXVM fuii parte maius eH • 
JX. 1QTVM cequale efi omnibus fuis far^ 

tibus , fimulfumptis . 
X' AE fibs mutuo tongruunt } funt 
aqualta , 

Et quas funt aEqualia fibi mutno 
congruere poflunt ope intellecSlus 
infle(flendo)VeI tranfportando partes ^ 
earum & debite eas collocando • 
XU DVAE reffA concurren'es ^ & fe mntuo 
ftcantes 5 non habent altquam par^ 
tem com^iunem • Tabtl- rig.i2» 
XII. DVAE reHa UncA , pojfunt quiUem co^Z" 
fiituere angulum 3 fed non claudere^ 
fpAttum y feu figur^im^ efficere • Ta- 
bula I. Fig./ Jj 
LlttEAE omnes , » centr^ (ti circum^ 
jerentiam ctrcuU duSije , junt Aqu^^ 
les interfe • Tab. !• Fig.i6. 
b Def. Manifeftum eft hoc j quia l radij 
omnes AC , AD , &cc. menfurantur 
ab eadem linea refta AC • 



EVCL, PROPOSITIO J. Supeidatalini^ 
PropA. y,^^^ terminata Triangulum j habent 
* * tria latera inter fe dequalia^ confii^ 

tuere . VccetUr tAte triangulum^ 
Aequilateruni • Tab.I.Fig.i^. 
Expofitio.Sit qtuxlibet data iinea^ 

rc- 



t 



AB, fuper ipfam conilruen- 
trianguliim , quod habeat 
i latera inter fe afqualia • 
ionfiruffio. luxta tertiuni Poftu- 
jim y fadlo centro A > interuallo 
[6 refra.^ AB , defcribatur circu- 
'CBD ; Rurflis centro B inter- 

0 eiufdem rcdx B A, a alius cir- ^ ^*'^*' 
s CAD defcribatur . Et exten- 
dio AB vfqiie ad circumfercn- 

a chxiili ACIE in E, erit pun- 
h E extra circulum CBD. Et 
linea curua ACE initium ha- 
in A intra circulum CBD & 
ixi^'it ad pund^um E extra eun- 
circulum pofitum : ergo curua 
laACE fecabit circunferentiam ^ 
luli CBD alicubi vt in pundto C 
id pun-dlo A ad C redladuca- bpofi^ 
\ pariterquc a pun^lo B ad C aJia 
;a extendatur . Hic iam perfe- 
&ft conftrudiio ; fadla enim eft 
ra trilatera' ABC» quam effe^ 
lilateram pronuncio. 
^emon^rAtio. Quoniam duae xtdiX 
|jp AB^ & AC ducuntur a cen- 
A ad circunferentiam circuli 
b- Ergo redta AC sequalis eft ^^^^^ 
|b AB, Rurfusquia xtOix BC^ 12,. 
.B ducuntur a centro B ad cir-, 
•erentiam circuli CAD; erit 4 ^^{3 

1 BC acqualis eidem vtdix BA • Hc 
\ ergo AC^ qnam CB aequales 
eidem reda; AB. e (^are AC? c 

B a^qualss funt inter fe Et tics ^ v; « 

A 5 . ii- 

i - 
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' t o BuclidU Ueftiml ^ 
iiaeae re(5laB AB » BC , & CiSii cl^tt _ 
I dentes triangulum ABC^^aequalel* 
;• funt inter fe« • . 

Ctf»f/«y7#.-Ergo fuper data refta H-f 
neaAB triangulum, atribus late-^V- 
ribits aEqnalibus comprehenlum«» jp,^ 
conllruximus ; quod raciehdum im^p 
perabaturin Propoiitione. Voceturff, 
talis figura Trianj>Mlum AequilatgrumS^ 

EVCL. PROPOSITIO II. AA datumpunM. 
ffff^ i^f^ rtHje lint* Aqudm uaao6^ 
■ lineam ducere t Tab, I. Fig. 15« .;• 

Sit datum pun^^um A » & data 
fta linea BC. Duci debet a pnndt 
A re£la linea > quae iit sEqualis ip 
aP<».t* xttix BC. Ducatur a ^ puncflo < 

ad A re^a linea » opus eA ; & fu 
bPwp» per t CA triangulum acquilaterunj^ 
Vptui. ADC defcribatur j & centro e C 
interuallo CJ5 circulus BE defcr;" 
^Peuu batur;&r6<flaitfDCin dire^ui 
producaturad partes C, quoufqu 
circunferentiatn circuii fecet ii 
ePtf/.j. pnnfto E* Etmrfus e centro Djin^^ 
teruaJio DE> aJius circulus EG de^^^ 
fcribatur> fecans reftam lineaniL^ 
D A > produiiam in G • Dico re^'^ 
^iam AG «qualem effe datae ttO:2d 
lineae BC » Quoniam xttix DE , 8f 
, DG ductmtur a centro ad periphe- 
£mcu riam circuli £G:/£rgo iiint sequa- 
les inter fe ; & ab his auferuntur 
' . |>artes«quales AD>&CD (ciun 
iint Jatera trianguli «quilaceri ) . ^ 

Ergo 
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Liher L | 
:6 refiduum AG acjuale eft refi- 
, CE , Sed etiam CB aEqualis eft 
iin CE ; i? cuni fint diiCtx a cen- », 
pd circunferenriim circuli BE. 

0 dux redx BC , & AG aqua- 
iint vni tertis CE- i ideoqu^ 
ales inter fe . Quare dudia eil a 
fto A reiia AG aqualis dat.u 
» Quod erat faciendum . 

i 

pPOSIT. Iir. Duabus datisre- ^^'^^* 
» Imeis iniequdihus , de mahrc^ fw^ J. 
^ttahm mmori le^nm Ltneam dgm 
ihere, Tab. i.Fi^, i6, 

^AIinearefta mrcorj CB ma- 

1 Debet ex maiori CB ahfcindi 
lentum aquale ipiiA.D ucaturi» ^ ^*"*?» 
bifto B reaa linea BD , qu* fit ** 

llis ipff A'3cb centro B , inter- ^-^'''J 
>BD > defcribatur circulus DE 
[sred:am CB inEpundo, Di- 
E efTe fegmcntum detrafturn_j 
ieipfiA. QuoniamBE aqua- 
1 ipfiBDjfquia du<flaj funta «"^.i* 
ro ad periphcriam circuli ,* fed 
^nftruiiione A aequa lis eft ei- 
,BD . Quare A , & BE , cum 
'ni tertiae aquales; d erunt mter 
riter «quales. Duabus igitur 
, &c. quod erat faciendum. , 

^POSniO jy.siinduobuttri. evcl/ 

[ulis , circa verticales angvtloi frop. 4,. 
istet j du0 l/ttera xnius aqttali* 
Ttat diiobHs lateribus alttrtus trt^ 

A 6 mn- 
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Anguli yfinguU fmgulis \ erunt bafei 
<tquales inter fe i & trianaula erunt 
aquahf^i & duo anguli rehqui ^qUA^ 
leserunt duohus reUquis angulis > fin^ 
gulifingulis I qui opponuntur cequali^ 
bus Uteribus . Vocentur autem huiuf^ 
modi tfianguU fimiliter Aqualia. Ta- 
bula I. Fiij^iy* 

Sint diio tricinguh ABC ,& DE 
F, quorum anguli verticales Ay & 
D, aequales fint inter fe , & latus A 
B sequale fit lateri DE^ nec non_» 
latus AC arquale fit lateri DF . Di- 
cobafim BC a:qualem efle bafi EF; 
&triangulu ABC aquale triani^ii- 
lo DEF;&anguIum B acqualem 
cfleangulo Ej quibus opponuntur. 
aequaiia latera AC, & DF , & an^ 
gulum C aqualeni efle angulo F, 
quibus opponuntur reliqua duo la- 
tera ?:!qualia AB » & DR. 

Fafta intelleduali fuperpofi^tione 
trianguli ABC fuper triangnlum_r, 
DEVj ita vt pundlum A iuper pun- 
aum Dy & refta AB fuper DE ca^ 
dat; nccefi*ari6 fibi mutuo a con- 
gruent dux reile AB , & DEr pa- 
riterque angulus^A angulo D con- 
gruet , propter aqualitatem ; ideo- 
que AC fuper DF cadet: &proprer 
eorum cTqualitatem fibi m^ituo h 
congruent . vnde pundum C fupcr 
punCtum F incidet. Hispofitis dico 
bafcs BC , & EF fibi mutuo coii^ 
gruere . Si eoim hoc verum non cll^ 
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partes intermedi^ ipfiiis JSC 
naj, vel infraipram EF, vt in fitii 
JF i & tunc duaK vt(\x lineae EF , 
tKF clauderent fupcrficiem ; c 
od efl: abfurdum , Non er^o ba- 
BC fupra j vel iiifra bafim EF in- 
lere poteft , quandopundta extre- 
i & C pra^cise fupra pundla E, 
F cadunt . Quapropter necefTo-^ 
bafes BC, & Er fibi mutud con*^ 
lere ; & ^ ideo inter fe acquales 
int. Similiter triangula ipia AB 
^ .Sc DEF fibl mutuo congruent^ r • - 
jndoquidem fuperficies plana^ ^ ' 
it , quarum omnia extrema le tan- \ ' 
it , & partes intermed.ias trian» 
lorum fe le tangant necefle efl: ^ , 
is ^ linea redla non congrueret cDefin 
\ni ex parte vtrique fuperficiei y. 
tn^ , quod efl: abfurdum . Ergo f f Axl- 
angula ABC , & DEFscquali?^ 5>. 
riterfunt inter fe . Pofl:rem6 an- . 
li B , & E ^ cum fibi mutuo con- 
lant , rcquales erunt inter fe , qui \, l/l 
ponutur aqualibus lateribus ACi 
DF ; g pariterqne anguli C , & F g v^.v^- ^ . 
i mutuo congruent, eruntque in- ^^•f^ 
' fe aquales, qui opponuntur la- w 
ibus acqualibus AB^ &: DE. Qua- 
Dpter fi in duobus trianguiis ^ &c. 
X erant demonfl:randa • Vocen- ' 
r autem breuitatis caufa duo trt- 
gula y iam didtas conditiones ha-^ ^ ' ' 
ntia ^ fimiliter aqualia • . • . * 
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PROPOSITIO V* Dm anguli, qui 
ditpsaquaks MguUs > vel euniem^ 
angalttm sonfequmtur i funt intsr /k 

Sint duo anguli ABC > & DEF 
inter fe «quales , &; produc^s redtis. 
lineis AB > & DE ad pai tes angu- 
lorum B > & £ vique ad K » & M • 

Dico angulos CBK , & FEM , qui 
eofdem cbafequuncur , xquaies 

ter fe efle . Quoniani angulus DEF 
rupponitur aquaiis anguio ABC- 

Eigo fad:a inteileduali fuperpofi- 

i M- ^^®**^ ^^^'^ -^^» atque«> 

•j». 9* pun^i E fujier B, ip/i ^ angiili DE ' 
r , & ABC libi mutud congruent ^ 
ideoquereftaEF eadctfuper BC 

^*^*^ ^^*^*^ ^-^^^' fuper redi:ani_j. 
iol ,* quandoquidem reclae b DE > 
• & AB , in diredum produ(lia vfquc^ 
ad M , & K > iibi mutuo congruen^ 
tes , fcgirrentum coniniune habere>^ 

il^^i- ?f3"T^' ^'■^''^ »ngaliFEJV4, & 
«n. 5. "^^ mutuo eongruenc , ^ 4^ 

propterea acquales incer erunc . 

■ - Secundovniiis anguJi ABC pro- 
ducantur reda lineae AB >,& CB 
ad partes anguli B, in K ^ & O , Di-- 
coangulos ambos CBK > & ABO , 
{ qui confequuntur ) efle iate« 
«quales - Ii^ejLiigatur idem angn- 
lus a b c applicatus fupra aJium»^. 
angulum AfiC fibi ipff a-qualem 
iiiuerfo modo ; ita vt re<3:a a b ca- 
dat fnpra re^am CB , acquc ttGtz^ 

cb • 
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[dat fupia re(5lam AB, Ma- 
^ eft redlam « b k cadere-/ « ^;,.;. 
fiipra BO ; & reda o b om. lo, 
pra re<5lam KB . Quare-/ r y . 
[us ABO aqiialis erir angulo 
quod erat oilendendum-* , 

r. ^inc colligitur duat riliat EVCr. 
ft fecantes , ejicere angutos ad P'"'' *^ 

i in duabus redis Jineis AK» 
y fe fecantibus in B, ^ oftenfi f 
lo anguli ad vertice ABO,& 
equales inter fe ; qui confe- 
'tur angulum ABC . Eadem 
duo anguli ad verticem AB 
IKBO h a^quales erunt inter P«f . 
tn confequantur eundem an- 
feBO. 

'osirro vr. i» tfUniuk, evcl. 

*/fra i«r <r /<? Aqualia habenrt , fcf -J' 
?<>tf«i adbaftrnfunti aquales 
^ *»/tfr /<f i 6" froduSits ^qualibus 
ihusi anguls injra bafim pofiti 
les quoque inter ft erunt • Voce' 
^iufmodi triangHlum Ifofccliu. 
• I- Fig. ip. 

TianguJum ABC, cuius late- 
^alia fint B A , & CA . Dico 
os ABC , & ACB , qui fupra *; 
funt , ffquales efle inter fe ; & 
<Sis rcdis AS , & AC infra-» 
BC , vt in D » & elTe angu- 
£C j & ECB aquaks quoque 



l 
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aPtflfti interfe. Producantur <i indefinic$ 
»• latera BA* & CA ad. partes vcrti- 
cts A> vtin G j & F ^ tam ex AG> 
b ptof» <5«am ex AF k fecentur reda; AM , 
3. . .&. AH > finguIsB a^quaies ipfi AB j 

cpoff.i. ''^^^ ' ^ coniungatu? « reda_j 
HM . £t quoniam duo triangula 
• BAC, HAMcircaanguIos>BAC> 

dCtnh & HAM i a^quales ( cum ^nt ad 

fro£. j. verticem)habent latera, jBqualia^iia- 
guia /ingulis,ex conftrudioae. Ergo 

«<"^'4 ff.angulo MHA scqualis eftani^uius 
CBA ( eiim laccra ftib eis fubtenfa 
MA , & CA a^quali.i fadbfint ).^ 

ffrop,^ Bade ratione /angiuus ACB jcqua- 
iis erit eidcm angu'o MHA ( cum 
pariter fubteufa iatera B A , & MA 
jequalia pofita £nt).. Quare duo an- 
guli ABC , & ACB funt <Equale& 

g ^Axi" vni tertio angulo M H A ; ideoque g 
*• duo anguli., iiipra bafim AB C > 
& •ACB aquales inter fe crunt . 
Qiipd ej^at, jsrimp ioco ollendea- 
dum . ' 

Rurfus Quoiii-am duo. aii?nli AB 
Q, & ACB aequales oftenfi funt . h 
Ergo duo reliqui, qui deinceps funt 
anguli DBC , & ECB aqaales in- 
ter fc erunt, Quapropter duo an- 
guii ijifra bafim tr»Hguli , latersu* 
aEquaIia,liubeati5,iuntinter fe atquar 

les.* Vt erat proUan^um, Vocetur 
j^uiulin.0 di . wianguima Ilofcciiuw 



PRO- 
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^OSITIO VII. Si du$ triHngu. EVCr.; 
^{t lattfa tribHt latertbut Aquam 
itiHerint9jinguUJingulis%erHnt \ 
•'ter cequalia . Tzhml.Vi^, lo» 

duo triangiiia G , & H , at^ 
nis AB ffcjiiale /it Jareri DE , 

ipfi DF> partiterquc BC e- 
iateri EF. Dico angiiiiim 'A / 
m efTe angulo D s & B ipii E, 
n C ipfi F , InteiJigatur trian- 

G j cum eiuslatere BC coi- 
m fupra Jatus EF , ita vt pim~ 
i in E cadat , « C vero in F, » >^xi' \ 

•rafquaiitatem; &tnangulnm ""'^* . 

1 cafdem partes , fed ad oppo- ' . ■ 

adat ; tunc reJiqua /atera con- 

uerunr jcquaJia. Coniunga- 

idem b reiia AD ; quae aut hpo^t ' 

'Un<flum C traniit» aut fecat 

imembafimBC ^ aut extrsu* • ' 
cadit , . • -. 

' ao,)In 1 cafu,cum duo Jatera ■ 

BD in triangulo D AB iint ■ 
iaex hypothefi , erit trian- cfro^i 
upfum iforcelium; ideoque-» 
nguli A i & D fupra balinL^ 
cs erunc inter fe > & ex quar- . . ' 
•poiitione triangula Ga 
;iunt fimiliteraequalia . 
;.2i)In 2 verd cafu erit trian- . • i 
1 ADB pariter ifofceles ; vii- 
lio anguli BAD j & BDA se- c^rof, 
s eiunt inter fe * Pari ratione 
ingulo ifofcelio CDA duo an- 
JAD, & CDA aquales erunt ^ 

^ ^ Google 
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infcr fe • Ergo fi prioribus aquali* 
bus hi pofteriores aquales addaiitur^ 

i^Wo cfficientur 4 duo anguli BDC> & 

2/ * BACinter fe§quaies(jJg ax)Deniqj I 
in tertto cafu > ab anguLis aqualibus 1 
BD A 1 & BAD auferendo a^quales ' 
angulos CD A , & C AD relinquen* 

e 4xlc. tur e dno anguli BDC , &BAC ini^ 
ter fe a^quales ; deinde/reliqui an* i 

^P^^P^^ giili aequales erunt • Quapropter ii 
duo triangula | &c. Qupd erat often- 
den dum • 




EVCI. PROPOSlTlOVlII.D4/«^;»^;^^«* 

bula !• Fig, 2jt 

Sit angulus reftilineus BAC 
Debet hic angulus diuidi in duos 
angulos p^quales , Sumatur in AB 
a pof?.i quodlibet pundhim D ; & ex AC 
b />rof • produdla indcfinite > fecetur h AE 
3- g acqualis ipfi AD, & coniugatur r rc^ 
^ ^'^'^ az DE ; & fuper DE ad partes op- 
d frop i pofitas defcnbatur d trianguIuniL-i 

aiquilaterum DFE; tandem a pun-^ g 
c poJJ.i t\o A ad F redla e confungatur . Di-r 
co AF, prcbiema effipere* Qupni- 
am in duobus triangulis DAF ^ & j 
EAF latus AF eft commune, & ia- 
teraDA> & AE funt arqualia, ex 
confi:ru(fl:ione^& bafes DF , EF Ciint 
aequales , ciim fint latera trianguli 
aquilateri . Ergo , ex prcccedenti 
propofirioncj anguli DAFi & E AF 
funt inter fe a^qualcs, Quare angu* 

ius 
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diuifiis cft bifarinni a refla 
apropter datum angulunnu3 
1 lecuimus; quod erat fa- 



3STTIO TX- Datam rel^am EVCL. 
i btfarsam /^r^r^.TaJ.Fig.^^. "^* 

linea finita AE diuiden- 
riam. a Defcribatur fuper c^froftf 
iangulum acquiJaterum AC ' 
s anguJus verticaJis C b bi- hprop: 
fecetur a red:a CD , diul- 
afim AB in pundlo D. DicQ 
1 D effe qUcTfitum . Quoni- 
:riangulis ACD y & BCD 
guJos verticaJes ACD ^ & 
quales ex conftruiflionc^ > 
) eft commune , & Jatera A 
C funt a:qualia ; cum fint la- 
uilateri trianguli . Ergo r cfrop^ 
0 aqualis eft bafi BD • Da- 
jir redtam AB bifariam fe-- 
in D • Quod erat facien- 




TIO X. DMta reiia li- EVCL. 
i funSio in ea dato reffam Ih U 
eleHargy i^dentetn aniulot ^ 
tnups Junt , ^quales inter fe • 
ur vterqui aqualium angulo^ 
b Sus i & quA infiflit reda^ 
iPefpendieularis vocetur eius ^ 
piV . Tab. I. Fig. 25. 
'ita AB , & pundum in eA-^ 
uo debet educi Jinea , effi- 

ciens 



rf 
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2 o EucUdts Refittuti 

ciens cum refta AB angulos , qu? 
deinceps funt, aquales inter fe • Su-| 
matur quodlibet pundium D ; atqu 
ex altera parte ^atx CB, produ 
ita fecetur linea CE sequalis ipli 
D ; & fuper DE b triangulum 2equi 
laterum DFE defcribatur deni 
que a pund:o C ad F c reila duca 
tur . Dico FC Problema efficere • 
Quoniani duo triangula DCF 
& ECF habent latus CF commu 
ne y & latera DC & EC a^quali 
ex couftrudlione ; nec non bafes 
D ^ & FE acquales > cunx fint late 
trianguli a^quilateri . Ergo d angul 
FCD ^ & FCE a;quales"funt inter 
fe; vt propofitum fuerat % Vocen- 
tur ambo aneuli ACF, & BCF Re- 
fti ; & FC Perpendicularis dicatii ' 
adreilamABt 

PROPOSTTIO XI. Superdaia 

tOj quodtn ea non efJ y\perfendicula 
rem reSiam duceven TabJ. Fig.26 
Sit AB re43:a intcrminatai & pun- 
Cium extra ipfam C#Ducenda clt 
pundto C perpendicularis fuper Aj 
B. Sumatur in refla AB quodlibe 

^undium H , & iungatur 4 re<5la C 
l y !k producatur b vitra reftam A 
B in G ; & centro cC y interuali 
CG, circulus DGE defcribatur^cu^ 
ius circunferentia neceflario fecaj:)it, 
redhmAB; nam puniinm G radij 

CG 
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a redlam AB po/Itum vit • 
|itur eam inpundis D> & E; 
j^feceturDE bifariam in F, dp^-c^p.j 
Ditur redte CF , CD , & C 

:o CF elie perpendicularem 
tn . 

iam in triangulis DFC , Sr. 
tus CF eii commcuie , &D 
e eft ipfi FE,ex conflrudlio- 
terquebafes CD , & CE 
fiinty cum e a centro ad cir- e 
itiam circuli /int duOix . Er- '^* 
uli DFC , & EFC aequa- fprop.y 
:er fe ^ ideoque g redli . Vn- g pro.t 
perpendicularis ejft ad AB. f 
U5 ergo a pundo C perpen- 
hn fuper AB. Qupd erat^&c, ^ 

OSITIO XII. Ciim reaAli-^ evcl. 
fuper rtSiam coTjfiflens lineam 13,/. 
ufkCity Mut duos reiioh aut duo^ 
t^is Aquales effinet. At Mngu- 
\ini,qualfum ^ qui maior efi re^ 
m£[ur Obtufus: vero reSo 
|w,Acutus . Tab.l. Fig. 27* 
linea ABinfiilat redlas CD 
anguios y qui funt deince- 
, & ABC ti Oltendendum 
ambos effe redtos, vel fimui 
Syduobus rcdhs ^Equales. Si 
perpendicularis eft ad C 
runt anguli deinceps duo re- a Prop, 
iminus erit alter acutus , al- 
:ufus • 

:atiu:.^fc^ t^^M^ 
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quolibet eius pun^lo G educatur Q% 
E perpendicularis ad FH . Poftea| 
fadaintelleciualiapplicatione v&Oi^ 
CD ruperFH»vt puaauiriB ca4?it j 
fiiper G iilie re^l« lineae fibi mucua^^ 
congntentj&idcoCB fuper FG,- 
nec non BD fuper HG cadet , atq^jl? 
BA fupcr Glm Igitur aiigulus maior 
DBA congruet angulis reifto HGE 
& £GI fimui fumpus ; .£il vero aq| 
gulus ABC cr^qualis IGF cui coill 
gruit • £rgo iumma anguioium j 
■ BA & ABC a^qualis efl tribus anguhlf 
lis redo HQB, £Gl & IGF liniul ^ 
(Umptis ; fed duo anguli EGI , & 
IGF conpleafran^ulum re^ium EG 
F . Igitur fumma angulorum DBAf 
& ABC aequalis eit iumms duorum 
ra^lorum HGJE & EGF.quarc3&ct 

- • ■ --4 

EVCL. PROPOSITIO XilL^Si iti Mliqn^ 

^ ^^^^^ , _ 

fiMt dtitteeft , m£t*itff *^f^iL. 
aqmlet ftcvri^Ci mdirti^Mm tfu»; 
i»ter ft d(tt> PoHtriottt rtiiM liat^^ 

Tab.i.Fig.28. - 

Duo anguli deinceps pofiti A BC 
& ABD fint «quales duobus redtis. 
Dico CB &BO iri direftum efie-» 
conftttutaiSi ideft eflScerc vnicam re- 
damlineam. Ducaturaliare<iia-j 
»ir$ft FjQii'^ ^ eius pudlo Ga educatur 
*•* ^ perpendicularis GE . '& quia fum- 
jaaai^u^tt».CBA»& ABD ae^ua, 
,'1 ■'■ ' m 
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eft fummse duorum re<5i:oii.m F 
E , & EGH . Ergo fa^a intellc- 
ali apphcaaone eorum vt CB ca- 
: fuper FG , & punitum B fuper 
necefiarto /ibimutuo congruenf 
ideo dux re^aae CB & BD cadent 
>erre<^am lineam FH. Quate C 
> voa re<lta iiuea eil» * 

A X I o M A xm. 

effalmea, i» fuo extremp feuiPit 
irpiiniicitJtirtttr t§miii*uui fufer a* 
iw reffam Im eum > mnfttAtur in^ 
Mfutrfum m fdem fltm^t mtnfufn 
m&um extremum tramlmtA reS^ 
leA 1« tiutAuxu reaum imtuim dim 
ibet , Tab. I. Fig.29, 
enim reda iinea AB » perpefli<- 
lariter ere<aa fuper re<itam Jinc- 
30 inreliigatur tranllata , io^ 
m piano, verfus C , hac lege , 
m^tum B extremum ipiius AB 
>er coatingat re^tam Jineain_, 
; pariterque, vt AB 4um tranf- 
r femper conftituat cum BC 
los reaos . Manifellum cft ii- 
A£D , dcfcriptam a pnndio 
enrej eile re<iiam; eoquod cm- 
'untu iincjB AED aqiiaiibus 
:al]is dirtant ab omnibus. pun- 
;ttat BG menfucatis ab. eddem 
mdiculari tranflata ; & ideo 
; puncii A per AED non eft 
ans, non fiexuofus , fed a qua- 

vaiformis » vt exigit ihixns 



2A Buclidis Reftituti 
bieiiiffitnus fimilis fluxui pimdi B 
per BC • 

PROPOSITIO XIV. Si Aiiuits re* 

Sas ImiMS J» vm» tMCSHtes ea" 

dentre^tsprpeniicuUrls fueriti qui • 

liketMliM reila iaterpafiti^ perfeads- 
* eularis ad vnsm enrHin Aqu»lis erit 
iUi » & er^ qHoqste perfendicitlaris i 

. ad reliquam . Voceatttr ilU dn* re{it I 

ifeter.fe Parallelds»^' reiia Unea ad | 
eas perpendicularis f voeerttr difiM-\ 
tia p4sralieUrum*Tab.L Fig.50,3 1. 
Sit recla linea EF perpendiaila- 
fis ad ycramque redain AB, & CD> 
exiftentes iii eodem plano ,* & edu- 
apmf. £ti a pundo C « redU CA perpen- 
diculari adCDj Dico primo CA 
occurrereipii BA ad eafdempartes 
vltra CD verfus E vt in A ; & CA 
aqualem efle ipli EF . Si enim hoc 
verum non cft ad eafdem parces E 
ad quas tendit re<5la FE fecetur i 
^f"^'^ reftaGC aqualis EF,- & fecetur 
cfrof,$ cFD aqualis CF, & iiuelligatur 
GC transferri vfque ad D , femper 
.perpendiculai iter conftituta in pun-i 
C fuper redam CD ,* necefla-| 
. rio d punclum G in eius fluxu rddlam 
dw^Aio Q£J3 defcribet> qujeper pundiumi 
'^* E tranfibit ,* quandoqmdem GC , & 
£F aequales ponuntur. Patet quodi 
lecla GE fecabit re^tam EA , cum > 
pundtum G diuerfum /it ab A . Et 
« taQdcm inogantuf t re^ lines GF. 

& 
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Liber L 
HFt Quoniani diio trianguIaL^* 
[^F > & HDF circa anguios re- 
|s C ^ & D latera asqualia habenc 
: ipfi HD , & CF ipfi DF. /Er^ 
bafes GF > & HF icquales funt ; 
iterque anguli GFC j HFD in- 
Ife funt xquales ; funtque anguli 
[E^DFE re^ii.. Igirur^ rc/idui 
[uli GFE^ & HFE ^quales funt; 
pirca eos latera GF HF aequa- 
oftenfa funt^ & EF eft coniniu- 
I Ergo h anguli GEF:, &HEF 
lales funt inter fe ; ideoque i re- 
j Erat autem angulus AEF ex 
othefi redus • Igitur anguli G 
L& AEF arquales inter fe funt; 
\ & totuni quod eft inipoiribi- 
NuIJa ergo alia redb p.raeter ip- 
AC effe poteft a?qualis ipfi EF • 
lico fecundo angulum CAE re- 
li efle . QUoniam reda, CF per- 
(icularis qH ad duas redlas AC > 
p ; & alia reda AE perpendicu- 
lelt ad vnam ipfarum EF • Er- 
yt priusj erit redla AE asqualis 
pF 9 quae eftperpendicnlaris ad 
hqiic . Ducatur poftea redla— 5 
! Quia in trianguhs AEC & 
1 latiis AC ipfi FE eft aequa- 
itquc AE ipfi FC aequale ^ & 
lCE communis . Ergo / redo 
(o EFC a^qualis eft angulus C 
I Quarc angulus CAE redus 
vt propoiitum fuerat • Vo- 
r reclas Iine.T AB & CD Fa- 

B rall^- ' 
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ralUU: & £F perpendicularis ad 
vtramque » vocetur OSMtmlfiitr^'' 

GoroIIariu • Mamfeflum eB 4^st pA- 
rsUtlst AB & C9 ntn an^nrft^ 
re , Itctt preducantur itt mfinitum ad 
nftrafyneptirtef m propterta qutdvlti' 
que tnter tpfas intereifi potefi altquM 
ferpendictttttris » vtefi AC j Vel BD-t 
quxfemper <tqualis effe debet ipfi EBt 
feiiicit diSnntiit faraiUlarttfm , Xa* 

BVCL. PROPOSITIO XV. Reffa lineO^i 
%9» I* feetins dnns faralMas 9 effieiet alter- 

nes an^uhs <tqualesi externum ttqua' 
. lem intern» > oppeJii$ » 6* »d tafdtm 

fartet ; aique internos^ ^ ad eafiiem 

fartes duobus reffisaqHalet efficift» 

Tabula I. Fig, 32. 
Sinc Kei5lae linex AB & CD m- 
ter fe parallelaj , fccenturque a ret^a 
liuea £F in pundiis G &H. Dico 
prinio ahemos angulos AGF 9 & 
. DHE aquales efle inter fe . Duca< 
a prop. *^ pundto G re<aa GM perpen- 
II. dicuIarisadreiiamCDjfecanseam 
in M > atque a pundio H ducatur H 
O perpendicularis ad AB > fecans 
eam in pund^o 0» £t quoniam dvtx 
" - reft* AB &CD funt paralielaB. j 
& GM perpendicularis eft ad vnam 
b frof, ipfarum CD : erit b quoque eadem 

>4* perpeadicuiaiis ad reliquanu» 

AB 
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IBjcflqjHO pcrpedicularis adAB. 
IrgOfVt in prxccdcnd prop.often- 
4m eft,redh incercepraOH ^qualis 
ric GM^ pariterque intercepca GO 
qiialis erit MH , propterea quod 
rO y GM funt quoque inter fe pa- 
illel:s . Quare m triangulis OHG^ 
IGH duo lateraGO, &: HO a^qua. 
2 funt duobiis lateribus HM > & ; 
M, /ingula linguiis; Eftque h^fis 
H communis . Er:i,o d aneuli al- ^^^.um 
rni DHG y & AGH i^quaies funt ^ 
ter ft; pariterque eoruin # com- ^p^^p . 
ementa ad duos re6los , fcilicet ^ 
guli BGH, & CHG aquales 
Lint inter fe * 

D ico jCecundd exrernum angulum . 
jB a^qualem efle mternoj oppofi- 
& ad eafdem partes conftituto 



juIoGHD# C^oniam/propter 
rallelas AB, &CD JLCiiiales funt i.hJtHs 
er fealterni anguli DHG , & A - 
H , eftque^ angulus EGBa:qua- ^corof^ 
eidem angulo AGH ad verrirem frof. 
fs Ergo A angulus EGB asqualis j^^^j^ 

artgulo GHD . .1. 
3ico tertid duos angulos AGH > ' . 
CHG internos , & ad eafdeuL-j 
tes , efTe aequales duobus rciUs • 
oniam propter paralellas $ funt i part.i 
anguli alterni AGH , & DHG hmHs • 
lales inter fe y addito / communi | ^x;\ 
ulo CHG : erunt duo anguli A 
l , & CHG, fimul fumpti, aiQua- 

luobus anpulis DHGj & CHG> 
. T. B 2 fcd - 
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fed' w hi ; fimul fumpti ^ aequales. 
funt duoblis redtis , Ergo duo awgu^f^ 
Ii AGH,& CHG duobus re<ai^^' 
funt a;qualcs • Qua^ oiiuiia deaiQAj 
ftrari debebarit • 





PROP. XVI. Si in dHAi naai Hnm 

riiis linea tnaiens i uUernos anguh^ 
aqunles inter fe feeerin Mmexteri 
sn^ulum ^equaUm internt ^ op^ejit» 
*'&m4 eMfilem pMrtes i MUt duos int€] 
nos ad eajdem partes fecerif MqUM 
• ' duobus reiiis : patMUeU trunt in 
fe rei}^ iinee^ . Ta. I. Fig- 
In duas re^ias lineas A£ , & C 
incidens, vtcunque^ re^ta linea E 
fccans eas in pun^iis G & H ei 
ciat pnmo alternos angulos AGH 
& DHG a^quales inter fe • Dico 
B & C D inter fc paraliclas cfle- 
Si enim hoc verum non eil ^ a pu 
Cto G ducatur a refta linea GMpe 
pendicularis ad CD y fecans ea 
m M ; atque a pundto G educatur lr!| 
redla GN perpendicularis ad ipfaii3^^ 
MG . Etquoniam eadem redalinea 
GM perpendicularis eiladduas re* 
ftas iineas CD & NG : erunt t li^^ 
aeaj rcdx CD & NG parailelae| 
inter fe > qua? ciim fecentur , vtcu 
que , a reCtalinea EF in puniftis 
& H : erunt <l duo anguli altemij 

GH, & DHG a:quales inter fe; fed;,^ 
angulus AGH fuppofitusfuitaquaii^ 
lis eidem angulo DHQ # £rgo e an-^ 
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Liber I 
i NGH , & AGH ^quahs {unt 
ter fe^ pars & totiim , /qiiod eft {^xi^ 
furdum • Nulla ergo alia redla-j 
ea NG pra^rer ipfam AB effc po- 
jft parallela ipii CD . 
Sit fecundd externus angulus E 
fA «qualis interno y oppolito 3 & 
eafdcm partes conftituto angulo 
TIC. Dico redtas AB, & CD 
riter paralleJas efie . Quoniani-j 
julus CHG fupponitur asqualLS 
^uio AGE > ellque^ angulus BG gCort;/. 
sequalis eidem angulo AGE ad ifrop* j, 
rticem . Ergo h dno anguli CH . • 

BGH alterni interle^qua- 
eruntf & ideoex prima partc-^ 

lus , reftse linea; AB & CD pa- 
lela: erunt • 

>int tertio duo anguli interni ad 
[iem partes, AGH & CHG^ ae- 
iles duobus reffis . Dico pariter 
las A B > & CD paralielas eJR^ . 
foiiiam duo anguli AGH 3 & C 
Lr fiipponuntur ^quales duobus 
h's ; & funti duo anguli DHG ; pyop. 
^ H Gr cleinccj)S 3 pcquales duohus ti . 
is • Ergo duo anguli AGH ^ & 
G I fimul fumpti , j quales Amt 
bus anguhVDHG,& CHG, . 
lato f conimuniter an^^ulo CH . ^ . 
erimtduo anguli AGH,&D ^;;^'''^ 
^alterni, aequales inter fc; & 
^ ex priina parte > rcfta^ AB & 
paraiielajeiunt. Quct omni 
4cn4p. ftierant. 



go Euclidis 'Reftituti 
EVCL. Ctrollarittm • Conlht> qua ratione 
f i-o/». 1 1 a dato puncto duci poflit redta linea ^ 
* quae paroliela fit alteri datae . Si e- 
m p^o». nini a pundo dato « ducatur per- 
ta. pendicularis ad datam redam line- 
■ am; & » ab eodem punclo akcia-^ 
5«"'' perpendicularis elcuetur fuper aite- 
ram perpendicularem edudam ; erit 
poftrenia perpendicuiaris parallela 
datae redlag linex . Nam in conftru- 
Aione prima: partishuius Propo;^- 
tionis a pundo G dudla eft reCi:a__» 
GM perpendicuiaris ad re^am CDl 
atque akera GN > perpendicularis 
ad ipfam MG 9 oilenfa iuit paraiiela. 
ipiiCD. 

EVCL. . PROPOSITTO XVII. eidei» 
30./. fgg^ Uni4p»r*UeU fu»t ^ mur fe- 

auique fnrnUtU tru»t» Tabula I*. 

rig,J4. 

Sint eidem AB> tam CD, qudm 
re(fla EF paralleltB. Dico CD, Sc 
EF & inter fc parallelas efle Se- 
ceutur omne.sa red:a GN in pun6l:is ■ 
: H, M, N . C^uoniam CD , & AB 
zpTf, parallel ponunrur , Rrgo*,alterni 
ij. anguli AHM , & DMH aEquale? 

funt inter fe . Rurdis quoniam EF, • 
fa frtf» &AB funt par:»Uela . Ergot alter- 
ni anguli AHN > & FNH a.quales 
funt rater ft . Ergo e duo anguii H 
e ^xi» , & MNF itquales funt inter fe» 
* ciktn /int a;quaies vnt tertio AHM • 
fcd in duabus le^is CO ScVJ^j «^utn 



Libep T. j i 
ternus angulus HMD a^qualis o- 
ilus fit angulo incerno , & oppo- 
adeafdem partes MNF. Ergo 
\x redtse CD , & EF inter fe quo- 
paralielae erunt. Quapropter> ^*^*** 

;OPOSITIO XVIII. Cuiufcun. EVCL 

trianguli^ vno Ut$r$ pfcdt4&o ^ i**'^ 
"tirn^^s angulus duobus intitnis^ 
oppofitis iflAqualis • Et ttis intiT^ 
\i anguU eius ttqualesfunt iuobus tc^ 
9ss. Tabula !• fig^ JJ. 
puiuflibettrianguli ABC,cuius 
Is BC produdtum fic ad D : dico 
thd externum anjulum DCA 
ilem effe duobus mternis , & op- 
^tis A & fimul fumptis • Du- 
ir 4 tx C reda CE paraiiela ip- ^ coroU 
iB. Quoniam AC fecat ambas prof.i$l 
alielas AB 3 & CE • Ergo b an- 
Lis ECA sequalis eft alterno an- ^ f^'^^ 
A» Pari ratione BD :> fecans 
q,- parallelas CE^ & AB, faciet 
ernum angulum DCE sequalcm ^ P^^* 
no, oppofitoo & ad eardcin-j 
s angulo B. Quare duo rtrguli 
' 3 & EC A limul 5 ideft d arigu- ^ ^^^^ 
xternus DCA > aquaiis erit ^^^,. 
>us anguiis B & A ^ fimul {uni- 

ico fecundd angulos A., B , & 
intcrnos eiufdem trianguli ^ ^ 
iimptos , duobus redlis eff^ 
[es, Quoniam DCAi cxternus 

B 4 olten- 
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oftenfus eft sequalis duobus inter- 
nis , & oppoiitis A » & B . Ergo ad- 
« Axi' • commnni angulo ACB j erunt 
M». 2«/ ^^<^ anguli DCA » & ACB iimul , 
a?quales tribus angiilis A , B, & A 
ift<>f% CBfimuI liunptis , ied/dao augu- 
is* it OC A 3 8e Ac B ^equales func duo« 
. hus reftis , Er^o tres g anguli A, 
- •^**" B> & AGB limul, aequales funt diio- 
bus reCiis . Quod erat j &c* 



o 



EVCL G^reUarium, Hinc patet externuni 
p i^* angulum «quolibet intcrno , & op- 
17. i« pofito maiorem eflc ; Et duos inter- 
nos anguios» cuiuiiibet trianguli) 
minores elle duobus redlis • Quan- 
doquidem externus oiUnfus eft ae* 
qualis duobus internis , & oppofitisa 

; . . iimui fumptis: atque tres> iimul fum- 
pii 5 quancitacem duorum reilorum 
complent , " . 

^y^j^; PROPOSITIO XlX.Om»is tria»* 

i9tU * guH m lius latus maiorern angultttiu» 
/«^f . 1 abula I. Fig.i^ 
Sit iatus AC maius latere AB in 
triangulo ABC • pico an^ulum B 
maiorem eOe anguio C • £x maio- 
a pwf.j re latere AC fccetur a AD quaiis 
hfrof^ AJ^ minori; iunganir<jue BD l> . 
£rgo triangulum BAO ifofceiiuiru» 
erit ; ideoque an^uii fupra baifim A 
. BD , & ADB inter fe a:quales ; Eft 
' autem angulus ABC jmaior anguio 
ABD» totumfciUceciu»parte • £r- 
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angiiliis ABC niaior quoqiie^ 
tanguio ADB, cfl: c vero angulus c c-woJ. 
)B excernus \x\ triangulo BDC , P/"'^ 
deo maior angulo C inccrno 3 & * ' 
)ofito . Ergo muko magi^ angu* 
ABCmaioreritanguIo C CS^a- 
naiori lateri AC opponitur an- 
us maior ABC • Quod erat ofte- 
idum * 

:0POSITIO XX. Arsiulh ^^ua^ ^^^^^ 
ms eiufUm trianguli oppo?^mtur 
fUra i^eqfidia • Et niHtori mguld ma^ 
ulatus opfonittif. Tab# I. figt57» 

it primo in triccUguio ABC an - 
ps A s:qualis angulo C • Oicci 
irCBccquale efle lateri AB . Si 
pihoc verum non eft, iTc BC ma- 
3 aut nunus y quam AB ' Ergo 
pra^cedenti > angulus A^ maior 
-minor eric ^ quam C ; quod tl\ 
[tra hv^pochefim . Non ergo CB 
[iis eftj autmmus, quam AB^ 
ire illi fit acquale necefle eft > 
i jiat priiQO lcco ofteiiden- 

^ fecundd anguhis A maror^qua 
>ico lacus BC maiuseffe Jatere 
Si enim hoc verum non eft ; 
C ^ aut acquale y aut minus > . l 
_ AC • Sit acquale , fi fieri po- 
i Ergo anguli & A asqua- a^yof . 
runt inter fe ; pofitus autem fuit 
lus A maiori quam B. Ergo 
»quales^& inasquaies ^ quod 
^ B 5 cil 



eft abfurdutn . I^on ergo.JIQi^U; 
le eft ipfi AC • 

Sic tercid minus , £ £eri ppi&^ _ 
£rgo ex prxcedenti minori Hteri.B 
C opponicur oiinor angulus A > quoci 
ntrius eft comra hypotefim; fuppoN-; 
nebatur enim angulus A maior 
quam B • Non ergo latus BC miiiu^; 
eft latere ACj rea.neque ¥<jH;3j[e- 
oftenfumfaic* ErgoBCmaids^cii 
quani AC • Qiiapropter ^ &c.. 




BVCt. PROPOSITIO XXI. Cuimlibt^ 
ao. /• anguU dM$ iMmrs ttrti» fu»t lim 

<^ diferentta duotum laternm mi . 
§0rgkfm . Xal>ttla.JUFig. ?8.& 
Sit quodiibet triangulum ABC 
Dico primo duo quxlibec eius is^ 
tH, vt BA & AC , fimul lumpti 
maiora efle tertio laterc BC • 
-dufto latere CA verfus A, fecetur 
if^.i *X) A 3:qualis ipli BA , iungaturfiM^ 
refta BD • Quoniam in triangul» 
BAD duo eius iatera BA , ^ :i>i 
ftAKiUK aeqnalia funt inter . Ergo^angii 
' li ad bafim D» & ABD aquales fun 
inter fe j eftque angulus CBD nia- 
ior-partiaJi angulo ABD ». Igit^ 
angultts CBD maior eft angulo 
c fr» 20 . & propterea * in triangulo CBp erit 
latus CD > anguhim matoir^m fu' 
cexxdens ^ maius lacere BC .* fed t) 
«qualis eft duabus re^is lineis BA , J|| 

qiialibus BA ^ DA additur GoS^^ 

m 
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nis AC) Ergo duo latera BA 
\C , fimiil fumpta j maiora funt 

10 latsre BC • 

ecundd ex maiore latere BC fe- , 
u- d CH a:quaiis AC eritque-» ^^''^-^ 
differentia duoriim laterum BG, 
lA « Dico iam BH minorem ef- 
quam BA, Quia duo Iateia_j 
&r CA maiora funt j quam B 
fi ab eis tolianmr sequales HC j 
Ix^ ; erit e BA » refiduum inaioris < -^x;- 
rcgati , maius , quani BH » 

OPOSITIO XXir. «i ^x/rf. ^VCL. 
utatihuf vniui iateristri»n£uli duA 
fSfjs linf-tntra iffum (onuintant > 
^ fimul fumftA ,mi»ore$ erunt duc 
reltquis triattgult lateribus > fimul 
mpliii mniottnt vero angulum^ ^ 
mtinebttnt, Tabula I. Fig. 40.^ 
it triangulum ABG a & a pundis 
C concurrant intra triangulum 

refts BD , & CD in D * Dico 
3 CD fimul 3 minores efle >quam 
, CA >fiinul fumptae ,* fed angu- 

BDC maiorem effe angulo BA 
Produda BD , fecct AC in E : 
it « BA , AE , fimul fumptae , J/;"^* 
3res ^ quam BE ,* &: addita |com- 

11 EC , erunt h duae BA» & AEC j, ^,^1 
Dres duabus BE & ECfimuI. 

urfiis c CE 8e: ED fimul , ma- c prvf. 
s funt y qiiam CD ,* & addita_j n. 
uiiuni DB » erunt d duae CE , & d ^ x»- 
B jzmul » maiores duabus CD , <"» 4' 
j B 6 & 
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■ BucUdis Reftituti ?|- 
& DB Aiare AB » & AC r^OE^j 
fumptae , mulco maiores funt* q 
BD DClimul. -rr 

«C«»l Poftea e angulus BDC extemiS 
froi». * «1 trianguio EDC maior eft^iaij^j 
i8. no , & oppo/ito CED : hic veio e 

temus e« in triangulo EAB^ & 
f Cor»/, /maior interno , & oppo/ito angulo 
fwp. A. QiiareanguiusBDGmultoina^ 

ioF erit, qu^m angulus A. Qa.< 

erac oilendendum » 

EVCL. PRPPOSITIO XXIII. DMh tri^ 

a ». /. y^^^-^ ^ trUngulum conR^ 

tuere , fiaguU ^afffra /tnguli^ 
dMthrtaiiUiuititqiiaUnfinti^ Opo^ 
tet autem» vt VMqutt^uc datatu0^ 
ii»Mrum mhor fit r§liqtiarum ajs^K^- 
ififo, Tahuia. 41. ■'-'^:^ 

Sint tres re^ia; line» A , B j & 
qiiaruni daa: quielibet reliqua ii 
maiores . Debet conftitui triaii|i 
luni , habtns tria latera «.qualia jnif . 
. tHis datis red^is Jineis . Snm^li^f^Ci 
qUctlibec reiiaiinea DE indeiinita ^ ; 
*lfrot»i & in ea Ibastiir n DF aqualis ipfi. A5| 
& cx reli(jiu fecetur FO aequaiis Bi 
' & taodem fecettir GB- jequalis <ti 
«P^ff^ Deindti' centro G , intetuallo G 

j circalas ENK deicribatur . Bt cel^<^ 
. i tro F, interuallo FD alius circulu», 
^ . DNH deicribatur . £t quiafingula^ 
.. reftae DF, FGj & GE aequales fuiiji^' 
iingulis AB>&G; atqiie viiaqu^quli; : 
harumiiiiiioj'g[l aggie^ac^ duaruin"^ 
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iquarum • Ergo diix quaelibet fp- 
rum ) DF > GE maiores funt ter- 
a FG ; funt vero eiufdein arculi ^ 
idii FH, FDinterfe aequales> & 
: GK a^qualis eft EG . Igitur FH 
:GK fimul fumpt^c maiores funt 
lam FG ; & ablata communi por- 
me FH remanet GKmaiorquam 
H ; & ideo pun^lum K peripheria? 
NE iacet mtra circulum DNH , 
terminus E iacet extra eundem—» 
rcuium„ Ergo du^ peripheria^E 
K y & DNH fe mutuo fecant : fe 
cent in pundto N> & ducantur re- 
k FN & GN. Et quia i: FN a;-^ c^xi- 
lalis cil ipfi DF ^ cum a centro ad 
aipheriam circuli DNH ducan- 
T ; eftque Creda A aequalis eidem 
F . Igitur dFN 2:qualis eft ipfi d^xU 
. SimiliterGN & GE funt ra- ^'^- 
j eiufdem circuli; &ideo#^qua- t^xi. 
s : eftque ic^^d C aqualis eideni-^ om. 12. 
£• Ergo/ NG SLqiialis eft ip/i f ^^i- 
; atque recla FG faaa elt a:qualis ^rn. i. . 
iiB. Igitur trianguli FNG tria 
rquaha funt tribus dati$ re- 
5 inieis A:, B j & C* Qupd erat 



^opolitum • 
ROPOSITIO XXIV. Ad datm EVCL. 

reHam Ime^^m , datunqut in pun.m P^^f 
Hum y dato anguh ^qualcm mgtilum ' 
€onfiituire . l abulall. Fig. !• 
: Sit data re(fcalinea AB> ad pun-^ 
iim eius dcbet coulUtui angu- 
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lus squalis dato angulo £ # Du€t« 
tur , vtcunque^ reda DF^ vt fiat tri- 
angulum D£F; {iollea« fiat trian-^ • 

»/• gulum CGHiCuius latera aqualia 
lint tribus iatenbus tiianguli DEF ^ . . 
finguia jfingulis , ita vt ad punilum 
C conueniaat duo latera % CG qui^ 
dem aquale ipfi DE % & CH ^equale 
ijpfi EF (fieri eniitthoc poterit^ cum 
duo qUdLlibet latera trianguli EDF 
reliquo linc maiora ) iam iix his duo*> 
bns triangulis omnia latera vnius se- 
q^ualia fiint omnibus latcribus alteri-?- - 

hifof.j W5 > linguia lingulis . Ergo h angu-* 
lus. C a:quaiis efl anguloEj.qui a^. 
Jatenbus GH > &^ D F a^qualibu& ' 
fubtLeiiduiuur; Et hoc erac iaciendu^ 



£VCI«» tftangulis fuermt duo anguli vnius 
atf» /• aqUM^Us duobus an^ui s aUmusj vterm 

ifUi vtrlque % ^ vwim latHs vnilnm 
" ; Uri ^quaU i qu^e {m$ Aqualt bus an^H» . 
^ li^^dimteant ^ fiu$ ^qualikus MtgiAis, 

epfefita fint i etu^t trianguU fimili» \ 
V Ufdqudia^ TabuIaH. Fig»2« 
In trianguiis ABC & D£F ilnt 
latera AC & DF asqtialia ioter ie> 
& angulus BAC aqualis angulo D > ' 
atque angulus ABC dequalis angula 
^ E % fiue iint anguli BAC , & D ae- 
quales , pariterque anguii ACBit& 
\^^*' ^ ii^t^i* aquales • Paret ^ in vcro- 
que cafu tertiuin angulum vflius tri* 
" ' angua»quaiea)efi'cpotempangu- 
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rerius trianguli. Dico latcra^ 
& DE efTe jcqualia ; paritcrque 
a CB > &FE inter fe aqualia— » 
Si enini hoc verum non eft| 
maius, aut minusj cjuam DE: 
^etur b AH cTquale D£ , iunga- ^ P^^^f*'? 
reda CH. Et quiacirca-^ 
:s anguios A & D latera C 
1«: FD aqualia funt ; pariterque 
1 HA & ED funt cequalia-j . 
X€ in triangulfs ACH 3 & DF cfroj;^.^ 
uitanguli ACH , & F a^quales 
fe* Erat autem angulns ACB 
||is eidem angulo F . Ergo d *>^Ari- 
mguli ACH , & ACB asquales 
inter fe , pars & totum 5 quod 
impofibile . Quare red-a linea ^ 
non eft maior , neque minor , 
ED, fed aemialis erit • Eadem 
le latera CB & EF aequalia-j 
Qupd eratprobandusn • 

pSITIO XXVI. §uMm^ EVCL. 

1 1 cuiHs oppofita latera funt fa^ ^** 

ra oppofita Aqualia inter fe i s$tm 
i(i fi,meteri^fum fecat bifariam ^ 
^diametr$ victHim fe fe bifarianLa 
\nt . Vosetur talis figur(i Paralle- 
[rammimi . Et ferpmdtcuUrh^ 4 
ifnitAte ai Qppofitam bt^fim du^At 
:$tur Altitudo HaralUlogrargmi^ 
bula II. Figt3. 
: quadrilaterum BD, cuius dia- 

y\G 9 fjntque lateiii AB - 



r, 



y 
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C parallela inter fe ; pariterque late^ 
ra AD, 3C Hnt parallela . Dico pri- 
md fstera AB & DC iatec fe> nec 

nonlateiaAD & BC xqualia efle * 
Seciindd angulos B » & D inter fei 
iiec ao» angulos BAD » BCD inter 
fe aecfiiales effe • Tertid triangula^u 
ABG^& ADGi feilaa dianietroa 
xqiuiiz e0e « Quartd diametros A 
& BD fe fe mutuo bifaiiam fe- 
■ care in E « Q^iouiam in quadiilatero 
AC latera oppolita AB , & DC funt 
paraikia j 8c fecantiiT ab AG . Ergo 
• a prof .. <f anguli altcrni BAC ? & DCA ae* 

quales inter fc fiuit« Sinuliter qui* 
iFj'^- b.reax AD, BC fiint paraWela> 8t 
fecantur a reila AC , Ergo altcrnt 
anguli BCA, & DAC aeqttaks funt 
interfe . Quai-e in triangulo BAC 
duo anguli fiipra bdfim A^C aequales 
funt diiobus aftgulis triangulia D h 
C» fiu>er eandem baiim adiacenti- 
, cpwf« bus j ungali fingulis ; & idco c erunir 
triangula B AC > & DAC fimiiiter 
aequalia ; & propcerea j quadrilaire^ 
rum ipfam BD-> fedum^eut a dia- 
metro AG bifariam • Pofrea htera. 

AB^&DC,.oppofita angulisxqudr 
Jibus altemis inter fe ; nec noii late-* 
xaoppoiita AX>»8c BCiequalia 
runt . Deinde duo anguli oppoiiti 
B &;D %quaiie$eiunt.»,quiaeidem 
bafi AC opponuntur . Rurfus quia_-j ' 
asquai^jus. angulis D AC , & BCA 
iuiiluQtttr>mgiuiaequale$ BAC & D 
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„rgo toti anguli oppofitiD «i»^**- , 
j& BCD aquaJes inter le erunti '* 
Scm quia in triangulis ABE & 
ijduo anguli BAE & DCE x- 
s oftenfi funt , & anguli AEB j 
.D ad verticem funt 9 aequales; 1^2*":' 
o iatera AB , & CD , fubten- '""f ' 
iaan^ulos aqualeSj oftenfa flint ^ 
lia . ^Ergo / AE ipfi EC acqualis 
nec non BE ipli ED a:quaiis 
Quare patet propo/ituni • Vo- ' 
Ifigura . ABCD PafsUehgram- 
:Et reda a fupremo iatere AB 
ppoiitam baiim DC perpcndi- 
■iter dudia , vocetur Aldtnio 
logfammi» 

►POSITIO XXVII. Si in qua. 
\lattro anguU ofpofiti inter fe , aut 
\er» ofpofita Juermt *tjuali^it vel 
f iatera opfofit» tanthm fint fam 
ihiia> ^tequalmt erttftmper P4- 
itttogrammum m Ta. II. Fig. 4. 
^t primd in quadrilatero BD 
fli B, & D inter fe , pariterque 
cC aquales. Dico B D paral- 
Jrammum effe • Quoniam A & 
ftiaiibiis , fi addantur anguli^- 
Vs D ipfi A , & B ipfi G ; erunt ^ 
[uli A» & D fimulj aqualesduo- cm. a- 
; & B; ied quatuor i» an^uii bexfr# 
[ibec quadrilateri- a;quaks func «^* 
loi r<;ttis; cumdiuidipoiritia.* 
■ •ianq;ula. Ergo duo anguli A, 
"imulj duobus tcCtis Auit a;qua* 

ks j 
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les;& funt iMcrni ad cafdem partes. 

^Pf#f# E^?^ ^ ^ DCparaIleIa;erunt j 
]f» Eadem ratione AD » & BC paral- 
lelae erunt ; ideoq; fpatium BD pa- 
rallelogrammum erit . 

Sint fecundd duo latera oppofita 
AB & DC aequalia inter fe , pari- 
terqueDA, & BC a^qualia. Dico 
fpatiiim effe paralielogrammum^j • 
Duita diametro BD > eruntin trian- 
^ulis ABD, & CBD fingula latera 
jingulis Jateribus a^quaiia > & BD 
latus commune, Ergo d eruntfimi- 
liter a:qualia , ideoque anguli oppo- 
fiti A I &^ C aquales erunt ^ atque.^ 
ADB y CBD inter fe> nec non an- 
guli ABD > CDB a^quales erunt in- 
ter fe • Quare e duo anguli ADB , 
ejixi^ &CDB, iimul fumpti^atque CB 
D & ABD , fimul fumpti, aqua- 
les erunt inter fe . lg;itur ex prmia 
parte^huius fpatium ipfum ent pa- 
rallelogrammum . 

Tertio fint latera oppoflta ABt 
& CD paraiiela> & a^qualia tantum- 
modo 5 idem fequetur t Si enim hoc 
verum non crt ^ dufta / BE paralle- 
f Cofol ipii fi^D ^ paraJlelogrammum 
,raf.i5 ^j^jgg ^ Cadctergo reCta BE ci^ 
tra 1 aut vltra pundhnn C • Ergo 

ftf. ^ ^^^"^ ^ ^ a^quale erit oppofiro 
* AB, feuDC, pars & totum^quod 
eft impoiTibile • Non crgo alibi ^ 
quam in C pundto , cadit BE pa- 
rallela ipii AD • Quarc fpaciuniL-» 

AC 
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A C parallelogrammum eft . 

^ROPOSITIO XXVIII. Daiaf^^CU 

reffsm line/$m tn quotcunqtie dquaigs 
fartis dmidefi • Tabula I !• Fi« 
gura 5. 

Sit data refta linea AC , fecanda 
i datam mnltitudinem partium 2b- 
iiaiium . Ducatur a pundo A rcifta 
etficiens in A quemlibet angu- 
m CAB 3 & in AB fecetur quod- 
>et fegmentum AD i & fiant a fuc- ^ ('''^M 
lJ]ue partes DE > EF , FB ?^qua- 
ipfi AD j> qux' tot fint 9 quot par- 
a^quales in AC debent contine- 
iungaturque re^ta BC , & a pun- 
D, F in tra triangulum ABC 
antur b rt£tx DG, EH> FM pa- b Conu 
»Ja? ba/i BC ^ quae fecent redhm propt i« 
in H> M . Dico recbm AC 
im e/le in partes imperatas : z 
^is D, E> F ducantur c recla? D ^ f^^fj 
iOj FK parallelae ipii AC, fe- ffnf.is 
teproximasparallelas in N> 0> 
It //quoniam» propter paralle- d Pi^op^ 
^pofitas > fpatium GDNH pa- a^. 
o^rammiim eftjerit^DN as- epyaj?* 
> ip/i H; cumque in triangii- 
SJE, & AGDexternus/angu- 
DE aqualis fit interno ^ & op- J'^^''* 
arignlo Ai propter parallelas 
AC; atque^ internus angulus gpr^fr* 
. qiiaiis fit externo > & oppo- »ft 
^iiJo ODA, proptcr paralle- 

;^ OX>i atque duo latera adia- 

cen«« 
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centia^DE 3 AD aqiialia fint hCia o 
Ergo h latera DN 3 & AG seqiialia 
fiint inter fe : erat autem GH arqiia- 
lis eidem DN • Igitiiri GH aqua* 
lis eft ipfi AG. Eadem ratione H 
M3 & MC oftendentiir ieqiiales ei- 
dem AG . Quare AC ktlz erit in«j* 
cot paites aequales AGj GH, HM^ 
MC, quot lunt partes imperata^: ^ 
contcntac in reda AB. Et hoc eraf 
faciendum • 

CoroIJarium, FacH^ dedudtur ex con^ 
Slru^ion^ dimofltatione huius 
frepofitionts ^ qHod fi dn.e reffA angu^ 
lum conttnent$s d.uidantur in toti^ 
dem partes iqueles : KeHA coniungcn- 
tes fanSiafimiltum dtuificntim ert^nt 
paralltU interfe . 

Si enim HE non eft parallcla G 
D^ ducatur HI parallcia ipfi GD . 
E^o ficutGH a:qualisponitur ipfi 
AG i ita DI a^qualis eflc debet AD 
feu ei aquali DE . Quod eft abfur* 
duni : ergo ipfamet HE parallela ed. 
GD, &/icreliqua:a 

PROPOSITIO XXIX- Sidt4oan'^ 

guU inttrniadeafdeyHr partes emfdem 
lineA reSiA^ fecantis duas ali^^s reSitis^ 
fuerint minores duobus reHis (ngulist 
Hk re£iA lineA j proiu£}A , triangulum 
^onflttuent. Tab.Ii.Fii^. 6. 
Sintduo anquli DAB,^&CBA 
miaores diiobus re^tis • Dico reitas 
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ineas AD, & BC concurtere ad 
p^rtes DiC> 8i eificere triangulum. 
Ab A cadat AO perpcndicularis fu- 
wBC eam fecaiis in Ojquia exter- 
iiis angulusCOAa^qualis eft duobus 
nteinis & oppofitis angulis B & 
!A0 in tiiangulo OAB ; ergo addi- 
) communiter anguio OAD ^ e- 
uicdiio anguli COA & OAD a^- 
jales tribus angulis B ^ BAO QC. 
AD, feu B & B AD fimul fumptis,^ 
d hi miworcs erant duobus reais • 
70 re<flus angulus COA vna cum 
4D minorcs funt duobus redis , 
ideo angulus DAO acutus eft ; 
i quo/ibet pundlo E reclas DA cai 
perpendicularis EF fuper AO 9 
:tquod EF cadit ad partes angu- 
cuti D AO inter-punila A & O « 
nde^ /ecentur FK^ KM > MH fin- 

TquaI<;S ipfi AF quoufque AH 
)r cfficiatur quam AOj & fecen- 
)artes EE) , DI , IX fingula? ae- 
eideni AE > quae totidem fint 
A W continentur 1 & con- 
|nir X H G qua (ex pra ceden- 
nroUario) parallela erit i^iis F 
pOC^ & ideo confurget trian- 
P AOX inquo d pundlo B du- 

re<fta BC intra ipfum trian* 
> AOX parallela bafi GX • 

13 C produfta fecabit reli- 
latLis ADX alicubi vtin-i^ 
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PROPOSITIO XXX. Si inMut 
farMlU/egrammtt vttut angulut vni 
m9gul9 aquaUtfuttft, atqu» kmfct i»m 
ttr ft , fnri/erque nlttttttUnet aquit • 
letjuvfBt : ettam farmlltlogrft^nmit 
trunt tequitliM inttr fi , J abula. 11, 
Fig- 7- 

In duobus parallelogrammis BD, 
& FH fint ani^uli &; F «i^quales > 
6£ bafts BC 9 F G aquaies > at^fu^ 
perpendiculares , feu alticu4ines A 
. K , £N. aauales . Dico paraIlelo# 
gramma BD , FH aqualia effe— ► , 
Ihicantur diametri AC » EG • Quia 
in triangul is ABK, EFN furfTangu- 
li B & F 3t q uales » & duo an^uii re* 
dli K & N , atque latera AK , EN 
ftqualia , qux Oppoiita funt anguiis 
« prjg, aEqualibus • Ergo « B A » FE zequa» 
>jr* iiafliut ' £t quoniam circa angulc^ 
aequales B, F, latera AB , EF fuiit 
aqualia, atque latera BC > FG fuat 
b fnp,^ pariter aequalta • Igitur b triangula 
tfretiS ABC j EFG sequalia fuac » & c eo» 
jrum aupla paraileiogramma BD, 
FH «fe^ualia^uoque erunc . Q^od y 

f^iir PKOPOSITIO XXXI. Se tUHt pm* 

if* rttlieieiramm/tneniefuisniulmbs/fs 

dqualit , & t^itmttket Aqttattt 

kuertnt f trunt tqHahn • J sbwli il» 

" In parallelogrammis AC»EG» 

, : ' Digitized by Google 
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Wangulij , fint bafes BC . FG at. 
iwies, & paralleio^rammoruftu, 
iititiidiiies (int etiam «quaies . Di- 
wparailelogramma AC , & EG ef- 
^ irouaii.i . Fiat a angulus CBK a- * fr.u 
fjaiis angulo F , & ducatur * CN r / 
araiieia BK, & produdla AD frcS '«/.ri* 
l^araiieias BK,CN in K & N fa. c c l 
iimque d tnt paralleiogrammum ?«VV; 
LNK , cum etiam AN fit paral- ^Pr^f- 
h BC . Qnoniam in trianguiis A '^* 
i* & DCN eft r angulus CDN « 
ternus arqiialis interno, & oppo. ij '' 
►/"gui^ BAK ( propter parSlIe. 
Ai5, CD ) ; pariterque/ inter. fpw». 
I anguius CND ^qualis eft ex- ij. 
»0 BK A , in paralieiis CN , BK, 
ixog iatera BA, CD , fubtenden» 
tquales anguios , funt inter fe-* |/. 
aiia, cum lint latera oppofita pa- 
'^^grammi AC . Ergo k trian- h pf,p, 

ABK , & DCN aqualia dint. »5. 
: fe . Et ( in primo & fecundo 
) addita i communiter figurau-» j jf^i^ 
}K , erit parailelogrammum»-» ow.»," 
pqiiale paralielogrammo BN . 
[11 certio cafu ) / abiato com- , ^ . 

criangulo DOK, erunt qua- omu 
zra. ABOD & NKOC a:qua. 
P\ ; addiroque m communi 
plo BOC , erit paiiter paral- 
ammiim ABCD jEquaie pa- 
►erammoBCNK, lam quia 
pioeramma BN , & AC funt 
Mdem paialleias AN & BC • 



nt Kxi»* 

9. 
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« emnt n aeqrfe alta ; cura omnes per-i 
pendiculares , feu dillaiitije]paraUe- 
larum AN & BC> ^equales fint . Po. 
lita autem tiierunt paralielogramma 
FH & AC aeque alta • Igitur 'pa- 
lallelogramma BN & FH jpque ,il- 
ta fnnt , & habent bafes BC< FG 
quales mter fe j atque auguios KBC 
& F xquales inter fe • £ra[o pat-alle. 

o Prej;< logrammiun 0 FH sequale eft pa. 

J"* rallelogrammoBN ; Sed oftenmm 
fuit parallelogrammum AC aequale 
eidem paralieiogrammo BN* Igi<* 

P Jlxi- rur p parallelogramma AC , & FH 

ow, t- aequaiia funt inter fe . 

fVCU PROPOSITIO XXXII. TriMngiu 

f^* * • /4 > qwrum bafes tquales > 

inurfe . Tabula II. Fie, n, 

• Triangula ABC , & D£F habe. 
ant bafes BC>EF aequales intcr fe » 
& perpendiciilares , feu altftudiiies 
AO, DN a punftis D ad bafcs 
BC EF duitie , fint .-Equales . Di, 
co triangula ABC » DEF eiTe inter 
fe cxqualia . Duda « AG paralieia 
ipfiBC, & CGfadla paraileia ipfi 
BA > fiac paralleiGgrammum ABC 
iS, Parirationecompieatur paral- 

lelogramnium EDFH , quonianuj 
parallelogranmia BG > & EH ha« 
. bent bafes BC , EF lequales 1 & al- 
titudincs aequaies ( ciim peipendim 

CiUares AO & DN iint aicitudines 

parai» 
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lllclogrammorum BG & EH ) 5 p^^^^ 

0 b paralleloj^ramma BG & EH ji. 
alia funt inter le , & eorum ie- 

bs c pariter aquales erunt:Sunt« c jixi-^ 

1 triangula ABC & DEF diini- 
parallclogrammorum B G & ^f^^^^ 
Igitur triangula ABC & DEF 

ilia funt iiiter fe # Quod 9 &c. 
1 . 

^olUrium U Mahifeftum eft ^ fi EVCli 
Uelogrammum > & trianguluni ^uU 
erint bafes a^quales , atque 
inesaequales, effc parallelogra^ 
duplum ipfius trianguli • 
abent enim parallelogramma B 
trianguiu DEF bafes BC & E 
uales y atque altitudines etiam 
lesl; & oftenfum fiiit e triangu- ^ 
IBC a:quale triangulo DEF t 
parallelogrammum BG (quod 
lum eft iplius trianguli ABC ) 
uoqiie duplum alterius trian- ^f^*^^ 
OEF- 



)llarium Patet etiam quod, 
l^int duo triangula acque alta y 
£s vnius aliquoties metiatur 
alterius 1 triangulum quoque 

reliquum triangulum nietie*» 
uoties biafis bafim metitur. ^ 
nim in triangulis ABC^DEF^ 
altis , ipfa bafis EF nietiatur 
>ties bafiniBC, vtverbi gratiai 
r,atque a pundtis diuifionuni->^ 

& S 5 ad verriccm A coniun- 

C - > gan- 
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gantur redla; lincx : diftributum_t 
ent triangulum ABC in tot trian* 
gula ABM , AMR . ARS , ASC , 
guot funtbafes a^quales BM j MR ^ 
' RS, &SCs Suntque prxdiCt^ tri* 
an^ula xqnc alcaj tuni inter fe , tuin 
ipn DEF ( quandoquidem a pundlo 
Aperpendicularis ad bafim BC dn* 
dtaj altitudo communis eft & sequa- 
lis altitudmi trianguli DEF) & om- 
nes bafes a;quales funt • Igitur tri* 
g prop. angula^ omnia ^ in qux diltribuitur 
^3* trianguJum ABCi a^qualia funt^ tum 
inter fejcian ipfi triangulo DEF . 
Et propterea toties triangulum D 
E F metiefur ipfum triangulum-j 
ABC, quoties iliius ba/is EF> huius 
ba/iin BC metitur • 

EVCl. PROPOSIT. XXXIIL Da^t0 tTi\ 
42« 1« anguio iitqu^le paraUclogrammum^ 

' <cnfTttuere in 10 anguh . TzhBlIm 
Fig. 12* 

Sit datum' triangulum ABC 9 & 
angnlus D • DefcriJ^endum eft j;a-» 
rallelogrammum a quale ipii trian* 
gulo, habens anguium irqualeiii^ 
M angulo D. Seda a BC bifariam_f 
in E , ducatur AE, & angulus CEF 
bpr.24 fiat b aqualis angulo D^ & CG du« 
c Corol. catur r paralJela ip/i EF, & AG du* 
d^r.aJ ^?^"^* parallela ipli BC. Paret d fpa- 
, ' tium CF parallclogramnjuni cll<i-^ : 
quod cum habeat eandem baiim EC 
- cum triangulo ACE; lintq:ie praw 



1 
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di(Sa fpatiainter eafdem parallelas 
; AG & £C^ Erj^o ^ paralieJo^ram- e Cdf.t 
imum £G duplum eft triangiili AE fr^- 3»« 
jC;-/ fed mangulum ABE aquaJe 3* 
pit trungulo AEC ( cum bafes BE 
^EC a;c[uaies, & eandem altitudi* 
iiem liabeant ) Ergo duo triangula 
jkBE & E AC fimuJ , idefl triangu- 
um ABC3 duplum erit tningvili 
LEC; Erat autem fpatium EG du« 
jlum quoque eiufdem trianguii A 
|C# Ergo^ paralleiogrammumL^ g^/fAfr- 
G asquale eit trianguio A B C • ^^**^* 
uapropcer dato trianguio , &€• 
rpd erat faciendum d 

.OPOSITIO XXXIV. Super EVCL, 

riSia itm^ qtiadnUterum de^ 4^«^ 
y^bere^ cutus omnia Utern tquALa 
p/ tnier fe^ atjue omne$ etus anguli 

fiat ^Vocec^f t^Us fi^ura Qixi^ . 
tatam . Tab. II. Fig. ij. 
[c daca recta AB , fupra quain-j 
j-a imperata deix:ribenda eil , 
|etur ^ Ci\ jperpendicularis fu- 
y&cb fecetur CA a:quaiis b 



\3 ; diicaturque c CD parai- c Corol. 
[piS AB & BD parallela aiteri fror.i6. 
canixcniQns dcmu DC in pun- l^p^.ap 
^ Z)iCo fpatium parallelogram- cprz^ 
AX) cJFe .equilaterum & vtqui- 
[ini • (^ia AD parailciogra* 
^fls Ergo^Iatus CD acquaie 
>o/ito lateri AB; fed eidemL-> 
X conftrudlione eft aquai 

C 2 ^ CA 
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f^xi- CA . Ergo/CD aquale eft ipfi 
om. I. . *>ed^ rurfus eidem CA aqua* 
g?'«a» jg eftiatus illi oppofitum BD. Ergo 
BD aequale eft ipii CD» eftquc-» 
h matf eidem CD aquale latus h oppofl- 
tum AB . £rgo BD & AB inter fe 
funtaqualia. Patet ergo omntau» 
iatera parailelogranimi AD asqua* 
lf,,fg, Jiaefleinter fe. Qiioniam # vero in 
parallelogrammo A D duo incerni 
anguli A & C a^quales funt duobus 
rectis j eftque A, ex conllrudtione, 
redhis . Ergo C quoque re^us eft . 
Iff.itf Ciimque / anguli B, & D fiiis op- 
pofitis fint xquales . £rgo erunt aa« 
guli B & D redti quoque ; propte- 
reaque anguli onmes figuraB A D 
xtdi erunt . Defcripfimus ergo fu« 
per AB figuram AD^ quam oilendi- 
mus efle aequilateram & aquiangu- 
iam > vt qua:rebatur« yoceuir iHa 
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L I B E R I I. 

'. ■ . « 

De Circulis. 
D BFI NITIONE S. 

RBCTA iiniM tirtulum tan^in iici- l 

tur^cumin^ifculumincidins^iHriuj 
non fec0t^ 

CIKCVLVi circulum tangere dicitur^ j 
chm vnius fertfhifia^ m ahcranL^ 

\ incidens $ ncn fecatcirculum • T^b. 
^ II. Fig, 14. , 

Po/itocirculo BFD • li aliqua re- 
iSla AB incidens in circulum3& pro- 
dudla eum non Cccat^T^ngens voca- • 
bitur ; pariterque pcripheria BH ^ 
li incidar in circulum BD & eum^ 
non fecet > Tnngcnc appellabitur • 
At fi produfta circulum fecat , vo- 
c?biim Secans n 

KECTA Itnea diciur applicari, feh cea^ 
ptari circulo » tum eius tcrmmi /<v<?- 
rint ad circuli peripheriam • Tabu- 
Jall. Fig. i5i 
c Vtreftaiinea AB coaptatacnt, 
Vel apj^licatacirculo ABC:> quando 
rermmi A & B ipfius redx lincx 
fuerintin ipla peripheriacirculiAB 
SECMENTVM circuli eff figura ^ (^u^ 
fub reSia linea > & c rcult pertphe* 
. riacomprehenditurBTabuh II»Fi- 
gura 16,17.18» 

Tam fpatium B A D , quam M 

NO, vel EFG Segmentum iirculi 
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dicitur • Hj^c autcm fegmentava- 
ria nomina fbrtiuntur e Si eiiim cen- 
crum cuxuii iue rit lutra eius fuper** 
ficiem > dicetur Segmenium maius^ 
• vt eil E F G ; fi veio extra ipfunx 
fiieritt vt in BAD^ dicetur Sigmim^ 
tumnttnus^^ £t tandemii centium^ 
ftterit iftipfa retta iinea fecantc^ 5 
vt in MNO> tale fegmenaun ap- 

'^* * jilfQVLVS in f^gmento dtciiut ilh, qui 
m duMbus reiiu /in$is cou^urremiiiHs 
in vno punitc ctnumferinti^} term 
mmuiis u extrtmitattbus rsS^ Uw^ 
nsis y quA bmfis ejl fegmtnti ^ cond* 
netur . 1 afc^ IJ« t ig ip. 

Vt in fe^mento ABC dua^ tt&st 
linea AB & CB concurrentcs in-* 
quolibet eius pundo B > tduGtx 4 
terminis C eflficiunt aneulumL^ 
ABC> couldtutum in di^to legmeii^ 
. to. 

A X I O M 

Dus sirculi % quorum fad$i funt sntsft 
/s ^equalesy efunt squalss intsr fs^ 
Et eontra circulsrum d^ugiium fadf£ 
squalsi funt . 

hvcu PROPOSITIO U D4ta eirsHti psm 

MTnr ttpheria^ reperire centrum circuh^cH* 

kit iUa sftfmphsria . TabuUil* 

Figura 2J. 

' Sit data circunferentia ABCjfiue 
integra ^ fiuc non # iJebet reperiri 

cen- 

m 



ttfitmm ilUus circuli , cuius ABC 

cA pehpheria». Sumanturindidsu» 
circunferentfl tria quaeilibec pun6ti 
-A,B & C > & coniurijjantur rcclx A 
B & BC • Poftea s zmh^: bifariam » ^** 9* 
fecerur in pun^lis D & a quibus 
exciteatur^ perpendicuiares » D F b ^ywf^ 
quidem fupra AB & EF fuper BC . »©• ^»»» 
Cuiare<^ ABrfiCnon fttatiiidi' 
redhim»propter curuitatem periphe- 
rix ABC • Ergo coniun^^ta redrau» 
PE dinidet a*iguIos re<ftos FDB & 
F£B : & ideo duo anguli FDB 
^ F £ D minores erunt duobus 
rc^lis . < Qu.are D F» E F conuc- f f " 
Aient vt in F . Dico iam pun^umL^ 
F concurfus perpendicuiarium e/fe 

Centrum illius circuli « cuius ABC 

cft peripheria . Si hoc venim non 
eft , fit centrum circuii A B C pun- 
dUim H , aliud quani F , concurfus 
redcarum iinearumDF^EF ; ideoq; 
pun^m H cadet » fi non exrra ain- 
I>as,falrem extra vnamperpeiidicu- • 
larium D F . Coniungantur ve6tx 
AHj BH, DH . Quoniam in duo- ' 
bus trtangulis AHD> DHB funt 
iatera AD, BDaquaha,&r DH 
communej SLtque bafes Aii» BH 
i^ualesj cum /int radij circuli • Ergo 
d anguii ADH)BDH aquales fuut; . 
ideoquetf rciti ; erat autem angu- Uh i/ 
his ADF redus . Igitur anguli A epNio* 
DF & ADH aquales funt intcr fe ; 
pars & cotum^ ^uod elt impofrtbilc ; 

C 4 Non 
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Noii ergo piindium H aliiid, quam 
F efle poteft centrum circuJi ABC^ 
& propterea id ipfum puncft uF cen* 
trum erit , Qupd erat facienduni • 

EVCL. PROPOSITIO II. Si ^pplicAta^ 

3* THn^in circulo quAcl^in^ niia ImeCL ^ 

fer ctntrnm extenf^ , altam y non^ 
peY antfum du^l^my bifariamfeat : 
i$ngul0S reSos ef^m fecahtt^ Etfi 

' angutes relios eam fecet^ bifarifsm 
queque fecabit . Tab. II. Fig. 2r, 

Per centrum A ^ circuli D B C ^ 
redlaCE applicata j diuidat redlara 
BD, non per centrum extenfam 



bifariam in F . Dico reftam C F 
perpcndicularem effe fupra BDi 
Dudis radijs BA&: AD^erunt in^ 
triangulis AFD & AFB duo latera 
BF & FD urqualia^ ex hypothefi, & 
FA commuiic , Ik bafes AB & AD 
sequaleSj cum fint radij circuli# Er- 
go a anguli AFB & AFD a:quales 

liS^/J^ erunt, ideoquet re^li • Qupd erat 

bpJ-.io. primum • 

liO.i. Sccundo AF per centrum dii<5laj 
^iit perpendicularis ad DB. Dico 
...,BD in F bifariam fedam efle . Si 
enun hoc veru non eft^fecetur c BD 
iii.if bifariam in H aiibi,qua in F;dc iun- 
. gantur ex ceatro reCtx linea^ AH ^ 
r . ^ V ABj ADt Et quia AH per centrum 
"^extcnfa j fccat recfiam BD bifariam 
in H , Ergo ( ex prima parte ) an- 

gulus AH B i cclus elt ; Erat autcm 
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angulus AFB reiSus • Igfitur xtl^ • 

trianeulo A H F excemus angulus 

AHB aqualis eft interno^ & oppo- ^f.^^^ 
&to angulo F • Quod d eft ablur- 
dum • Non ergo BD alibi , quairuj 
Uk¥ fecari potefl bifariaiu « (^are 
patet propolitum • 

PROPOSITIO III. Si applk^tw- ^Jn^; 

$Mum iH arcfilo dM reiU ImiA fi fe 
muiuo fee^nt > no^ per anirHm $yc^ 

tenf^ yfe fe mutHo bifarUm non fc^ 

Hkbun i \ Tab. I i . Fig» 22. 

In circulo ABD duae reCia^ line:^ 
AB & CD le inutuo fecent in E/ed 
non amba" applicara^ per ccnnunu^ 
F iint dttda^ . Dico non poile fe ie 
aiutud bifariam iecare. Si enim^ 
vna earum per centrum traniit 1 non 
fecabimr Difarianiab altera noo— » 
tranfeunte per centrum ; eo quod 
ibiummodo in centro diameter bi* 
partitur . Sed fi neutra per centruiu 
traniit^ ex cenrro F ducatur reda^ 
FEad concnrfumE . Oirendendnm'' 
eft * redas Aii & CD m pundo ' 
fe fe non fecare bifariam • Si enimu^ 
hoc verum non eft 5 iint ambae in.^ 
pando E fe^la: bifariam . Et quo- 
ciam FE> per centrnm dndlai fecat 
bifariam AB . Ergo s ad angulorf J^J"^ * 
xe&os eam fccabit^ Eadem ratione^ 
refta CD ab ipfa FE fecabitur ad 
rcctos angulos . Quare anguli FEB 
& FED f etli erunt • Ideoq; aequa.- 

C 5 
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les inter fe ; pars & totum , quod 
.eft impoffibile . Non er^a amb^ 
refta: AB & CD in pundo E fe fc 
bifariam feca«c • Qitaproptei > &c* 

svcu .PROPOSinO IV. Si i» eirCuU 
3. ftrifhtfta dtf q«*Ubtt ptmSji S^' 

teftA futrinti. reffA lm$a tffa pun* 
8a cotnmgtnSi iutra iitettlum tatUf^ 

TabJI. Fig. 25. 

•Incircula ABE reftalinea AB 

coniungat duo qualibet punCta , ifi 
eius peripheria ailiimpca „ A & B » 
Dico redam AB intra circulum ca» 
dere . Sumpto enim quolibet pun- 
do intermedio D in re^a AB , 4 
■ ccntro C coniungancur re<5lae CA ». 
CB > CD» Quoniam ia triangulok 
ifofceiio C A B duo latera CA &^ 
»prtfjt CB *qaalia funt. Eigotfan^uli^ 
^'•■* lupra bailm , A & B aquales-^inter 
ie eriuit. Eil autein. anguius CDA 
kCerol, gxternus If maior interno-Bin tri» 
^ anjjuio CBD. Igitur idcm angulus. 

CDA maior erit anjuld CAD J &C 
l£'t^ jwoptcrea c latus AC ,.oppofitum-_» 
*' * Biaiori angulo , mains eritlaterc-* 
DC^ Qiaare retfta CD minor erit 
radio ciiculi CA ; ideoque. CD ad 
peripheriami circuli non peruenit . 
Vnde ' pnii/6tum. D intra. arculimi^ 
* cxiftet . Eadem ratione quodlibet 
aliud punaum. ipiius re(tlae AB ia*^ 
tracircuium ca.ictj &piopterea-* 

ijpiametrei^ulijiea AB^iuua circuw 

luui 
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ium ext&aOi eric r Q^od erat oilen- 

PROPOSITia V. Si dm cmttitfe evcl. 
JJr mutuibjecent , y?/** inU^iHS tM^ f.&f^ 
gant % wn erii e^rum id$m iemrum ^ UU 

TabuIaILFige24. - 

Smt duo circuli AB & AC , qui 
fe fe feceiit > vel tangant in. punao 
A% Dico ipfbs nonliabere idern^ 
centmm « Si enim fierf poteft , lit 
vtriulque ceutrum D ; a quo redta 
DA ad tadum » vel fe^lionem du* 
Catuj:j&: alrera DCB|^ fecan» vtram-r 
que peripberiam in pundhs C &B . 
Qupniain D elt cenrrum circuli A 
B^. Ergo /iradius BD aqualis eli a^^rfo 
radioDA. Rurfus quoniam D po- u./iirl 
nitur centrum circuli AC % erit rar- u 
dius CD a:qualis eidem radio D A ; 
ideoque ^uas reda^ BD &:CD ai»^ 
quales crunt iater fe ; pars & tou . • 
tum quod eft abfurciini • Noa er- 
go duo circult AB & AC com- 
mune centrum D habere poifunt . 
Qypd erat ofteadendum t. 

PROPOSITIO VI. ReU^rum , 4d EVCL 
piripkeriaM eadeitiiHm ^ ^ufA^ % 7- Cir8# 
qmi eirculi centrum non eft , mai^^ 
m^t eff ilia % per centfHm tranfit S 
mtnimd ^efh rejtduum ^ velpredufftB 
diametfi i reUqjMfum vera quA m(t* 
ierem angutum ai €en:rum fahtendii 
mmt eni fnbttndeate angulum mi'^ 

C 6 UQrem 
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> Mrem i dfUauUm folhm reH^ liiiea^ 
^fumlts ab e§dtm pm8a ad vtrafque 
par^is dtamitri $adMt • Tabula^ 

In circiilo AGB , cuiiis ceacrum 
C » fumatur quoiliibet pua^um D » 
aluida cenrro ( ilii^ intra^ vt iri_# 
vigeiima quinta iigura^ fiue extia^ 
circulum, vt in vigefimafefta ^ iiue^ 
ia eius peripheria ) & a pun<!2o D 
ducantur ad circuli peripheriawLj 
quotcunque lineas rt^x DB > DM j 
DH,DG, DF,D£,DA& D 
N > quarum DB per centrum traa- 
feac . Dico re^iam DB maximam^ 
efle omnfum . A ctntro C ad pun-^ 
d:a M , H , G 3 &c- coniungantur 
radij CMj CH^CG:> &c. Quoniam 

xi. duo A radij CM & CB a^quales funt^ 
addita ccmuiuni CD? ernnt du« re- 
tts^ MC & CD fimui fumpt^ixqua- 

op. les re<5be BD ; fed b DM miftor efl, 

^'^* ^uam duo iatera CM & CD Hmul j 
in triangnloMCD » ErgoMD mi-» 
noreft/quimi BD • Eademratione 
^ minor ent DH > quam BD iic 
reliqua: omnes DG> DFj &c. Qua- 

V rei^a BD > quae per centrum da- 
citur, maxima eft omnium^ 
: Qiipd erat primum ♦ 
; Secujido dicoj quod DA (quae 
cft reliduum diametri in prima£gu- 
ra , & eius produdio in iecunda^ ) 
eft miniina omnium reCtarum » Siuai 
a puut;o D duci po£iui;t in circulo • 

Qup-* 
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>^upniam in triangulo DCE eft D 
. 9 ditfcrentu duorum iaterum D 
: 2c HC ; eo quod CE & CA , ra- ' 
i j circuli , xquales inter fe fuat * 
. go c erit D A^ditferentia laterum, cpi'^/?. 
imor ^ quam bafis DE . Eadenu> 21, 
at ione erit D A mmor qualibet dlia - 
)F , aut DG^ aut DN ^ Qua^ " 
e D A minimat eft omnmm^ quae a 
:>un(fto D in circuhun duci pollunta 
^uoii erat fecundum • 

Tertio qua:libet redla DG fub- 
irendat angulum GCD, ad centrumj 
naiorem angulo FCD » fubtenfa a . 
ied:a FD • Dico DG maioiem eflej 
qiiam DF ; & fiquidenj DG fecat 
radmm F C intra circulum in--|i ♦ 
pundo O (vt in primo cafu) . Quo* 
niam d in triangulo G OC duo dfrcp^ 
latera GO & OC maiora {xinu qnam ^uiiif% 

GC ; pariterquein trianguIoDOF 
duo iatera DO ^ & OF limul fum^ 
ptaimaiora fuatjquamFD* Q^'^ 
requatuor rectae ImeaB GOiOD g 
FO & OC ^ ideft dua GD & FC , 
fimul fumptae^ niaiores erunt duabus 
FD & GC y & ab his aggregatis 
in^qualibus auferantur aiquales ra- 
dij GC'& FC 5 relinquetur # GD tA^H 

maior> quam FD • Si vero DG noa 4 ^% • 
fccat radium FC ( vt iu fecundo ca- 

fu ) Quoniam intra triangulurnj 

DGC coacurrunt itCtx imeas DE 

& CF a terminis bafis DC duclae ^ ! 

Ergo /4u* CG ^ faD ^ limul fum- 

ptos u 
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ptx, maiores funt s quam duae CF 
& FD; & ab his iiisBquaiibus agore- 
gatis toUantur aquales CG , CF > 
, . radij circuli erit^ reiidua GD ma^ 
f. /i6!r ior refidua FD » 

Quartd fiat 4 angulus. ad centruni 
JnJi I^CN a^qualis aogula DCE , 62 
it. coniungatur DN . Quoiiiani in-^ 
triangulis DCN &; DCE circa. an* 

gulos aquales ad centrum habent 
iatera NC & C£ atquaiia ( ciini fiat 
radij circuli),.& CD latus com- 
mune. Ergo / bafes DN & DE a- 
ttb, u quales funt j fed qua libet alia ,.qu2 
vJtra pundum K » vt ell DF diici- 
tur » maior oilcnfa eft , quam DE x 
eo quod maioreni angulura ad cea- 
trum DCF fubtendit » Ergo maior 
quoque erit , quam DN • Rurfiii 
quxiibet alia du^a citra DE verfus. 
pundum A minor ortenfa ell > quam. 
DE, ergo minor quoque crit, quam 
DN • Vnde dux folummodo DN 
& DE aBquales duci poflujt ad vtraf- 
que partes diametri . Quod erat o- 
ileuaeiidum- 

EVCt. Corollarktf» J, Si ia circula accept 
s* ii^* tum ftierit pun Aum % & ah eo ad pc* 
ripheriam cadant plures, quamdua 
i&£tx lineae xquales. inter fe t acce^ 
pnim pundum centrum erit cir- 
^uli • a q^uolibet pun^o ^ 

• «iqiiod centrum non eft , diix folum- 
modo le^la Ziue« aequalcs duci pof- 

funt, 
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rd^:^auales cadunt , non poteric 




eiS^iioEbttr^^ro collocatu » Qyar 



■^X»ll»riim II. CoIIigitur ex ter- EVct. 
tia parte huius propolitionis » qudd» 
li fuerinrduo triangula> habentia-j ^»- 
^ll^J^raduobus lateribus ^qualia^ 
Vici^fi»^tri<jue,anguiu$ verd cd- 

fr<»^(e»irus maior angulo compre- 
a iateribus ; erit baiis 
iMor baf^i ln trianmilis enim D 

& DGHiatera 3viC ^ HG ae- 
q«aI^L|rant> &latusDC commu- 
n«^>>^^nguins DCM maior anguXo 
DCHi & oftenfa fiiit bafis DM ma- 
i^ ibaie-Ji^» £ conuerfoii DM 
ml»%^ DH eric an?ulus M 
inAiQf ^ngulo DCH^quia DM 
tna^il rieieiEit k ^nhino A periphe* 



PROPOSItlO Ylh CircttlMs cif' EVCt. 
mHkmm piurikuf > qudm 1» diuinu 
punSlh » nea £tcat • Tabula II* 
rig. 27. 

Seceut fe fe duo circuh* ABCD ^ 
ARHD»iiiieri poteil,ia tribus pun^ 
ilis B, & D,* & reperto « centro a f^rof it 
O circuli ABC , ab eo ducantur ra- 
dij OA OB & OD ad tria pwiaa 
fetUoAum circuloium» qui radij x- 
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^uales erunc intec fe • Bt quoniam 

mtra circiiluin aliiim ARBH riini- 
ptumeft (Hindtum 0 > & .aUeo ca** 
durit in circuli peripheriam piures ^ 
quam dux rcdx liiie« «quales QA> 
bCoroU OB & OD. Ergo * punaum O 
J^JP! centrum eft circuli ARBHj erat au- 
• tenj idem pun6lum O ceiurum ake- 
rius circuh ABC ^ £rgo duocircu- 
lif fe fe fecantes % habent idera cen-^ 
tpfop.s ^yxii^^ j quod c cll abfnrdum . Noa 

• ergo duo circuli fe fe lecant in plu- 

ribus qudni iii duobus puaa:is » 
QiukI eiat oftendeadura • 

il^^ PKOPOSITIO VIIL a^^^ per 
1 2t Z/Z. f #Mf ^ duo rum cinulorum fe ngojim 

iiumfrcduff^i ^ per cont^^um tr^inm 

Tabulall. Fig»28«2p» 

Sint duo*circuli AE > cuius cen- 
rrum B& AD» cuiu« centrum C 
fe fe interius ^ velcxterius cangen-? 
tes iu: A» Dico duo centra B > G 
& conta<5lum in vna rt^i lin 
efle . Si hoc veium non eft, recia 
-,- / 1 lifiea BC > centra conilingens (pro~ 
,\, : t 4uda) Jecet periphesia Circuii AE 
lapim&hs H,E & p€ripheria circuli 
AD in pun<5lo D . Et quoniam fu- 
ptuBi eic pundhiBiC , quod ndn efl 
centru m circuli AEH ( intJra ipfua\ 
, in prima iiguia, & extrain fecun- 
^ \ da )■ atgue a pundlo C per centrunj 

B dufta eft re^a Jinea CEBH ; ertt 
9trof,« « C£ , ( ^uae ejl. fefiduun) diametri 
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HE ) miinma omnium re^arum^ex 

pundto ,C cadentium in peripheri- 
amcirculiAEH^ ErgoCEminor 
efl: y quam C A ; eflque b CA radius b ^xh 
aqualis radioCDin circulo AD • «^•'i^i 
Ergo CE minor erit 9 quani^^GD > 
totum minus fua paite j ^u^J^^ ^ 
furdum;» Non ergo re^hi «U^cen- 
tra conuingens ( produCta ) fecat 
circulos aiibi 9 quam io eorum con^ 
tadiu A . Qu^^ oftendenduin . 

PROPOSITIO IX.GW/if eirc$h ^va* 
ium in vn$ t^tBtui» fmdo * (tue in.* ' ^** ^ 
f iM ) txtra tnngit • Tabuia Ilk 

Fig. So»3i« » 
Circulus C£ , cuius centntm A » 
tangat drculum CD , cuiiis cea- .ji : v:* 
txum B > ia C (■ interitis- c[ui<ieiQu> « . t ; . «• 
vtin prima figura, exterius jVtin 
fecun^a ) I>ico in vnico puo<^o 
tantummodo circulos fe tangerc-» • ' 
X>uda per concadum C^ & per cea« 
tra B & A reda linea BAC i qua; 
vmca reda erit , vt in proxima pro- 
pofitione oflendimus » & procm^^a 
ad pundium G,& duiSa, vtcimque , 
alia re&a A£D » fecftnte peripheri.{ 
as circulorum in punclis E & D . 
Qypniam in circuio CDfumptum 
eft pundhim A > quod non eft eius 
ceiicrum 3 atque ab eo du^fbs funt 
plures xtOix AC & AD » elltqu^. 
AC complementum diametri CG l. 

Ei j^o « AC minima eft omnium_j , ^ ^^^^^ 

ideo- 6»hHi0* 
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ideoque minor^ quam AD ; fed A 
E aqualis eft ipfi AC > quia funt ra- 

dij eiufdeiD circuii C£ • £rgo A£ 
ininor eil t quain AD : ideoque nun^ 

iLVLm T> vlrra pundtum E conltitu- 
tnftt>eft: & propterea pundum D 
fiei t|ji??eria^ CD extra circuJuni CE 
cadi(t^«4s iic quodhbet aliud pim^ 
fium ^eripherisB ciicu i CD extra 
circunferentiam C£ cadere oilcnr 
detur 4 Cum ergo omnia pundta-^' 
peripheric^ CDG cadanc extra pe- 
ripheriara circuli CE% excepto pun-* 
HoCp Eigo ditU ciuuli in puncro 
C tantummodo fefe tangunt«Qupd 
erat oftendendum ♦ 

EVCt- PROPGSITIO X. TitfindicHU^ 
HdW : t4i% d untn ^^Haki nffas litie^ 

09y in circulo afPlicafas duff^^erunt 
ilHif aqHahi'.. Ei Ji fifpe^iMlH^ 
. * ns mtir Jg fuetint dquules, erunt 
- qmque a^plicAiA iniee fe ai^iHdis • 
DiH^ fifpendiculafii vocentur Hi^ 
' -ilantiarcdfarunrlinearfb afpUca^ 
^ tMfUMdgimrek TaU Ii#Fig. 3i» 
c In circulo AfiC > cuius centruni 
£ > fintapplicat« dua^ redte aeqiiaie$ 
AB & CD ; ad quas fmt ex ccntro 
£ perpendiculares EF & £G • Di- 
co EF & EG a^quales efle . Con- 
iungantur re^l« EAy EB^ EC & E 
D • Quoniam in duobus trianeulis 
ABE & DEC duo latera A£ BE 
xqualia font duobus lateribus D£ 
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&CE,atquebafesAB&DC po- 
nuntur ^ quales : £rgo a erunt augu* tk f rob: 
li A & D ? quaks inter fe ,* cumque 7« w«i 
in trianguJis AFE, DGE lint duo 
angiili re6i F & G afquales ; nec 
non anguii A ^ D oftenliaEquales; 
atq ue latera A£ & D£ &qualisu» , 
fubtendentia angulos re^os (cum 
finc radir einfdcm circuii ) • Igitur 
b latera EF & EG (quae funt per- j,*^- 
pendiculariter ex centrc ad appli- ^5. /ifr^i 
cacas duCi^ ) ? qualia funt inter fe . i, 

Sinr fecundo . pei;pendiculr res £ 
F & EG aquales . Dico applicatas 
& CDa:quales eiFe» Si enini^ 
hoc verum non eft , quacJibet ea- 
lum , vt CD > fit maior reliqua > & 
perpendlculares EFi EG ex centro 
fecaiit < cas bifariam in G & F . Er- c fro^ a 
go edam GD,femiiris maioris CJD» *«»*^ 
eric niaior^ quam FA, mcdietas mi- 
noris • Secetur d iam ex maiori G 
D refta Jinea GH squalis ipfi FA, M 
iungaturque E H , quae ( produdla ) 
fccet circumferentiam in O • Ee 
quia in trianguiis AFE & HGE 
circa angulos rettds F & G funcduo 
latera AF & HG a;qualia ,pariter- 
que EF & EG faemnt jawiualia . Er-. 
go «baiis EH aquaiis erit bafi EAi; cpnp^ 
cftque fiA circuli radius . £tc[o E 
H aiqualis eft radioEA» fiueEO^ - 
pars aqnalis toto > quod eft abfur- 
dum . Non ergo CD maior erit > 
quooi • & adem Utione non crit 

mi- 
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minor • Quare AB & CD ^quales 
crunt ) vt fuit propofitum • Vocen- 
tur perpendiculares EF & EG di-- 
ftantiae re(ftarum AB & CD a cen- 
tro E # 

EVCL, PROPOSITIO XI. Reaarum mp^ 
g j.ui^ flica tnrum m cir chIo m^xima quide m 

linea^eH dtamcttr i aliarum aiitern^ 
gentro fropinquior remotiore fera^ 
per mttiorefl . Tabula II- Fig. 33 1 
In circulo ABC y cuius centrum 
G j fit diameter & HI propin- 
quior ccntro , qudm CD . Dico 
maximam oninium efle AF & HI 
^frof* maiorem j qiiam CD • Ducantur.4 
if. diilantise , ieu perpendiculares ex 
centro , GK & GL luper CD & H 
I ; erit GK diftantia maior , quam 
h^roo. GL ex hypothefi • Secetur b ergo 
3. uLt (3JV1 aquaiis ipli GL , & per M du- 
cFrQf. catur c BME perpendicularis ad G 
40* M j & coniun^antur redise GB > G 
C,GD&GE. Qiioniam diftan- 
tix GM & GLacquales fimt. Ergo 
x\frop. iedtac ^ BE & HI acqualesinter fe^; 
ins. crnnt; Etquiaduae reftx' BG & G 
E.j qua: fimul aequales ftuit diame*-^ 
« Prop. tro AF , maiores ^ funt , quam BE , 
'^u lib. erit diameter AF maior y quani BE^ . 
fcu , quam HI • Eadem ratione A- 
F maior erit quacunque ah'a CD . 
Poftea quiaduo Jatera J3G & GE. 
trianguli BGE acqualia fuiit duobus- 
lateribus CG & GD altciius rrian-. 

guli 
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guli DGC,eftque angulu? BGE 
inaior fua pai te angulo CGD • Ers» 
go/bafis BE maior eft bafe CD, ectt^L 
ideii Hl maior eft » quam CD» 
Quapropter? &c. • . 



PROPOSITI0 KIU f» Jat9 cireu^ 

I» reSam l$»eam ttppUeare tequ^lem ^ ry* 
eUta reSa Un»* i »fortet Mutem 4m* * 
tam reSiam itueam diameira eircuU - 
»0« effe maierem * Tabi,II. Fig«54« 

Incirculo ABC, cuius diameter 
AC > debet appiicari iinea re^ia^ » 
qua? «qualis lit datx re<Saz D ; fed 
o|>ortec lineam D efTe xqualem> auc 
imnorem diameero AC • Si itierie 
squalis > fadium enc problema .- Si . 
verd D minor fiierit oiameero AC, 
fecetur 4 AE jcqualis ipfi D » & cen- ikfrtfi 
tn> A » radid A£ deicribacur circu- i^Uk^* 
lus EB, fecans piiorem in B» & iun- ^ ■ 
[atur re^a AB • Dico lineam re-* ^ 
:amAB problehia efRcere • Quo- * 
ciamD aEqualis fa^a eft ipfi A£ Sc 
AB 3£qualii eft eidem AE ( cum fint 
radij circuli EB ) • Ergo reila AB, 
applicata in -circulo ABC , xquaiis 
eft datx redlae D » Qnpd er4t 
ciendam. " /; * 

■ . ■ " - • 

PROPOSITIO Xlir. U^irmk. evcL/ 
imgHlus ai eentrum dupUxtn anguU . z9,iu 
md {erifhfrim; ekm 0a4$t» pfri^r 

thtriafuetit bafii miukrHm*L^hv. % 
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In circulo ABC « cuius cenorum 
D , confticuantur fuper arcum BC 
duo anguliJBDC, adcentram^ & 
BAC ad peripheriaia Dico angu- 
• lum BDC diiplum efle anguli BA 
C • Ducacur re<Sta AD cooiuagei» 
angulos ad centiuni, &peripheri- 
aniy & producacur v[qix& ad £ in^a 
angulum ad centrum , & primd AD 
£ cadac ia eandetn redam lineauu» 
' ^^**"** angulas excernus 
■ • BDC duobus iuternis » & oppoficis 
A & C eft a^quaits in criangulo A 
qpfM, * funtquei anguli A & C in- 
^iiimt tet fe xtjuales » ciim iatera DA & 
DC /int xqualia , neinpc radij cir- 

culi • £i-go anguius BDC dupiex 
cft angnli B AC ad peripheriam . 
- _-4r Secundo cadat re<^a AD£ intra 
tpy^, angulum BDC . Et quoniam e ix^ 
*9,ltbt triangulo BAD excernus angulus 
* BDB flecj^alis e& duobus tntern is , 
& oppoiitis B Sc OAB » qui aequales 
uinc inter fe , vc prfus didirum eft • 
Pari ratione in triangulo DAC. ex- 
umus ^igulus £DC xqualis ed 

duobus internis , oppoiitis C Sc 
DAC y qui paricer aequaies iunr in- 
ter fe • Ergo totus angulus BDC 
icualis eft quatuor angulis B,D AB « 
- J^A€^&.C .'Tedduo anguli B & C 
lii«ul aequales funt duobuis reJiiquis , 
ideil angttlo BAC • Ergo , anguius 
BDC duplus eft anguii BAC • 
Uiiod crac iccundum . . . 
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'tettio cadat ADE cxtra angu- 
Iiim BDC , & fecec peripheiiam in 
E . Ecquoniamif in triangulo CD ^f^P 
A iforcelio exteTniis anguJus EDC 
aequalts eft ^ngulis DAC & DCA 
inter fe aqualibus , eric angulus E 
DC, xqualis anguIoDAC bis fum- 
pto , Rurfusquia in triangnio AD 
B ifofcelio externus anjjiiius EDB 
aequalis e/tangulis DAB & DBA 
aquaiibus, cntangulus EDB, 
quaiis angulo DaB bis funipto . Si 
ergo ab aqualibus angulis EDC & 
I> AC bi9 fumpto tollantur acquales 
anguIiEDB &: DAB bis accepto 
crunt Teiidui B D C & BAC bi$ - 
sequales interfe, Ergo aogulus BD ' -■ ' 
C dupius eft anguL BAC . C^od 
eiat oftendenduni . 

PROPOSITIO XIV. U tifculo, evcl 

^ui in eodtm fegmenta funt anguli ^t, /// 
inttr fe funt dtjuales • duo anguli 
^quales fubtenfi eAdem reEia lineay 
ad eafJ^m partes eonflituti ^funt in 
^odem circuli fegmentQ » Tabiila II# 

In circulo j cuiiis centrum E 3 
CXirtant duo anguli A & B in fsg- 
.mento DABC • Dico eos effe 
qiiales . Sit primd fegmentum femi- 
circulo maius ; &r n centro E con- 
iiingantur redl^ DE & CE • Quo- 
niam a angulus E ad centrum duplus a pr^f* 
eft Mm ipfius anguli A , quam an- 
'•^,. . guli 
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guli B ad peiipheriam ; ciim omnes 
eandem penpheria DC pro baitha. 
beant • £rgo anguU A & B iotei fe ; 
fimt aeqoales . * 

Secundo fit fegmentum D A,,BC|2!v 
«it ifeiiiiclreuius , mit mitit^ i&s^\ 
circulo ; & coniungatur reda AB m-'- 
Manifeihun eft fegmeticitm ABH^ 
maius efle femicirculo ; & ideo ( ex" 
prinia parte huius propolitionis ) 
duo anguli ADF & BCt in maiori 
' fegmento exifteni^^ xquales iuo^ 
fa CtroU '"^^*" • ^ ^jjsriter duo an« 
f»«f« I* g^^Ji *d vemcem BFC & «AFD ae? ' 

quales^ Iftier^Gl» Brgo t in trfangu»^.. 
« f.r- lis ADF & B>F C tertius ansuJu* 
tw.i D AF «qu>iife[ .«rit reliquo an^gujp: 
CBF. - ■: " ■W- 

t Tercid iincduoanguli AfiC & iiS 
DCaequales inter fe, ad eafdem-^. 
• • partes » fubtenii ab eadem reC^aM^- 
AC,* &ea4emx;onftru6i;ione qua^ 1 
in propofitione prima huius hbii v6 ' 
fiUnUs-. Circttlus defcnbatnr^ cuiu^ 
peripheria . tranfeat per pundla B C 
& Al , cuiiis oentram fic G. Ollen-. 
denduni modo eft pun(5lum D in-^ 
eadem fegmenci ABC peripheria^ 
reperiri , Si hoc verum non eft • 
tranfeat, fi fieri poteft, per pun<5iinHi 
Oyjfenrveljcitra D. Manifeftum eft 
duos angulos A B C &AOC in eode 
texfri fegmento ABOC. reperiri ; rfideo- 
2112^ 9 a^q uales . efle intet fe ; erar zu^ 
cem ex hjsppAe&anguIus CDA 

- qua- 
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quaUr eidem angulo B« Ergo duo 
rgiiii A D C ^ A O C a^iuO^ 
unt inter fe 3 externus interno, & 
i^^^olitio in maneuio CO£) 9 quod 
!.§rlm^rurdum • Non ergo periphe- e Coro/^ 
jji^ciricul^ABC tranfit vltra^ vel ci« propor^ 
^i piin&imi J> • Quare pra^ctse per ^hliba 
^pundlum traaiibic • , Qiipd erat 





JiU>e4>$XTJO XV. Qaadnlate^ gyCL. 

circulo defcfipt$fum Mgn^ aatU/f 
f 11/ §K;adH$ffQ f duobus reiiis futst 
^ aquaUf • Et fi m qu tdHUcero an* 



* 1' 





fmt,eheuUtt ptr f <MAr«r pund» f «4« 

bet ABCD. Dico tluos ana;ulos op- 
l^po^o$ AB0 ADC dudbus re<^s 
ae^uales elfe • Ou(5li$ diamecris qua- 
' dnlateiatAC & BD .* erunt m angu- « pt-o^, 
|Ii:ABD & ACD in eodem fegmen- hm, 
wj^Q^Ai^CD aqualfls. inter fe . Simi- 
sr er^e^ anguliCBD & CA 
in ajiem feSQeoto C B A D ae- 
, qity^ quoqu#cil^r- & . £rgo duo 
lapgiili ABD & C.B D , ideit totus 
"-flOgilMilifiC iequalis erit duobus 
angulis AGD & CAD iimul . Ergo 
adotco cdmoni angulo C D A, erunc 
in quadrilatero duo anguli oppoliti » 
ABC & CDA iimul > x^uales tiibus 

D ang«- 
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74 EueMfRefiifm 
angulis ACD CAD & QDA^iii 
fiimpds ,* fed 6 hi tres viiiill ti^ 

;uli aequales func duobus reftis 
rgo duo oppofici AUQ M 
duobus reftis xquales funt EodetUM 
xnodo ofteadeotur duo . aogiiii op^i^ 
pojiti BAD & BCD duobiis f c^li^^ 
sequales. Patet ergo priiaia .p<u:s - 

Secundd iinc in <quadrikeinM» ABi^ 
CD anguli oppoiiti B & D duobu^ 
re<^ aBquales ; Dica ckqiittm p« 
punda A> B, C, D tranfire . DuA 
diametro C A circa tikni^iilitm A< 
< exff»» B , ciiculus defcribatur ; « quenoL-» 
dicpiiec«ff^-idii:4a^pe|(sptt0^pp[ 
I> « Si etiim 'im^ veruni non eil j,^ 
traofeat , & ^sjd^-pm/^* p^r 
^tem £ vltr» > vef citra D $ 
iuagatiir re^a AE « Qjipaiafn qua-c?- 
dt«iiii8ntdM^BC£ circui^ Mci^i?|: 
tur ; Ergo ( ex prima parte huiu$. 

duaangttliM j^fi « «rjuqr ' 
dlis squales : erant autgm exhypo-L.., 
the£ anguU fi & D dttobus, re^is as^:' 
quales • Ergo hiduo =iUis duobusT-" 
squales eruoc $ ^ comm ii ni^- • 

angulo B » "erfi^arigul^s, t£ sEqualisf' 

. angulo D, qiM)4i# f^if«*«» ^ & co<^>. 
tracon>U.< t;|y^poi» x84ili» i.- Np# 
ergo peripheria circuli tranfit per ' 
puo4hun B vltra> vel cttra D • 
re per punda A, B> C, D tranfibit • 

Q^erar»^ • 



PRO. 

' Diqitized by Googl 



Ltberll. 7$ 
PROPOSITIO XVT.tn cifcuUi EVCL, 

' phenms cpntiituu , infifinnt <€qiimUm 

km pffspbertjs • Tab» IL Fig. 4J. 

la circuiis araualibus ^ quorum^ 
centra G & H, hat primd anguli ad 
centra G & DHF aEquales . Di- 
co pcripherias A i C & OKF , ( quat 
fujQC eorum bafes ) sequales efle in- 
ter fe « Qiioniam circuli a^nuaks 
liifit ; Ergo a quatuor radij AG , C 3 ^j^*^ 
G> I)H,& FH fuat a&quaies ; Intel* toiW? 
ligacur circulus vna cum trilineo 
ACG fuperponi trilineo D H F ^ 
ita vt pundtum G fupei- H i & re^la 
AG fuper HD cadat ^ & angulus G 
fuper angulum H > cadeat k iiecei&* b ^^^;^ 
- xio duo puncia A & C fuper D & F;, ^Mb. i 
propter aQuaiiratc anguioru a radijs 
c5prehenibru,incident* His poiitis^ 
ueceife efl peripiieriam AIC cade- 
re pr^ctsetUper peripheriam DKF. 
Nam fi caderet fupraj vel infra^ , 
auc partim fupra^ parcitn infra ip^ 
fam 5 vt in DNF; tunc j dudta a cca* 
tro H recta HKN , fccante vtram^ 
que peripheriam in pundlis K & N; 
quia HK «^quaiis eit radio HD ; pa^ 
nterque HN a qualis eil HDs quia 
^funt raiij circilorum «^qualium # cnxhf^ 
Ergo HK & HN a^quales funt inter . 
fe , pars , & totum > quod eil impof- 
iibile • Non ergo peripheria AIC 
caditfuprai vel mfra peripheriain^ 

D 2 DK 
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DKF. QiifirelibicongruaotneCiefr 
fe eft ; ideoque aequales eirunt iilter 
fe • quod erat primo loco oltendea^ 
dum . 

Sint fecundo anguli ad periphe» 
riam B & £ aquales • Dico eos in^ 
fiftere fuper a:quales peripherias A 
IC & DKF . Ducantur radij ACx 
Afm. & GC, DH & HFi Quoniam 
\i* angulus G ad centrum dupJus eft* 
w # anguli B : pariterque angulus DH F 
aqualis eft duplo anguli E ; eftquc 
duplumanguli B a:quale duplo an« 
guli E . Ergo anguli G & DHF 
agquales funt inter fe ^ & funt ad cen- 
trum ; Ergo periphcria^ AIC & D 
KF aequaies funt inter fe ( ex prima 
• parte ) non fecus in vno circulo ea- 
aem oftendentur# Quapropter ii an*, 
guli B & £ sequales fuerint ^ &c« 
Qiiod erat ofteudendum « 

■ CtrtlUriuMm Pacet etiam an^ulos 
aiquaJes ad centra duomm circu- | 
lorum sequaliiim vna cuin penphe* j 
rijs fubteniis comprehendere figu- 
ras aiquoles , Vocentur illa; Seiitm \ 

- Nam ex eo , quod anguli G & H 
ad cencrum poiiu funt xquales i n te r j 
, feioftenfae fuerunt Bgarx GAIC i 
.... & HDKF fibimutuo congruentes » j 
& ideo a^uales enuit • Qns: vocea* \ 
txi^Stami* ' \ 

PRO- I 
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LibirJl. 77 
PROPOSITIO XVII. l» iiuuUs BVCti 

Jii qui MqHahbus perifhenjs tnfiHun* > 
Jbmt imtr fi tequaltf ifiueM eemtra^ 
fiue adferifherms confiituttfutrint . 

Tabuiall. Fig< 44' 

In circulis sequalibus » quorutiu* 

centia G & H, fuper aequales peri- 
pherias AC&DF io/iftant primo an- 
guii H & AGC . Dico eos effc-* 
^equales • Si enim hoc verum non^ 
«ft • Sit angiilns AGC maior , vel 
minor an(TUlo DHF . Etfiat^angu- 'Jf^j^ 
Jus AGI aequalis angulo H * erunt^ b 
igitur peripheiiaB AI & DF aiguales •«•6». 
inter le ; erat autem periphcria AC 
aquaJis eidem DF • Ergo periphe- 
ria: AC & AI sequaies funt mter fe , 
pars » .& totum > quod eft abfur- 
dum • Non ergo anguli AGC & 
H inaequales funr . Ergo patet, &c. 
Infiftant deinde. anguli ABC & E * 
ad peripherias conftituti , bafibus 
AC & DF ffqualibus • Dico eos an- 
guios effe aequales . Qspoiam^ pi"®- 
pter aEqualitatem peripheriarum A 
C & DF anguli ad centra G & H 
. ajquales funt inter fe ( ex prima-» 
parte ) ; hi vero dupli c funt angu- cprop. 
lonimad peripheriasB & E • Ergo xi^hM^ 
. B & £ xquales iiuicinter le • Qiiod 
erat,&c. 

Cerelldritm Conftat etiant , qudd > 
fiin eodcm a velafqualibus cuculis j 

D 3 vna 
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78 Eficlidis Reflitmi ^ 
vna peripheria aliquocies reliq^itam 
nietiamr , atque iplis mfnftant angu- 
li ad centrum j vel fci^ores ; minor 
angalus maiorem » & miner fe^or 
maior^m aque metietur , q^iemad- 
modum minor peripheria maioriBm 
metitur» 

Siemm peripheriaCI aliquoties 
metiatur ipfam AC ^ verbi gratia^ 
^uacer > ac^ue a pun(!:d$ diuiiionum 
ad centrum contunganturreClse ii« 
Apfof. nex>erunt onuies d anguli > vel^ 
B5. im. f^ores asquales tum inter fe > c&m 
# AiiW ^pfi ^^^g^^^^^ vel fedtori CGI>^uan- 
* 'Cioqiiiaem iniiiiunc periphenjs a^- 
^ualibus . Et propterea anguius C 
(jl toties metietm* angulum AGC^ 
vel fedor fedorem , quories peri- 
pheria C I mecitur |>ei:iphe£iam-d» 
AC • 

EVCL. PROPOSITIO XVIII^ Imtkmiif 

29. & aqtialibus v$l m eodim "^tftulo ^quat^ 
jgf r<?04 /inM ^quaUs f9fifbem$ 
Mufifunt % maiorem quidem maior ^ 
fnimftm ^Virb mtMr . fi# AqumliS 

peripherias Aqu/iies re£}A linM fubm 

teudunt 4 Tabuia II. Fig»45# 

In circulis aequalibus » quoruoau» 
centra G & H > fint reftae aB^nales 
AC & DF . Dico maiorem periphe- 
riam ABC arqualem e0e maiori D 
EFj &ininoieni AC aqualcm mi- 
nori DF . Duiiis enim jradijs AG . 

GC, 
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<7C» DH & FH 9 erunt duo lacera 

circa angulum G aqualia duobus 
]:Keribus ctrca angulum H > £nf ula 
fingulis , ciim fmt radij atquaiiunLj 
circulotum s Aintque bafes AC Sc 
DF pofitx aquales . Igitui « anguii ^ 
G & H jequales erunt a & periphe- y/lJ£t 
tix b AC & DF, quibus infiftunt , 
«equales quoque • Vnde refidux cir- ^ 
cunferenttaB A B C & D £ F » ex 
circulis aqualibus, a;quales quo- 
<pic erunc inter fe . Quod erat prir' 
mum . 

Sinc iecundo peripheriae A6C & 
DEF aiquales , fiue peripheriae AC 

OF xquales • Oxco redas AC Sc 
DF a?quales effe i Fafta eadem^*- 
conftru<5lion€ i cuoniam peripheriae 
AC & DF .tquales fiint; Ergoran. . 
guli infiftentcs G & H arquales e- ^^,1^ 
tnnt ; fttntqtte latera circa anguios 
G & H a:qualia ( ciim finc 1 adij cir- 
cnlorum xoualium ) • Ergo d bafes ^ 
AC & DF aquales erunt • Quod ^;/,^,;^ 
erac Cecuadum . Qg.ap^opter4 &c. 

PROPOSITIO XlX.DatMmeircH'. ^^^j^^ 

/iferifhertamh*f*rismf(K»ri* Ta- 30,111, 

biila II, Fig. 46. 

Sit BEC circuli peripheria cums 
centruin A. Debet fecariin duas 
aeqnales partes . Coniungantur radij 
AB AC ; & bifariam /ecetur angu- 
lus B AC a re^la AE . Qui a duo aii- 
guli ad cemrum BAE & EAC 
• D 4 * q"*" 
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quales interfe in eodem circulo du- 
a wo». «i funt ergo peripheriae « BE & E 
C Quibus infiiluat aetjuaks funtitt- 
terfe. 

EVCU PROPOSI riO XX. i» /emieirmU 
iulll» anguUt re&m >j* » in m«r 

iori ftgmtnto a utusj qui vtrl tn mi- 
n»ri ftgmenf cbtufm ea, Bt eireo^ 
i^ngulnm re£inm eireuh f*gme»tnm efi 
frmieireulnt f c«rM neutnmangm- 
lum mdus fegmeatum efi , & eiren 
olttufum efi fegmentum minus Ta- 

bula II. ¥i^,^7A'^-49» 
In circuli portione ABC litaagu- 
Itts ABC . Dico eumeffe redluin-» 
in lemicircuio; acutum in niaiori; 
& obtufum in mtnori regmento^Do^ 
catur in femicirculo radius D B ; & 
in reliquis /cgmentis diameter AE , 
& redla EC- In femicirculo quonia 
in triangulo ADB duo latera AD & 
BD^qualia runr,cu fint radi> circuli: 
a prM. Erg*^ n anguii D AB & DB A aequa- 
4,tib,x» les funt inter fe . Eadem ratione iii 
tri^ngulo BDC duo anguli DCB 
& DBC SEquales erunt. Ergo duo 
. anguli B AD 8c BCDj iimul » aequa- 
les funt duobus angulis ABD & C 
BD , ideft integro angulo ABC ; 

b Pro». i^^^^^H^^ ^ ^^'^ anguli tria n guli ABC 
i9Aib*i sequales duobi» re^is . Eigoangu* 
lus ABC femiilus erit duorum re- 
^orum • idtoqntt x&Uus erit . At in 
alijs poitiombus quiaAE eft dia- i 

me-. I 
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■ flieter erit iix femictrculo angulus A 

CE redus (ex prima parte) ; Ergo <r c exPr. 

. A£C acutus erit ; efttjue i angulus ^i-Ubx 
B ajqualis angulo E , cum fint in eo- ^ 
dem fegmento . Ergo angulus AB ** 

. C acutus erit in maiori fegmen- 
tO' Sediu portione minori funt « eowp* 
duo anguli oppoliti E & B in qua'- 15.6«, 
drilatero ABCE > circuJo inlcriptoj 
«quales duobus redis. Ergo/an- ^ ^^^^ 
giilus B obtufus erit . UtW^ 

Secuado lit aogulus ABC rcflus, 
conftitacus in fcgmento ABC, Di- 
co eum eife femlcircuium • Nam , 
fi hoc verum non eft , erit fegmcn» 
ium roaius aut luinus ; ideoque ao- 
guiu^ ABC erit obtufus, vel acutus 
4 ex fecunda t & tertia parre huius ) 
quodeft coatra kypothefin . Noa-» 
ergo fegmentum ell maius • Vnde 
femicirculus erit » 

Tertio fit angulus B acutns » Di- 
eo fegmcQtumABC niinus ^S.^» 
Nam i ii Iioc verum non eft » crit , 
aut femicirculus , aut fegmentum_» 
minus , ideoque aaguJus B erit aut 
re^us t aut obtufus ». quod efl contra 
Jiypothefin. Noncrgo,&c. 

* Quarto fit angulus B obtufus.Di- 
C»fegBientum ABC minus eife^* 
Nam fi hoc verumuon eft> erit fe- 
fnicirculus > aut fegmentum maius • 
ideoque angulus B erit redlus , vel 
acmus>quod repugnac hypothefi» ■ 
Quaprotec &:c» « 

P S P ROr. 
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Evct. PROPOSITIO XXI*/»w*»/»r«. 



i^.lll. ^ ftrftndieularUer 4td 4ii%» 

metrum ab eius txtrtmtate ereS4$ » 
txtr» eireuUtf» tmdety ^ in heum-j 
inttt ipfam reSam lintitm tnngen^ 
tem & ptrifberuam eemprekenjum » 
altera reHa linea ne» fadet,. Ta- 

i bula III. Fig. I» 

In circulo A BH , cuius diameter 
AB » ab eius extiemo pundJ» A du- 

^ catur a CAD perpendicularis ad 

10. /i^. ce<^an)liueaaiAB. DicoCADca- 
I. dere extra circuluin ; atque fn- lo*^ 

cum a tangente D A & peripheria-a. 
compreheairini > redlam: iineaiiLj> 
duci non pofle . Ducatur a pundia 
quoiibet£>fumpto ii>re^a linea^ 
AD ad afterum extremum diametri 

B, redaiinea EBi fecans periphe- 
hfrop, riam in H . Et quoniam b redtaruoi 

11. hn^ ». BH in circuJo dudarum* ma- 

auma eft diameter BA ► Ergo reft» 
imea B A maior eft , quam BH . Et 
qLuiain triangulo B AE redhis eft an* 
cCowA- g"^"S BAE . Ergo r reliquus angu- 
frop. lus AEB eftacutus t &iaeo minor 
i8./#6. re^ao ^ Quare d Jatus BE ,.fubten- 
d Prop, maioreni angulum % maius erit 
ao, Ubl -latere BA ; erat autem B A niaibr ^ 
>• quam BH • IsiturBE. maior erit^ 
quam BH eftque pun<ftum H in_# 
circttli peripheria . Ergo punduai 
E extra circu Jum cadit & lic quod- 
iibee aliud pru^tei' pimCium A • Igi« 
eur cota recta JiQ«a AD extra circiu 
Jum .cadit < Po- 
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Pollea a pundlo A contaftus du- 
catur qua^libet redla linea AG infra 
tangenteni ; & fiat $ angulus ABH ^ pra^ 
aqualis an^ulo DAG . Quia duo 24. 
anguli ABH ^ DAG fiint 
les, addito communi angulo BAH; 
duobus angulis BAG & GAD, qui 
reituniangulum BAD conftiruunt » 
aequalcs eruntduo anguli HBA & 
BAH fimul fumpti* Qnare hiduo 
arquales funt vni refto angulo ; & 
ideo/conueniunt redlae linea^BH^ fpYof. 
AH > &^eiflciunt reliquum angu- J^*'*^» 
lum AHB redlum > qui in femicir- ^coyoI, 
culoerit; & ideo redtaGA circu- ^rof.to 
lum fecat in pun(!l-is H &: A • pro- ^^^^^s. 
pterea re6la linea HA intra circu- ^S^l^.l 
Jumcadit » eadem ratione quaelibec 
alia recSa linea y mfra tangentem ad 
pun^lum A dudta >neceflarid circu- : 
lumfecabit^ Quare duci non poteft . . 
redla linea m locum a tangente , & 
peripheria comprehenfum . Quod 
€rat> &C.. ! * ; 

PROPOSITIO XXII. A daiP funl 

£la y exirA circulum pofito j reSianL^ ^^111 
Un 

tMngat • Tabula IIL Fig. x 
' Ex pundlo externo A ducenda eft 
refta linea , tangens circulum BC » 
cuius centrum D • Ducatur retSa A 
Di fecans circulum in E; fuperquam 
defcribatur fcmicirculus DCA y fe- 
cans illius circunferentiam in C ; & 

- D 6 coh- 
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couiungantur re^x AC > CD • Di> 
co reftatn AC cangere circulum B 
,C in pundo C • 0uia anguius AC 
. Din lemicirculo re^s eil«* Er- 
ftjS?* tanget circulum BC ui C . 

Qiiod &c« 



EV-L Pi^OPOSITIO XXIII- Si eirew 
t9,t^i '^g»t dt^tM linea reHa, erit , 

f ^ (M/r« 0il centitSui» dueiitw \ 
ferpenditularts ad tMgenter» » Et Ji 
$xf»n&o e«»t*£itts perfemiteulMris 
9Xeit$turt per etntrum tireuUtfMf» 
Jibit , TabuJa III. Fig, 
R&Cta, AB cangat circulum CG t 
cuius centrum D > in pundio C , &c 
iungacur re<3a CD • Dico primd re« 
dlam CD perpendicularem efle ad 
AB • Si hoc verum non eft , duca- 
a Profi " ^ punftoC foper CD perpen* 
10. dicularis £H . Manifeilum b eil r&< 
*• £H circulum tangere > & pro> 

pterea * AB cirailum fecabic i quod 
eft contra hypothelin . Qgare CD 
cfrop! ad ipfam AB eft perpendicuiaris . 
M*luh Quod eratprimuro» 

Sitfecundo CD perpendicularis 
' ad cangentem AB in pun<2o C con- 
cadhis eius , Dieo centrum circuli 
in CD reperiri» Si enimhoc venim 
iion eft<) fit F centrum circuli extra 
iineam CD , & iuncatur FC . Pa- 
tet , ex prima partc huius » FC pet» 
f endicuiarem tore fuper AB . Qua- 
ce kIiso anguli DCB xe^i 

■Ciiint 
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emnt ; ideoqiie arqiialcs , pars , & 
totum 9 quod eft impoiTibile • Non 
ereo centrum F^extra Jmeam CD ^ 
reperiri poteft # Quapropter , &c# 

PKOPOSITIO XXIV.I/^^/r^nip f^ClU 

contentus y (tqu^h y eR anguloitt^ 

0itirno/sgm0ni§c0Bflitut0* BiJiM^ 
gfilus in alterno fegwento pofit$is€^ 
qHsUs fuiht $$ > qui 4 fecantjs y ^ 
imiiente in ttfculi feriphiriam , con^ 
iinetur y incidens reffa circHlum tan^ 

git. Tabuia lllv Fig* 4.^.6^ 

CirciiJumCGE tangat redia AB 
in pundto C ^ d quo retta C£ primd 
per ccntrum ducatur • Dico an^* 
ium AC £ aequalem eife angulo F ia 
alterno fegmento ; & angulum BC 
E a^qualcm effe angulo CoE . Qup- 
niam 4 vterque angulus ACE & B ^P^^^ 
CE redtus efl b funt^ue anguJi F & ^ V*?! 
CGE in femicirculis quoquere^i . i^hnl 
Ergo angulus ACE aqualis eft an- 
guio F ; & anguius BCE aeq^uaiis eft 
angulo CGE • ^ ^ 

Traafeat fecundd redla CG non 
per centrum » & diameter CF duca- 
tur^ & iungatur GF • Oftendea- 
duin eft angulum ACG a?quaIefflL3 
cJfc angulo CFG » in alterno feg- 
mentoj & angulum BCG aqualem 
angulo D • Quoniam c vi femicir- 
culo anguhis CGF redus eft • Ergo 
d ia tadugui^ CGf duo xciiqui an: dpm.it 

guli Ji6«I» 
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ili GFC & GCF vni re<ao aequa- 
Fes erunt , ideft funt aequales angiilo 
tfnp. • • ACF . Ergo ablaco commii- 
aj. hu. ni angulo GCF> erit atigulus ACG- 
a^qualis angulo CFG in alterno feg* 
f fm. meneo • Pottea / quoniam in qua- 
aj. drilatero CDGr duo anguli oppo- 
£ti D & F duobus reois aequales 
g pyfp- funt ; pariterque g duo anguli ACG 
%uUb.i &BCG duobus reclis aquales : e- 
rant autem anguli ACG & CFG 
inter fe sequales • Ergo refidui an«* 

guli fiCu & D squales inter f<^ 
erunc» 

Tertio ab eodem punfto C peii- 

pheriae CDE ducantur red^ » CD 
quidem (ecans ctrculum % &i AB in 
cum incidens ; fitquc angulus ACD 
squaiis anguio E ^ in alterao ieg** 
mento. Dico AB circulum contin- 
gere. Qupniam ^ fihoc vcrumnou 
. eft 5 ducatur hQli % tangens circu^ 
i^^^ i^ C • Ergo i angulus GCD 
iixpn^ aequalis erit angulo E in aiterno feg» 
^ap^r niento; erat autem angulus ACD 
tifmins ^j^q^alis eidem angulo E Ergo an- 
culi ACD & GCD ^quales fimt 
mcer fe > pars > &: totum y quod ell 
inripojribile * Nott crgo alia rtOi^^ 
\QH circulum tanget ^ Quare AB 
' foiumrhodo tangcns erit • Quapro- 
pter^;5cc» 



PRQ 
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PROPoario XXV. s«i^:^f4 *vcl* 

dntoangulo^ Tab^ IIL Fig» 7.8.9. 

' Supci daca red:a AB » delcrib^n» 
ctom eft fegmentuni circuli ^ quod 
capiar an^ulum ^qualem daco angu* 
Jo C« * Fiat:anguIusD4B aqualis « 
angulo C i & ii AB perpcndicularis 
eft fuper AD » Ir fecetur illaWfarf» * prop^ 
am m E ; Si vero non eft perpendi- 9» 
cularis » « excitecur A£ perpendi- c prof. 
cularis fuper AD > erit angulus E »o»/iS# 
ABacutus ^ eoquod eftdifferentia 
anguli B AD d reilo ; & fiat d angu- 4 frcf. 
his ABE a:qualis angulo B AE acu- ^4* M% 
ta . Concurrent # crgo AE & BE ^ p^,^^ 
jn pundo E 9 &/erunt «quales inter i]^^ 
fe » Ergo cirailus 5 centro E ^ in- i. 
feiiiailo E A defcriptusv tranfibit per ft^op^ 
•B, 8cg ipfum taneet reiSa D A> cum ^*^- 

Serpendiculai is fit ad ladium AE . gexprm 
)ucantnr d quolibec pun(flo G ^ feg- ai« hn. 
menti AGB , diiz redta? G A & GBe 
Oftendendum eft angulum AGB,in 
diilo fegmenro conftitutirm , asqiua-* 
lemeiTe dato angulo C# Quoniam 
b angulo D AB a tangente, & fecan* ^^^^^ 
te cojnprehenfo aiqualis cll angulus ^^hn^ 
G » in alterno iegraemo ; fed eideia 
angulo DAB aequalis erat angulus 
C # Ergo anguli G & C a:quale$ 
inter fe funt.Defcnpfimus ergo feg- 
mentum AGB,in quoangulus G »- 
qualis elt dato angulo C^quoderat^ 
Hic. • PRO- 
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£VCl. PKOPOSITIO XXVI. ddato tif' 

H» Vi guh fegmentum ahfeinderi 9 capi$nt 

nngultnn teqitaltm dtuo MguU • Xa- 
bula 111. Fig. 10. 

Stt datus anguius D » & circuhis 
ABC s a quo abrcmdi debet fegmeu- 
tum , quod capiat anguliim .xqualem 
a »x ff* angulo D « Ducatui a £G>. tangens 
ai. cifculum in A ,* Fiat h poftea angit!- 
t ius E AB aequalis anguio. D j & 
^ J* quolibec punaio C , peripheriae AC 
B, duse ledtaB CA & CB ducantur» 
Oftendendum- eft angulum C aqua.- 
c^,,, lem efle angulo D • Quoaiam c m- 
a|. A«k gulo £ AB. xquaiift^eft anguius- C m 
a^lterno fegmento : eilque eidem an- 
gulo EAB ex coniUudione 9. aquar 
lis angulus D ^ Ergo angulus C ae- 
quaiis eft angulo D . Secuimus er- 
§0 fegmeiMum ACB in quo angu* 
ius C jequalis eft dato anguio D » 
Qiioderat fatriendum »,&ck 

iVci^ PROPOSIT. XXVII» si' /«*r»»> 

*tJr^ dit£ liniiie ifi*qf*ales , & ex maiors 

aafifatur iiut fim^ refidua 
furfus telUtur eius ftmtffts , & hoi 
, fipitatwfomftririlmquenturtnniM 
afiqua ttaea y ^u* mimr trit frepo^ 

taminirt linta * Tabuialll» Fi- 

gura II. ■ 
^ SiatduxlineaB» AB maior^&;C 
minor » Dico 9 ^ maiore » atque. 
exeius reftduis femper medietates. 

T> reliaqui tandem liBeato-* 

• mino- . 
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minorcm , quam C • Multiplicetur 
C toties y quoufque efficiatur DH 
maior> quam AB & diftribuatur D 
H in fuas partes DE:,EF,FG & GH 
aequales ipfi C . Poftea ex 4 AB tol- ^ p^^^^ 
iatur eius femilTis AK, & a reliqua 
KB toUatur pariter eius femiflis K 
M 3 & hoc femper repetarur , quo* 
ufque portiones AK^ KM^ MN & 
NB , in ipfa AB feaae 5 totidem--> 
fint, quot funtpartes alterius DH ; 
quod fieri poffe certum eft > cum-> 
conrinunm feniper diuidipoiTit* 
ft:endendum eft poftremam portio- 
nem NB minorem effe ipfa C » 
Quoniam ex minore AB toliitur e« 
ius dimidium AK > & ex maiori D 
H tollitur DE minus^ quam eius di- 
midium ; erit reliqua KB minor ^ 
quam reliqua EH . Et quia rurfus 
ex minore KB tollitur eius dimidiu 
KM; at ex maiore.EH tollitur EF 
non maior , quam dimidium eius • 
Ergo refidua MB minor erit j quam , 
refiaua FH . Tandem ex minoro-^ 
MB tollitur eius dimidiiim MN ; at 
ex maiore FH tollitur FG non ma- 
iori quam dimidium eius> & fic feni- 
per » E^*g<^ tandem poftremum refi- 
duum NB minus ent , quam GH > 
feu C , quod illi aquaJe eft. Quare 
patet propofitum • 

CpYollarium Patetf quod > fi ex maiOe 
re AB tollatur AK magis % quam-^ 

eius 
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tins dimidium, bctx refidiia' KB. 

nirfus tollatur magis » quam eius di- 
ftiidium >&hoc femper repecatur j 
tandem relinquetur aliqua linea^ s 
qu£ minor eric quacunque propo£ca 
linea C . 

PROPOSITIO XXVIIL I» wl- 

Mngulo ifofc*U« rtBaniuU djftreniis 
iiuitis & hifo$h$n»f.je min»r tfi mt» 
dittntt Interis J ^ difetentia huiu$, 
fegmenH 4 Uttrit f&fidut minor tB 
medietAtt prAttientis differentiie» 
fiefmperietMiini»tif»t*iitalisdif- 
• fereatiarum ahfci$o , quoufqut pQf- 
itrtmttfh feimentnm minutpi qnnetin. 
que datn rt^n line* • Tabula III* 
Fig. 12. 

Sit tridngulum ifofcelium ABC , 
reilan^lum in B « & quelibet refta 
liilea I> > cuiurcunque paruicatis . 
t>ico ditferentiam AC & BC mino- 
i ffof» nufidiecace ipiius AB > Dt- 

«. ItbA uidatur « bifariam ansulus ACB a 
reda linea Q¥ > quae lecet reilam^ 
\rSk. ^ * ^ pun^io F duca- 

t. ' cur F£ perpendicttlaris ad AC » 
c Cmt, cans eam in E ; excendMurque r re« 
«f fta FG paraUeiaipii AC > fecans B 
C in G . Et quoniam^propter pa- 
raUelas ell angulus BGF aequalis 
anguloC; atqueangulus BFG se- 

tprop^ qualis angulo A, funtque * anguli 
I. A & C xquales ad baiim ifofcelij A 
BC • £rgo eciam anguli BFG ^ 

' ' , BGF 
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6GF «^ales fuRt » ideoque /latei» f fi^opi 
ra BG, BF aqualiafunt , &trian- «»''»*«^ 
gulum BFG eft iibfceles • Poftea^ 
quiaintriangulis CEF&CBF»an« 
gulus BCF 9 xqualis eft angulo £C 
F , & duo anguii retli B & £ acqua- 
lcs Aint > & latus CF eft commune » 
oppolitum angulis redis B & E; Er. 
go^ CB jEouahseft CE% atque BF ^pnpi 
aqualis eftEF. Cumque ia trian- zs»tib» 
gulis FBG & FEA fint duo anguii »v 
B & £ redi , & aaguli BG F & A ae- 
quales , quibus opponuntur latera 
aquaiia FjB & F£ • I^tur h AF «- ^ 
eualiseft FG,atque AE aqualis ijjfi ijj,^, 
GrB y (eu ei xquali FB • Eftque in r. 
ttiangulo AEF latus AF ( fubten- 
dens re^tiim ^ < ideo maximum-* j - 
angulum AEF ) matU9> qu^m AE . »9,lik^ 
Igitur AF maius eft 9 miam FB * . 
C^^re-mimis iegmeatum BF asqiiale 
-eft if>li £ A j dmerencix lateris BC « 
& h^rpocheauix AC ^iiiem triaa* 
guIiABC. 

Dico Secundd difTerentiam feg- 
mentoriim AF , & FB minorem efle 
medietate ipfius FB . & iic iemper / 
duda xUtz GKjfecante angulum G W. «* 
bi faria, & dudla m KH |)erpendicu« ^ „^p^ 
lari ad FG»fecance eam in H»erit vt nMb** 
prius minus fegmentum KB squale 
FH,dilferentise ipfarumBG & GF; 
cftque BG iqualis BF & FG aqua- 
iis AF • Er(;o KB , minus fegmenr» 
tum totius FB 9 Jtquale eft difteren— 

' ' ti« 
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tiz prdecedentium fegmentorum J\ 
' F & FB - Etquoniam continmini^ 
femper diuifibile eft > jpoterit denud 
ftcari KB in O > vt BO fit minus 
fegmenturo , & fit aquaJe ditferen» 
dds ipfarum FK , KB & fic fcmper . | 
Cumque lint duae redla? linese AB & 
P 9 & ex maiori AB auferatiur ma- 
ius fegmentum , ideft magis i quam 
eius dimidium iOctx reiiduo FB au* 
feratur FK magis y quam eiiis dimi- i 
dium atque ex KB toliatur KO ma- 
Ris 9 quam eius dimidium ; & fic 
af^fdCi femper* Ergo » poftremum feg-' 
it frof. inenmm OB minus erit quacunque 
»7« *«» data refta linea D ^ & omnia mino- ' 
ra fegmenta ablata 9 fbnt di£Ferentiz : 
praecedentium fegjmentorum. Qupd I 
erat propo£tum • 

S^jr; PROPOSITIO XXIX. nulUi 

V$€$ntur Ititus 9 6* dim$Hr qttm^ 
drat^ ^re{i€Um$^'^^conm\tn{uxdhim 

les i»#^r/# . Tab. III. Fig. 15. 

Sit quadratum ABCD 9 cuius dia- j 
meter D£ ^ & redla iinea K meniii^ 
ret latus AB ipfius quadrati AC ; 
fitque R aualibet ex mnumerabili- J 
bus rcd is linefs > qu;^ metiri pofrunt^ | 
ipfam AB • Dico reflam K nu Ji-- » 
quam menfurarediametrum BD • Si J 
enim hoc verum non eft , menfuret ' 

.«tiam r«i£^a R diametrum BD • { 
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quia« in quadraco AC angulas A 
rcdus eft; & duo latera DA & AB 14« W< 
funt aquaiia » erit triangulutn BAD '* 
ifofcelium , reftangulum . Quare-/ 
fa^ta b B£ aquali ipii AB fecarir bfcop. 
poteft iatus AB in Ft vt fit minus j. r« 
fegmentum AF jtcjuale DE, diife. '^/''f* 
rentiae dnarum AB & DB; pariter- 
que , fada FG aquaii AF, fecari 
poceil AF in H » vt fit mmus feg- 
mentum AH aquale GBj differen- 
tiae ipfarum AF & FB ; & faOa HK 
SEOuali aH , denuo fecari poteft A 
H in 0> vt iit fegmentum AO aqua* 
le KF , difFerentiae ipfarum AH & 
HF , & iioc femper iieri poteA , 
quoufque poftremum fegmentmn, 
quod fit AO minus iit quacunquCi.' 
data reda R • £t quomam ponitur 
re^la R menfura iplius AB , atqut-» 
akenus DB,* eilque FBaqualis A 
B. Ergo reda R menfiiraf toram D 
By&aWatamBE. Quare^redaR A»x,4; 
menfurabit quoque re/iduam diffe- 
rcntiam DE ; eftque AF aqualis ipfi 
DE • Igitur R metitur ipfam AF j 
meoilirabat autein prius cotam AB. 
Ergo • eadem R menfurabit Reit» t\AxA 
duam FB t atque ipfam AF ,• 8? idco tAtUi 
- etiam earum ditferentiam GB i feu 
AH ( huic sequalem ) menfurabit ; 
fed eciam AF metiebacur eadem R • 
Igitur menfurabit quoque refiduam 
HF ; atque menfurabat pariter ip- 
£^ AH • Quai & R mecicur earum 

: dif- - 
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difFereatiam KF ; & ideo ei sequ2> 
f D«A lem AO • Et propterea/ redia R se- 
U.liftj qualts * aw: miaar eric» quam AO 
( maior enim non poteft menfUrare 
minprem) j quod tl\ impoJlibiiw * 
Fa<5i:a enim fiut re^a AO minor , 
quam R • Non ergo reperiri poteft 
aliqua rtda. R » quaatuiacuaque illa 
iit, qase meciatur diametium BD , 
iatus AB > eiufdem quadrati AC » 
quod , &c. vocentur rti^x lineaj A 

B & DB inter fe Xacouunenfur^- 
biles • 

PROPOSITIO XXX. 

liMt i»e0mm«»f»raitlej J 
9nmt ff»U4 parmUttogrammM 9 

wangftla fttper iffas dtfdpt» .-, teqn^ 

Tabula III. Fig.14.15, 
Sint duie redae iiae« AB ^ BC 
incommcnfurabileSjquae fint bafes, 
eiufdem altitudinis paraUeiogram- 
» morum R & S , vel triangulorum » 
Dico parallelogramma ^ vel triaa* 
gula R & $ iater fe efle incommen- 
furabilia» Sx enim hoc verum noa 
eft 9 habeant fpatia JR & S aliqiiam 
communcm menfuram 9 fi fieri po- 
teft , <\\xx ponatur efie X , & quoties 
j,^^ X metitur fpatium R, in « rot partes 

JLlS%i ii^c^f aiquales AG » GH, HK^ K 

B diftribuatur recra Jinea AB; & 
quoties X metitur fpatium S 3 in tot 

pa«tc$3fquaIesBM>MO, OCdittri- . 

bua- 
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> K> Mt 044uciaatr paraUeiap-j b expr. 
^flfkrientes parallelogranima in pri- kb. 

jpo cafu^ a^c conueiiientes in Mdem '* 
paaAosii^llEfiictetues trfangula , vc 
jui-^fciindo cafu ; erunt € Parallelo-^ 

m>B GHD, HKD. KB 



^ mter y auttrianguJa ^ a.quaiia d pre^. 





bailesf bomm Cmt squales > 3s*7i6* 
^ iiiter eafdem paraiJelas exiftunt . *• 
£je £imliter erunt paraiieioerainina 
COD, OMD, MBDinterfe, aut 
^apgula as^ualia inter ie . £tquo- 
"'im X ftattes menfurat fpatium_, 
^"Og^m KB mtiiCuiLai: ba/im BA; 
ijuoKiiA nenfurat baiim BA , 
totics ipatium KBD menfiuac ipa'- 
tiinQi^}'(.cooipaf8iKto) iemper pa^al* 
Xelograinma incer ie , aut trianeuU 
kkm^) ErgotX & fpatium K8f|> 

aqttc me:tivt\tur fpatium R ; ideoQ;; . 
X &)'J£;Bu[> ofquaiia intgr (e 
[f^;€^l9i^Qt ^rqualiacuiiibet parti ■ 

3 ifi q«ap refoJuitur^atiunEU* 
_ , V S«^t<im ratione fpatium M B D • 
aequjalc erit fpatio X • Qiiare dwi'- 

fpfadla^KBD & M^D £p^aJta erunt ' 

incer fe , cum iint a.quaJia ipii X ; & 
j Utligi<ilii dem:aIati|dihis • Ergo ^ 
rum bafesKB & 'BM aquales func 
iiMstKCpfeH Jiam ii inaquales eifenci 
pafiter # paralleloeramma, vel/tri- e expts 
angulali^SD & MBD ina^qualia ef. vMO.t 
fent , quod eft conrra hypothefin; ) 
fed KB meticur AB & menfurat * * "^* 

ipiam 
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ipfam BC • Ergo duae reftas AB & 
BC inter fe commenfurabiles funt ; 
cum ab aequalibus KB&BM^ feu 
cadem KB meiifurentur, quod eft 
contra hypothefin. PofitJe en;m fue- 
runr AB U BC incommsnfurabiles. 
Non ergo fpatia R & S habere pof- 
funt aliquam communem menfu- 
ram i ideoque incommenfurabilia-j 
funt, Quoderat propofitum, 

SCHOLIVM. 

Sicuti oftenfum eft Hneas redas 
& fpatia, triangula , vel parallelo- 
gramma effe pofle incommenfurabi- 
fia ita oftendemus poftea omnes 
quantitates continuas, eiufdem ge- 
nerisj incommenfurabiles incer fe 
effe poffe • Debent tamen ex hac 
ferie excludi Numerii eoquodin 
numeris diuidendo poteft deueniri 
ad minimum in eius generei ^cilic&t 
ad vnitatem ,* hoc autem in quanti- 
tate continua minime locum habet » 
quia femper diuihbihs eft; & fic 
non datur minimum in eius genere , 
quod pofrit-effe menfura communis 
duarnm quantitatum continuarum i 

Tinis Lihrifecundi • 
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De cjam^rattonihus gttatttatum. 

EVCI 

DEFINI TIONES. ^*^'^' 

fAKSdiciturminor quantitns maieris 
guMtitatis, (km minpf siiqtittits 
nutitttr maiovtm . 

MVLTIPLEX auiem di*itur mitior //. 

qtt»ntitas mintritquMntitatit , chm 

maior k minort menfuratur • 
PA&TaS dieitttr qHoHtitnt maior y fiue „j 

mtaor , alieriut quantttatit » eum^ 

ftperiri potefi tertia quantitat » qna 

illarum Jtt communis menfura • Ta- 

huUlU. Fig. i5, 17. iS, 

Duarum qiiantiMriim eiurdein_j 
genei is , fi prima A metitur fecun- 
dam B^ vocabo primamA partem 
iccundx B <iijn-jniinatam a numero 
partium coiitentarum in B , veluti 
vna tertia , vna quarta pars , &c. & 

prima A menfuratur a fecunda-» 
B vocabo A multipliceni ipfms , vt 
dupla tripiam &c. At fi prima & fe- 
cunda B menfurentur aD aliquibus 
C & C. Vocabo A paites ipiius B 
quaium numerus indlcatur a pama 
A, nomcn a fccunda B>v.t tres quor- 
tx > quatijor quinta: ipiius B &c. 
EADEM par s iiicititr p ima quantiMs 

fetitndAi tte eii tertin quarttt qu/mtim * 

latisi ek'n prima to!iis fecuniattL.» 

metitur , quoues tertij^^^tttkrtMm-.m 

E EV. 
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ET ^iiie msilupU* dicuurp itnn qiid' 
tiiMi famnd<t^ vieB i$riia qk^rtM; 

tur a ftMBda^ & quarim ^ 
f^I-^ BAEDEM pAftes dicitur frims qmn^ 
titMs fecund^^ quetnadmedum gfi ter-' 

tigs partcs qu^rt^ qHnntitatis j chfn 
dui^qujeltbetquamhtates jequemeti* 
untur primzm > & terti/^^n f pnri^ 
tetque tfque menfurent fecHni^ni^ i 

& 5(*^r/i»»iiTab.IIl.Fig i9.20.ar 

Quatuor quantitatu(iiue duie pri- 
nia; fuerint emfdem generis cunL^. 
iecundis iiaenoa ) ii prxma A to* 
ties metitur fecimdam B , quo* 
ties tercia C menfurat quaitam D • 
Dicam primam ipflus fecund^ > pa- 
riterque tercia quarcj^ eandem par- 
tem efle • Et ii A coties menfuretur 
a B,quoties C menfuracur a D> vo« 
cabo antecedentes A & C arque* 
multiplices confequentium B 8f D • 
Verum ii A & C c^que menfuran^ 
tur a duabus G & H > quas pariter 
aque metiantur confequentes B & 
D • Dicam A ipfius B^ atque C aU 
. terius D eafdera parces efTe . 
^'^* Sl sntsceiems qiunttttes fucfit muleim 
flex I ssut pars , partefue confequcn^ 
tts^veceiur CompsLXSitio frieuje eun^ 
fetundis Vreperiio cottmenfurabflsi 
dicetmrque prmtt ud fecundam > pre'* 
ferteeteemmtnfmrnbilem biJtere m Ae 
* fi nuiim mhmqumntitas reperiri petafi 

, V^J^mkantmemmmth menfurmi 

• •m. » • 
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fU^tuer qua^Btitaturn {etufiem ^e^ ^111» 
f^Vfc^lJd^ Urtia quart£ aque mulctfli'* 

^^^f fymim^^ vel eadem pars^ 0Ut 
% e^dem p4rtes : v o cetur commenfii^ 
sj^^^ilis proportio quatifnattt pri- 
yjmmit^feeundam e^^^ velfimilie 
rtt^i qHmtttatis' terti^ ai 
'\iWr ^ huiufmodi qftatucr qua^ 
'^l^^' » 'y^cen^ur Proportionales 

Sl vsfo fuantitas prim^ maior fuerit 1X% 
^fl^jl^i^^ Mdem partts fit fecuada at • 
§/ltertiaquantitas tpfius quartA yve% 

^l^ljlfJPM pnma 
'"a^jecund^m mnior commenfurahtU 

^g^^tit»a quantitatis terti^e ad 
qmariim ^B^fi prima minor fuerit 
f^antitojte., slLa % qu^ tpfius fecundit 
i^^m^^iarUs #i7 » quttm t et9ia ipfiue 
: vocetarPxoportio quan* 
friinite adfecundam^ mite§rpf§ 
ftrtipM commenfurabiliy qfsam tcrti^ 
kakn ai qtmtam qua»ti$aHtn^ . 
3^6. riT. Fig. 2?. 
Si fiierint qiiamar quantitates A 
B^©|B r'& C fit quailibet partes, 
ipftis jp.v.g* C fit tres partes quar- 
tm ipHi^^O ; at A fit maior> quaiKu» 
ti-es quartae ipfnis B ; ita vt aJia E 
Biiaor qukm A iit prasc^ y vt C ad . 
D« Tiinc voco proportionem Aad 

E z B 
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100 Euclidis Reftituli 
B maiorem propoitione coiumenfu- 

rsbili quam habet C ad D . 

Et fi A minor fit quam opiis eft j 
vt ad B candem commcnfurabilem 
rationem habeat, quain C ad D • 
Tunc proportio A ad B minor eric 
comnienfurabili ratione quam ha- 
bet C ad D • 
jr. Er 'voc^ vn^am pr^portionem msiorem 
0lia immmenfHrabiii froperttene % 
qtmndo frima frcfortio efl maior} ai 
fecundM $li min^rAliquM cemmenfu^ 

rahilirattone^ 

XU ^ ^^^^^ ( ^ifif^»^ pcfitis) feeunda^ 
froportio insemmenfur-abilis ertt mh 
norprima. Tab III. Fi^^a^. 25. 

Sit C incommenfurabilis ipfi D; 
fiverum ell quod ex infinitis pro- ! 
portionibnscommenfarabiJihus aH- 
qua reperiri poteft quahs eft E ad F 
refpeau cuius proportio A ad B fit ' 
maior,& propoitio Cad D fitmi- 
nor eadeni rationeE ad Fi vtfiv. 

fiEfit quatuor tei dx partes ipfius 
s&verumeft quod A maioreft^ 
tertijs ipfiiis B3 fed C cft minor 4 
^ci^^ijs alterius D . Tunc voco pro- 
portionem A ad B maiorem incom- 
^^^furabili proportione j quam ha. 
*>^t C ad D> Etfi concedattfr^quod 

pi'Oportio A ad B maior fit propor- ' 
tipne incommenfurabili C adD>ex 

VI dtfinitionis neceffario proportio j 

ah'qua commenfurabilis reperietur > 3 

vt E ad F fcilicet 7. ad 9. v. g. re- 1 

fpe^ I 
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fpedu cuius proportio A ad B iit 
maior & C ad D niinor ; idecque 
Aerit n7aior quam 7 nouai partes . 
ip^ltis B & C minor erit quam 7 no- 
Ha^ partes alterius D • 

Iiinc fequitur dari poiTe quantt- 
tatem minorem ipfa prima A qiialis 
eft V. G quas erit ynona^ partes 
ipfius B;pariterq;dabitur aliqua qua 
titas non minor quam C qua^ 7 par- 
tes nonae lit altcrius D quaiiseft H . 

Idem^uc uici potdt de minori 
proportxone incommenfurabili « 

in ii/dem tMommtn/HrfihiUhus ^^^* 
tmt qUMntftatibus fi prcportie qu/m^ 
titatis pfim^t ad /etund^m non^ 
fmrit ntaiof t nequi minor esffe^ 
forfhne incommenfurabili^ qu^nt^ 
tortia habti, 4W quansm quantita^ 
ttm : voCetur incommenfurabilis 
proportio quat^titutis prtmA ad /o^- 
eundam tadem , vel /imilis ^propor^ 
Upnii quam urtia habet ad quAtiam 
quantitatem • Et huiufmodi quatucr 
qnantitMtes vocentur propoitiona- 
. les incommenliirabiles . Tab.IIX» 
Figura 20, 

Pofitis eifdemquantitatibus A^B> 
CDj&r Ant A ipii B^ncc non C ip(i 
Jj incommcnfurabikst Sipropor* 
tio ipllus A ad B non eft maior^ne-* 
que minor ea proportione. incom- 
jnenfurabili , quam C habet ad D : 
idell fifuerit iuipoir.bilc dari ratio* 
tiem aliquam commeniiuabikm inii 

E i ter 
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rer infinitas , qiicX aiTignari poffiint 

Sualis eft E ad f ,vt propoitio A ad 
! maior fit , at proportio C ad D /it 
minor eadem com.menfurabiiiratio- 
ne E ad F • Pariterque proportio 
A ad B minor non lit , & C ad D 
maior aliqua commenfarabili pro- 
portione E ad F.V ocabitur propor- 
tio incommenfurabilis primae A ad 
fecundam B, eadem^vel fimilis pro- 
portioni qaantitatis tertiae C ad 
quartam D . Et Imiurmodi quatuor 
quantitates AtB^C^D dicentur pro- 
portionaies incommenfurabiles 

A X I O M A T A. 

feeundi^ verh tertUm minfitretiprimik 
quoqi tertiam fnettttnr.T.lll^F.zj^ 
Vt li quantiras A menfiiret fecuai- 
dam BC & BC menfuret tertiam^f 
DE Manifeftum eft primani A 
menfurare ouoque tertiam DE# 
Naiudiuifa DE ui partes DF, FG , 
G£ , quce iinguls a^quales fint ip^ 
BC; cum Amenfuret ipfam BCt 
meniiirabit quoque eadem A iingu- 
las partes DFjF^ ;,GE ; ideoquc-> 
4iipfa A totam DE ex didtis parti« 
a jfxi. bus conftantem,menfurabit • 
^Jib.u TSLiSys qnai:Ut4tibtu propti/itisyquan^ 
pfoportionem habtt primaad fecHh^ 

dam^ habebit tgftiii ad aliquant^ 
aliam (fuant^tatem eiufdom gi nerjs ^ 

iiu BT quant proj^ortientm haht primO^ 

ud 
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Md.f*ei»d^ 9 hahtbit ali^us mUo^ 

quanritas eiu/UemiiittrtsidiertiMm» 

Tabula llI,Fig. aS. 

Vt> fi data fit aliqiw proportio 
quandtatis A ad B . Manifelhim_j 
eft teitiain quantttateni C haberCi^ 
ad aiiquam aliam quantitatem eiuf- 
dem generis D eandem proportio- 
nem > quam A habet ad B • Licet 
enim i gno^etu r in terdum qua:flam-» 
fit illa quanticas quarta, certunu» 
cft eam reperiri in natura . Kam_j 
cuiullibet datae quantitatis C datur 
quoque quxlibet multiplex aut par- 
te$ ems . At fi proportio A ad B eft 
incommenfurabilis, vt eft ilia quam 
habet latus ad diametrum quadrati, 
fuppofito quod C fit Jatns aiicuius , 
quadrati dari poterit diameter eiuf- 
dem,qua:fitD« 

Si dusfitm quantitatum <iequatium xnn ''^ 
• tit tes fuerit •Ittuius WM : & tU» 
tera fuoqi tadem partes $rit eiufti. m 
tertiih m trut ^bnu • T.lll» t .zp. 
JiV4B. frtfertiofies in trbus faudffi- 
stdt ttrmUttt e»»t4»tri f aut eauti" 
nuari pojfunt ; Jl nimirum vnus fit 
t^nftqueittt uut Mteeedtns camn.u» 
nis i vel Ji inusfit tsnteeedettt vui» 
uifrepertienis > & eenfe^uens du- 
rius, Tab. III. Fig. So- 
$1 quutuer quantitatum frima maitf VI 
fuerit , c[uimfeatni0^fed tertiu nen 
fit msier , qudm qufsrta ; habehit 
frimA ud feeundAm mttietemff- 

E 4 tn* 
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porU^^m I q^^tn tirtU hshit 44 
0uMtMm 4 Xab. Illt Fig.St* 

Nam > exillente A maiorej (^uam 
B ; C verd non maiore ipfa D , pro- 
h^hf^*' portio 4 qiiantitatis primje ad fecun^ 
dam maior eri c commenfurabiii pr o«% 
portione sBqualitatis ; cuni prima A 
maior iit fecunda B : at proportio 
fertiae C ad quartam D non erit ma- 
ior e^dem commenfurabili propor^ 
tione sequalitatis ; ciim tercia pona-» 
tur non maior quarta . Vnde patet 
( ex definitione decima ) A ad B 
maioreni propgrtionem haberc-^j 
quamCadD« 

PROPOSITIO I. SidM^qumk^c. 

t€s dmrHtn quantitAtum fucrint nqui 
mnlttpUc$$ 9 ^rant vUi^ffiM vna 
quales ^ aut vnd maiores , aut mim 

nore$ • TabLiia III# Figura ja. 
Sintquatuorquanticates^ fitte ma-^ 

fnitudines , iliie numeri AB, E, C 
> & omnes eiufdem ^eneris ^ & 
lit AB tam multiplex i^nxxs E^quam . 
C D elt multiplex alcerius B ; fit- 
C[ueprim6 E aqualis F . Dico AB 
ipfi CD a:qualeni efle •Intelligan- 
tur AB & CD diuif» in fuas par- 
a Defs • Manifellum a eft tot partes A 
hmHs* G> GH & HB contineri in AB, fin- 

gula* aqualcs ipfi E , quot partes C 
J ^IK & KD continentur in CD , 

fmguia: .vquales eidem F . Ergo A 

G ^ CI cum finc a^quales squaUbus 
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B & F 9 mter quoouc aequaks e- 
runt^ pariterqiieGIijIK nec nott 
HB & KD aquales eriint inter fe ♦ 
latn 6, sequahbiii AG ^ CI addancur 
aequales GH^IK: crunt^p tot^ AH byixi^ 
& CK aquales inter fe; EtR eifdem a./i&at 
rurfus aquales HB & KD addan- 
tur , erunt totas AB & CD aqnales 
inter fe . Quare quando E aqua- 
ifs eil F ; etiam A £ aquaiis eil 
ipfi CD • 

Sit fecundo E maior ^ quam F • 
Dico AB maiorem effe> quamCD * 
DiuiJis .rquc multiplicibus , vtpri- 
Us ; erit AG maior ^ quani CI > eo 
quod fila nTaiori E j hxc vcro mmo- 
ri l^' ^equalis eft # Parx ratione OH 
maior erit > quam IK & HB niaior ^ 
quam KD • lam > fi maioxi AG ma • 
ior GH addatur y & itunori CI mi- 
nor IK coniungatur , & rurfus eif- 
dem eodem o^rdine zlix partes inac- 
quales fuperaddantur ^ erit tota AR 
maioJf^ quam CD • 

Tertio iit E miiior , cuani F • Di- 
co AB minorcm e/fe ^ quam CD • , 
QuiaE minor eft^ cuam F . Ergo 
F maior erit , quam E ; ideoque 4 ax prf 
CD etiam maior eritquam AB* mafatfi 

Quarto lit AB aqualis CD • Di^ ^ * 
eo £ aequalen> efle ipfi F» Si hoc ve«^ 
rum noa eH ; erit E maior> aut mi- 
oor y quam F • Ergo ^ ex fecunda , 
& tertia parte luii\iSy AB maior, aut 

- miaor crit ^ ouam CD > quod «Ifc 

ii 5 con- 
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contra hypothelin • Ergo E ipli F 
aequahs eft • 

Quinto lit AB maior , quani CD-* 
Dico E maiorem cife, quam F • 

Sin minus , erit E ajqualis ^ aut mi-- 
nor , quam F . Vnde , cx prima , & 
tertia parte huius y AB aquahs erir, 
aut minor quam CD 3 quod eft con- 
tra hypothefin • Quare E maior tl}$ 
quam F • Vnd^ patet propoiitum • 

C^rollarium P SLtct ^ qudd ii dax q uan* 
titates fuerint duarum quantitatum 
e?v'Jem partes^ erunt viciffim vna 
maiores > aut vna minores ^ vel vna 
ajqualcs ^ Tab. IIL Fii;. 33. 

Nam , fi ponantur M & N «quc 
multiplices canmdem E & F : eiuut 
d Def.s d AB ipiius M 1 atque CD iplius N 
huius . esedem partes ; 8£ iicntie E roaior> 
bliZ ! minor , aut aqualis cil ipli F; iic 
pariter M maior > vel minor ^"aut 
quah*s erit ipfi N ; nec non AB eo- 

dem modo maior 3 vei niinor ^ aut 

a.qualis ciit ipfi CD# 

MVCU PROPOSITIO 11. In^qualium^ 

fUMtitstum maier ad §t^d$m^ jrm* 
iorem proporiionem hahet , qudm mi^ 
nor m Ei eadim ad minorem^ mm^m 
rem profortionem habehit y qudm ai 
materem tnequaUum • Tabula IIX* 

Sint dua; quantitate& AB maior > 
C minor , & qugiiibet tejtia D eiuft» 

dem 
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dem generis . Dico pnmd AB ad 
D maiorem rationem habere quam 
C ad eandem D . Ex maiore AB in- 
Celligatiir ablata FB aLqualis ip/i Ci 
refidua erit AF:<« intelligaturqae.^ zeKm 
fed:a D bifariam j & bifariam fuc- ^o/. 27, 
cefliue j quoufque reperiatur eius //6. 2. 
pars quae minor /it , qaam AF 
( quodfieri pofle confl:at licet in nu- 
meris multoties fradii adhiberi de- 
beant ) : pofl:ea fumatur G remeJj 
aut bisj, vel ter, & fic vJteriuS:> quo- 
ufque confurgat N > ex G com^ofi* 
ta y qu^e proxime maior fit quani«> 
FB 9 fcilicet excefllis ipfius N fupra 
FB non fit maior ^ qudm vna eias 
parcicula G : cumque G minor fit » 
quam AF ; erit excefliis ipTms N fu- 
pra FB minor , quam AF ; & ideo ^ 
N minor erit , quam AB ^ fed ^ma* 
ior, qudm FB> feu maior > quani«5 
C ( cum C & FB a^quales iint ) , 
Vnde eruiitquatuor qaantitates AB 
prima , D fccunda , C tertia > & D 
quarta ( concipitur enim D > vtfe- 
cundaj& vtquarta) • Eftque^pro- bD^^f^ 
portio quantitafTs prim^ AB ad fe- Imlus. 
cundam D maior ilJa commenfnra- 
bili proportione^ quam habet N ad 
eandem D ( eo quod AB maior efi > 
quam N ) ; atque c proportio quan- c Defs 
titatis terticie C ad quartam D minor bninj 
eil; eadem commenfurabili propor- 
tione, quam habet N ad D ( cum 
C fi: uunor^ quamN)* Hrgo ^ dDr[. 




il:'. quantitas AB rD niaioreto 

portionem habet> quam C ad 
■r ' Secundo dicoe|i|fieii^-£>-4|^iiikl||r 

' • norem C habere maioi em piopor^lfl 

tionem, quam ad AB . VtpriuSifi* 
at N partes ip^»» D 3 ita vt fit mitiC^ 
quani AB , fed maior , qn^ C ; ^ 
mteliigantur O quidem i^s -A&i 
atque H ipliii.s C eadem parte*"^ , 
e Cml. qux D partes Qtl ipiius N • £t « qii^ 
fw^ t. N minor ell , q u 1 m AB , c r D mi-L 
nor , quam O : paiiterque quia 
maior eil , qnam C , erit D maior 
quam H . Quapropter erunt quati^' 
or quaotitaees , priraa D > facixnM. 
Cjtertia D (concipitur enim D^ 
vt prima, & vt tertia ) , & quarta:^'' 

■ f2>#/.« AB ;/ellqiie proportio prima: D ad 
to/«r'. iecundamC maior commenfurabiii 

iHa proporrione , quam h:il>et H nd 

Ciiiie O ad AB ( eq quod H minor, 
I Def^ qa^tn ti\ ad C , vt O ad AB ) ; 

atquc proportio tertiit D ad quarr 
h Def niinor eft eadem comm^n» 

iuuZ f J^wrabiJi proportione 5 /5? quamhaber 
•* O ad AU ( eo^quod D rainor eft , 
iDef, *li^2m O) . Ergo* D ad C maio- 
to« hr\ ^'^^ ratronem habet, quam D ad A 

B , Quod erat,^&c> 

BVCL." PKOPOSITIO llh Ae^Uitles ^uS.. 
7' y* • titntis ai eoBdem hakent tMtuUm frt^ 

forthntin ; eadem. ad *^uaiss « 

Tabuia ill. i^ig.^i^. ■ 

■ -Stnt qiiantitsttes-CiuiWem^encriSi 

■a,b 
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A, B & C & A fit a;qiialis B . Di« 
co A ad C effc jvtBadC.fi eniin-* 
• hoc vcrum non tll , aiiqua 4 quanti- 3 ^4^1^ 
tas reperietur in natura maior > vel \Mi»*^ 
ininor quam A , qux ad C habfeac 
eaudeni rationem , quani B habet 
ad eandem C . Inteiligatur ii|ft-» 
efie , feu vocari D . Et quia D & 
A inaquales ponuntur , eltque B «- 
qualis A ,* Ergo D maior , aut minor 
ell , quam B ^ & ideo h D maiorem , b frop 
aut niinorem proportionem habebic 
ad C ».quam B habet ad eandem' C , 
quod eft impoiTibile : Pofita ehiin-» 
fuit D ad C j vt B ad eandem C . 
Non ergo aiia quantitas maior» aut 
mmor , quam A , erit ad C? vt B ad 
C ; ideoque ipfamec A ad C ent» vc 
B ad C . 

Secundo dico C ad A 1 atque ad 
B eandem proporfionem habero « 
Si enim hoc verum non eft , quam 
€ rationem habet C ad B habeoit C c Axl* 
ad aliquam aliani quantitatem D . 
Et quia D & A inaequales conce- 
duntur, & eft B .tqualis A ; Ergo D 
maior » aut minor eil » quam B; & 
idcd ;i C ad B maiorcm , aut mino- j^^^ 
rem rationem habebit , quam C ha- %ji^n$ 
beat ad D 5 quod ell impofiibiI<L-*, • 
Pofita euim fuit C ad B , atque ad D 
in eadem ratione • Non ergo C ad 
jnaiorem > vei minorem^quam A , ^ 
eandem racionem habet, quam C ad 
B i idcoque C a4 ip£»in A eandeni 
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propottionem habet » qium ad 6 • 
Qiiare patec propofitum , 

vrCL. PROPOSITIO IVi 

dtnt qHMtitnttnt eandem pofortio* 
nem bitbent , equalesfttnt mterfe . 
Etadquas eadem qusmtitMt eander» 
preporiienem habet , 9M qmoqtteiam 
terfe fitnt teqHalet . Tabuia III, 
Fig- 37« 

Siiit tres quantitates A,B & C; 8c 
primd A ad C eandem proportio- 
nemhabeat, quamBad eandein-j 
C . Dico A ipfi B a;qualem effe . 
Si enim A non eft aqualisipfi B » 
crit aut maior , aut miuor cadem_j . 
E rgo « A ad C maiorem > fut mino- 
i^f'' rem proportionem habebit , quanj 
***** B ad eandem C ; quod eft contra_» 
hypothefin . Non ergo A maior eft^ 
autinihor, quam B . vndc aequalis 

crit ipfi . 
Habeat fecundd eadem C ad A 
. c audem proportionem , quani ad B . 
Dico pariter A aequalem effe ipfi B • 
Si enim A non eft xqualis B:ertt aut 
maior aut minor eadem . Quare ea- 
iSwlt C ad A minorem,aut maiorem 
, . . prjoportionemhabebit,quam adB. 
' qnod eft c<»itra hypothefin • Nou 
ergo A maior » aut niinor eft > quam 
Bm Qu,are aecfifTarid xquaiis erit il-^ 
l\ .. Qj^od erac oftendeadum . 



PRO' 
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PROPOSITIO V. Ai iondim^ ^^^j; 
HUAnUtMin^ fationem hiibentium ^ 
qnm tnMPfem rmthnim ht^ht^iila^ 
maior eH • Et ad quam cedim ma^ 
ien m rattienem bahei% ilU miner eB • 
Tabiilalll.Fig* 

Habeat primo A ad C maiorenL^ 
rationem ^ quam B ad eandem C . 
D ico A maiorem efle ipfa B . Nam ^ 
hoc verum non eft» erit A , aut ar« 
qualis y aut mjinor ^ quam B ;Sc ided 
A s eandem > aut b minorem ratic» sCprop. 
nem habebit ad C > quam habeat B ^**'*^ 
ad eandem C. qua^ funt falfa^& ^f/;f;^ 
contra h^^pothelin . Nonergo A a:* 
qualisj aut minor dl , quam B. 
(Juare necefle eft A ipla B maiorem 
efle - 

Secundo eadem C habeat ad B ma- 
iorem proportionem> quamad A . 
Dico B ipfa A minorem eile • Nam 
£ hoc verum non eft ^ erit B > aut a?- 
quaiis > autmaxor ^ quam A ; &ided 
C ad B f eandem , aut d minoreni-j cProp^ 
proportionem habebit y quam ad A^ 
qua funt contra hypothelin • Non 
ergo B^qualis^ aut maior eftipfa 
A . Quare minor erit illa • 
crant oilendcnda • 

PROPOSITIO yi. Si duji propet- EVCl., 
tienesfimiles fuerint inter fe , & vntt ^l*^^^ 

um mnier t aui mimr fuerii aiim 
quik tertinp efeetiene: etii ^equn^ ^ 
rtliqua mAter nut miner eademT .lll^ 
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Sit A adBf vt C ad Di & quaeJt- 

bet alia proportio F adK; Et pri- 
mo A ad B habeat maiorem ratio- 
nem ^ quam* F ad K . Dico C ad 
maioi^em praportionem qiio^ue ha^ 
berC) quam. F ad K • Quoniam^s. 
. A ad B maioreni. rationem Jiabet^, 

a B^f. q^^wi F ad K • Ergo 4 proportio A 

xo. hH^ ad B maior erit aiiqua commenfii^ 
rabili proportione >quaB ponatur ^£** 
fc O ad K i Atpr.oportio F ad K erit 
■ non maior eadem commenfurabili 
ratione > eiafdem O ad K . Dico iam^ 
quod proportio C adD»maicr tii 
commenfurabi-li proportione O ad 
K . Nani', ii rieri^potcii- ^..lit pj^opor-. 
dovC ad jD nonmaiot^ eadein.ratio^ 
ne commenfurabili Oad K; cum*»- 
quc proporrio A ad B maior Jfit ea- 
demxommcj^darabiu proportionew^ 
i>ef. Oad K« Igitur * Aad B niai^rcinr 

tt^bHm proportionein haberj qnam C ad D^, 
^uodeltcontrahypothcfinai Non^ 
- erpo proportio C ad D efle potclfc 
r.on maior ratione commenfurabili- 
O ad K ; ideoque maior erit ilia ; 
efique proportio F ad K non nuior 
eadem commenfur abiIi'ratione O ad 

wf*£ K# Igitur^ C ad D maiorem pro- 
portlonem habebit ^ quam F ad K • 
Secundo quando A ad B mino<H 
• • rem raittonem^habet > qiiam^ F adK : 
pari modo oftendetur qiiod. pi^- 
portio C ad D minor elt commen- 
lurabili ratioac O ad K 3 dum piio» 

por- 
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pox tio F ad K non minor eft eadera 
ratione commenfuiabili O ad K • 
Vnde C ad D minorenurationemj 
habebic , quam F h^et ad K • QjiaB 
erant ollendenda • 

t^ROPOSITIO VU.¥r$portionti, eVCI^ 
funt etdent vni urfis ^ funt tuy^ 
dem quoqHs intef fe 9 Tabula III» 
Fig.40. 

Sic pioportio quantitatis A ad B 
eadem, qua' C ad D; &pariterE 
ad ]^iit> vt C ad D • Dico elTe A 
ad JB , vcE ad F * Si hoc verum noa 
eft t habeat ^ fi fieri poteft , A ad B . 
maiorem proportionem , autmino- 
xem 9 quam £ habet ad F • £t quia . 
proportio E ad F eadem fuppofita-j 
eft j quae C ad D ; & proportio £ ad 
F maior^ aut mmor concefia eft pro- 
portione magnitudinis A ad B • Er- 
eo 41 C ad D maiorem > aut mino- j^'^^ 
rem proportionem habebit ^ quam 
A ad JB , qu6d eft contra hypothe* 
fin . Erat enim C ad D § vc A ad 
B ; Non ergo A adBmaiorem ^ aut. 
minorem proportionem habere po- 
teft I quam £ ad F ; & ideo A ad B 
erit^ vt E ad F. Qiipd erat often- 
dendum« 

PROPOSITIO Vlll^ Si fuerint 

qUfktuof qHmttiUtos proportionales 
& quinta Jit maiof > i^Hdm prima, & 
foxtn non mnkr ^wtm t§ttiit\ hrit 

quin: 
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iiuinta aJpcnnJam in maiori prspir^' 
$i$n€ 3 qHam ffxta ad qHartam : JE/ 
qmnta adfixtamin maiori frcfortiom 
y quam prims ad tertiam . Et fi ^ 
quintA maitrfit fieidnds, & fgxta^ 
mn maior qusrtm, erit frima sd quin^ 
tdm in minort froportione , quant^ 
ttrtia ad ft^tam ^ Tabula III. Fi- 
^ gura 411 & Tab.IV. Fig.r» 

Sit A ad B in eadem xztion^ f 
quam C habet ad D & E fit maior t 
qudm & H Jion fit maior, quanx^l 
C ideft /it H aequalis ^ aut miaor ip-i 
fa C.D ico primo E ad B maiorem_>*; 
proportionem haberCf quam H;adi 
^ftof.i D . Quia a maior E ad B maiorem:| 
bHiHs . rationem habet, quam minor A adl ; 

eandem B ; eftque C ad D > vt A ad; 
b prof. g . t E ad B maiorem fatio-:' 

nem habet,quam CadD^fcd Cr 
aqualis , aut maior eft 1 quam H • 
\lhmus Igi^u^' C ad c eandem D eandeiTL-j,;; 
Afropa zx\t d maiorem rationem habet^. 
huifis . quam H ad D . Quare e proportio;*. 
% ^/^-^^ E ad B adhuc maior erit proportio-'- 
ne H ad D • 

Secun.do dico E ad H maiorem^ 
proportionem habere 1 quam A ad 
C . Qupniam E maior eft ^ quam A . - 
fj>f9f.% Ergo/ E ad H maiorem rationem_jr. 
hniHi • habebit, quam A ad eandem H; eft« 
^^hHiHs H a:quah's, aut minoripfa C • 
h prof.z Igitur eadem A ad H ^ eandem_> , 
hHiHs . h aut,maiorem ratione m habetiqudmi 
t ad C • E t propterea . E ad H adhuc 

ma^ > 
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maiorem proportionem habtbit ^ 
quam A habet ad C # 

Tertio fit E maior fecunda B pro- 
pouionalium » & H non lit.maior 
cjuam D . Dico A ad E minorem^ 
proportionem habeie j quam C ad 
H • Quoniam £ maior dk y quam 
£ 9 at H non eft maior ^ quam D . 
£rgo/eadem A ad maiorem £ha* Iprop.x 
beBit minorem proportioncm_» , huius^ 

iuam ad £ minoreih ; eilque C ad 
) j> vt A ad B . Igitur w A ad E 
minorcm proportionem habet quam ** 
C ad D • Sed eadem C ad non ma- 
iorein H n eandem. j aut § maiorem n wop.i 
proportionem habet > quam ad D • hmims . 
Igitur f proportio A ad E adhuc ^^«'P^ 
minor erit projportionc C ad H • 'L^I^'^ 
Vt propoiitum xiierat % 

PROPOSITIO IX^ Siprimsqi4M^ evcu 

bahuevtt , qH4m tiriia sd ^uariam , f?^!^* 
grii Saumds ad primam » vi quaftOmmi * 
^ iiftiam . Vicetuf hmufmvdi ar^ 
gumentandi formu Inueriio ratio* 
ms# TabulalV. Fig. 2. 
SitAadBj vtCadD- DicoB 
ad A eandem rationem haberc^ ^ 
quam D ad C • Si enim hoc verum 
non eft ^ habebit B ad A maiorem > 
aut minorem proportionem y quara 
D habet ad C; & ii fieri poteft* 
primo fit proportio maior ^ jErgo u a j^if 

pioportio B ad A maior erit ; pro-> iq« 
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porcio vero D ad C non erit maior 
eadem propoitione commenfura- 
hUi ( qux ponatur efle qiiantitatis 
E ad atque H ad G ) ; &prop- 
terea B maior crk , quamE, iedD 
non crir maior> quam H . Et quo- 
niam E ad A> atque H ad C in ea- 
dem funt proportione commenfura- 
b Difji bxli ^ it Igitur Eipiius A > atque H 
altcriiis C eaBdem partes enmt ; & *e 
cDefjS coutra e A iplius E i nec non C alte- 
iniHf^ yius H eaedem partes erunt: & ideo 
a Def. A ad E, atquc C ad H in eadcni^j 
ihnms proportione erunt ; eftque B ma- 
tfropji i^^' >quain Ey atque D non maior 
hMhs # quam H • Igitur # A ad B propor- 

tioncm minorcm habec ^ quam C 
habeat ad D , quod cii abfurdum • 
Suppofita enimfuitA ad B>.vt C 
ad D • Qiuproptcr B ad A non ha- 
bet maiorera proportiohem , quam 
D ad C . Simiiitcr olt:endctur,qu6d. 
D ad C non habet niaiof em propor^ 
tionem > quam B ad A ; & ideo B 
ad A neque minorem proportionem 
habebit^qudm D ad C * Ec prop- 

fDeF ^^^^^f^ A ericj vt D ad C . ' 
12. Q^od erat oftencFendwn m 

Cor0ilmrmm*Bx hac demonftratio - 
pappi »c colligitur y quod , fi prima ad fe^ 
^tex. cundam maioreni proportioncm ha* 
#fop.7. buerit> quam tertia adquartam-»; 

iib yii • j r j ^ • 

* •'^" inucrtcndo fecundaad piimamnu- 
norem rationem habebxtf> quani-^ 

quarta ad tertiam » Ex co enim , 

. . quod ^ 

uiyiiizcd by Google 




PROPOSITIO X. Si quMMf qfiMm 
utaimm eiufdem generis du^ aniece- 

dentes dtiarum confequeniitirn Aqni 
muUiplic^s fuerint j <^ antecedins 
antecedenti$ tantum ) vel confequsni 
^4enfequentis tMtum muttiflex fu§* 
fit : erunt vieifftm frefcrttenssles • 
Tabula IV.Fig*3# 
t>inc quamor quantitfttes eiafciem 
generis , AB quid^m ipfius E i & C 
D ipfius F asque inultij>iicest Et 
primo fitE ipfiusF muitipleXiDico> 
AB ad CDefle, vtEadF- Qttoni-- 
am AB & CD ipfarum E & F aequc 
multiplices funt^ feiiis anteceden- 
tibus in fuas partcs > enint a in AB ^ -^^^ 

tot partcs AG , GH & HB^ iingii- ijJims 
Ix a:quales ipfi E , quot funt in CD 
partes CI ^ IK & KD , finguI.T 
quales ipfi F , ideoque 3 b qux pa« 
clt b iphus E eadem pars eiiintCI zhHms 
iplius G A & IK ipfius GH & KD 
ipfius HB • Ergo c quoties F mul- cDef^ 
tiplicata acqualis fit ipfi E ^ toties C ^Miue 
I roultiplicata ^qualis fit ipfi AG > 
& toties IK multiplicatacfficitur ae- 
qiialis ipfi GH 5 nec non KD tottes 
mukiplicata efficitur aequalis ipfi K 
B» & fic reEqua fcgnienta fi plura 
extiterint ^ quae totidem funt iu C 
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D , quojc iti AB • Er^o quoties F 
multipHcata «qiialis ht ipii E , toti- 
es ipfx CI>IKj KD.idell ipU C 
D miiltiplicata efficitur xqualts ip- 
fisAG,GH,HB,feuipffAB. £t 
propterea C D toties msnfurat ip- 
fam ABi quoties F meticur ipfam.»» 
£ . & ideo d AB ipfius CD tani mul- 
jiliw tiplex elt , quam E iplius F . Vc 
erac probaodum • 

Secuiidd ijfdein pofitis fit AB 
multip^lex iplius CD . Dico e ffe E 
ad F , vt Ad ad CD . Fiat M ipfius 
F cam miiitipiexj quam AB ipfius 
CD > eftque pari CD multiplex ip- 
ttxpri fii^s F . Ergo t AB ad M eft , vc C 
m*f«f- D ad F »eratautem , vt CD adF, 
f • ita AB ad E . Ergo / eadem AB ad 
£frof,f M 8c E eandem rationem ha- 
tV!p. htt; ideoqiie^ E & M inter fe ae- 
4.Ww quales funt. Vade* AB ipims C 
hproj». £) & E ipfius F aeque multiplices c- 
3'****' runt. Quare&c. 

PROPOSITIO XI. $iu/Jtm gena^ 
EVCL. pgrus tum pofh^t miUtiplic$b»t 
ia $Mdentfmt ratitnt . Tabula IV, 
Fig» 4« 

Sinc Aipfius B & C alterius D 
jeque muUiplices, &eiufdem gene- 
ris . pico A ad C eife > vt B ad D . 
Si enim hoc verum non eft , habeac 
primd , fieri potefl» A ad C ma- 
aDef. lorem proporfcionem > qu.im B ad 
io» • D . £rgo m proporcio A ad C ma~ 

ior 
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ior crit ; proportio vero B ad D non 
erit raaior eadera proportione com- 

menfurabili ( quatn iiicelligacur ha- 
bere £ ad C > acque H ad D ,* & ip- 
farum communes menfurai ea^dem 
lint R & S ) C^are A maior erit 
quam E , at B non erit maior > quam 
H. Ec quoniam fuacC y D a:qua- 
les ^ vel aequd miiltiplices ipfaruinu» 
& S cum \\x aque mcdancurillasj 
C ipfius D mukipiex . Ergo 

h R ip/ius S & C ipfius D ci;qae mul* b pyop, 
tipiices funt* Rurfus quia E & 10.^1^, 
^equales > vel aequc multiplices funt 
ipfamm R &; S & R eli muitipie* 
ipfius S . Ergo c E ipCms H ntn^' cfro^ 
multipl^x eft > quam R ipfius S » feii- A'** 
i< quam C ipfius D : eft verd A ipfi.* d frof. 
\\s B tam multiplex , quam C ipfius J-bum 
D: Ergo^E ipfius H tam multi« t ptop. 
plexeft, quani A eft multiplex ip- l^hHmt 
fius B ; ideoque / ficuti £ minor eil , f ^ro^ «t 
quam A, ita H mino\ erit, quam 
B;fed conceffafuit H nonminor > 
quam B > quod eft abfurdum > Noa 
ergo A ad C maiorem proportio*» 
nem habet ^ quim B ad D • Eadeim 
latione oftendetur A ad C non ha- 
bere minorcm proportiortem^ qu^ 
B ad D . Quare^ A ad C erit, vt gJD^f, ; 
vtBadD. Qupd erat profc^andum'; V^im. 

PROPOSiriO XII, . S# <^.r««r ^^vcl. 

q'i antitMU s iiufdem gentrit frofer 

tUintlH fiurmt^ & vktjfim frtftt^ 

tio. 
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thn^iles etunt • VdtHfir nHtem t^lis 

afgumentandi formc^ Permiiutio 
rationis.TabulalV* Fig«5. 
Sit A ad B ) vt C ad D ; fintque 
omneseiufdem geiieris • Dico effe 
A ad C , vt B ad D • Si enim hoc 
verum non efl > habebit A ad C 
maioremj autminorem proportio- 
jaem ^quam BadD* Et primo fic 
proportio maior^ & fieri poteii • £r« 
a T>th 6^ ^ proportio A ad C maior erit , 

10. hm proportio verd B ad 1> non erit 
. : maior^eadem proportione commen- 

furabili ( quam intelligatur habere 
E ad C ^ atque H ad D , & ipfarum 
^ . , communes menfura^ eaedem iint K 
... & N ; ) quare A maior erit , quam 
• • r Ejfed B nonerit maior, quam H ; 
4) f r<f .V cumque fit £ ad C > vt H ad D • b 
tJmtHf Igitur maior erit proportio A ad Bj 

xfuf. q^^^ ^ H ^ fcdr K ad N efl j 

11. fci/. vt E ad H ( cum ille fint harumi^ 
ci frojp. easdeco meufur« ) £rgo i< AadB 
e.hmHs niaioremproporrionem habet,quam 
e pfof. K ad N f eft vero ^ C ad D , vt K 
iitfri», ad N (cum hx flnt illanim eaEfdem-* 

menfura; .) Igitut A ad B maiorem 
proportionem iiabet^quam C ad D> 
quod eft abfurdum . Suppofita eaim 
j mit A ad B, vt C ad D • Quapro- 

J!h§Um P^^^' ^ ^ C non habchitmaiorem-> 
proportionem y quam B ad D • 
Similiter oflreiidejtur , quod B ad 
jiQt ^abet maiorem proportio- 
Acm , quam A ad Ci & ided A ad 

C j 
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C 5 neque niinorem groportionem 
habebit , quara B ad D • Quare g g Def, 
A ad C eandem rationem habebit , 
c^uam B habet ad D • Vt propofi- 
tum &erat • Vocetur hxc argamen- 
tandi forma P^r/»»^^//» r/itt«ntt» 

CofollArium. Deducitur cx hac P^pf%$ 
demonftratione^quod fi primaqiiai}- 
titas ad fecundam habuentmaiorem 
xsitionQ.m ^ qaam tefcia habec ad 
quartam ; permutando prima ad . 
tertiam maiorcm rationem iiabebit^ . 
quam fecunda ad quarram • Nam^ 
ex pofitionej quod A ad C habeat 
maiorem proportionemj quam B ad 
J) ^ confequitur permutando ^ ha- 
bere A ad B maiorem proportio- 
nem^ qiiam C ad D « 

PROPOSTIO XIII- Si (oniunaA fiVCL, 
^HMtitam ft0p$f$hn^hs fuetm^ '7* 
i?A quequt dfutft pr0p0rti9B^9s eruni^ 
V^cstuf hmufinoit afgumentnnit Jir^ 

vn Diuifio terminorum j:ationis « 

Tab. IV. 6. 

Sint A & B ^ umul fumpt£ > ad B^ 

vt C & D , fimul fumptac 3 ad D • 
Dico A ad.B effe^ vt C ad D . Si 
enim hoc verum non eft habebic A 
ad B maiorem 3 aut minorem pro- 
portioneni, quam C habet ad D # ^ 
Etfitprimoproportiomaior.^ii Er- JpP^ 
go proportio A ad B maior crit , ^ ^ 
proportio vao C ad D non erit 

F ma- 
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msdor i eadern propoi tione com- 
tnenrurabili ( quam nabeac £ ad Bj» 
atque H ad D i & ipfarum comtnu- 
nes menfurx exdcm finc K & N ) • 
Quarc A maior eric t quam £ > fed 
C noii eric maior , qudm H « £c 
. . quia E & H aeque menfurantur ab , 
b Dtf. ip^* K & N • Ergo b tot partes e- 
4*hHiHs runt in E 3 fingulse rcquales K > quot 
funtin H> iingulag sequales N • Kur> 
fus quia Kj N icquc metiuntur ipfas 
c Oef. B &cD ^tott partes erunt in B > fm- 
4.i&»»«/ gulx a:quale$ K , quot {tinc in D fin- 
guli£ xquales N . C^apropter » 6. 
aequalibus multicudimDus parcium.^ > 
concentarum in £ & H addantur 
quales mulcicudines : partium Ipfa* 
rum B & D : erunc in £B > fimul 
fumptis , coc parces squales ipfi K , 
quoc func partes in aggregato H > D 
contentse > nienfurataeque ab N ; & 
ADtf, ideo dBB erit exdem psrtes ipfius 
tdiKiM B , quam eii H D partes alterius 
. D* C&mque A maior cdnceHa fit > 
quam £ , addita B communi : eric 
AB maior > quam £B . £c quia C 
- non maior conceiTa eft>quamH,ad- 
dica D communi;eric CD non maior 
quam HD . • & quia EB ad B cft , 
I vt HD ad D > atque AB maior eil , 
^**""*' quam EB, & CD non eft maior , 
^ j quam HD ♦ £rgo/ AB ad B maio* 
aS/*, proDorcionem habebit > quam 
^ CD ad D , quod eft abfurdum ; E- 

m eaim ex hypocheii AB ad B > vt 

CD . 
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Liber Ill^ 12^ 
C D ad D . Non ergo A ad B 
maiorem proportionem habebit , 
quam C ad I) • Similiter oftende- 
tur t qudd C ad D non habet maio* 
rem proportioaem , quam A ad B ; 
& ideo A ad B neque minorem jpro» 
portionem habeiDit , quam C a dD. 
X Quapropter A ad B erit in eadem g 
proportione » quam C iiabec ad D • »• bn^ 
Quod erat oftendendnm . 
CtrroJIartum Hinc coiiigitur» qudd , 
£ prima ad fecundam maiorcm |)ro- p^,,j,/,j 

portionem habuerit j quam tertia_» f/x, 
ad quartam > coniungendo habebunt 
prima & fecunda j fimul fumptje , ad 
iecundam maiorem proportiojiem » 
quam tertia & quarta , fimul fum- 
ptx ) id ^uartam . £x ^o enim-^ % 
quod proportio A ^d B pofita fiiit 
maior^ quam C ad D ^ demonftra- 
nun eft A B habere maiorem pro> 
portionem ad B , quara C D ha« 
jDent ad D ' 

PKOPOSITIO XIV. Si MuifM 

qt4»ntii(»tes froparti»»aUt fuerint > tvCI^ 

grunt . Vocotur hae tvgumtntMi» 

ConiundHo terminorum rationis. 

Tab. IV. Fig. 7. 

Sit AadB, vtCadD. BicoeC 
fe A > B« iimul fumptas » ad B ia^ 
eadem ratione » ac funt C> D, fimul 
fumptas , ad D • Si hoc verum non 
cft j aliqua alia quantitas H B ma- - 

F a ior, 
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ior f vel minor y quam A B iiabebic 

ad ipfam B eandem rationem ^ quam 
a h^^p, C D ad D t Ergo ^ diuidendo H 
i K ad B ei^it vt C ad p ; fed A maior , 
. aut minor eft j quam H ( eo quod 
H B inacqualis erat ipfi AB 3 & tol- 
bpyo[»« litur B commums ) Brgo b A ad B 
i^^Miw niaioremi aiit minorem proportio- 
nem habet , qudm H ad eandem B^* 
erat autem C ad D , vt H ad B . 
C f rop^ Igitur ^ A ad B maiorem y aut mi- 
S^Miffi norem proportionem habebit, quam 
C habet ad D > cmod eft abfurdum . 
Suppoiita enim riiit A ad B 9 vt C 
ad D . Non ergo aliqua quantit^s 
maior ^ vel minor > quam AB ean- 
dem rationem habere poteft ad B 9 
quam CD habet ad D ; & ideo A 
B ad B erit > vt GD ad D • quod e- 
rat probandum • Vocetur haec argu-- 
mentandi forma G$t$im&i$ urm&$^. 
fHm rntiQnis • 

« 

# 

M 

Camf/i^ CorollariHm CoIIigitur pariter > 
ni z$ V quod, fi quantitas pnma cum fecun- 
daad fecundam habuerit maiorem 
: proporcionejin ^ quam tertia cum^ 
qitarta ad quartam ^ diuidendo pri* 
maadfccundam maiorem propor- 
tionem habebit > quam tertia ad 
quartam# 

ConcefTum enim Fuit , quod A 
B ad B habeat maiorem proportio- 
- nem , quam C D ad B ; & demon- 
d pt^p. ftatum eft A ad B mgiorem pro- 
»4*»^ por- 
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fortionem habere 9 quam C ad 

♦ 

PROPOSITIO XV.SiquanfitMium ^ycL; 

Mggregnta fHiriiit ^ vt sbiatce pofm ^Jr 
tiMit : irirnr ri;/7^iy^ , t;f aggri^gatm • ia« J^» 

fortiotets f.r0f$rti0naUt fuerin I ; 
ag^egaU eMttietie ftttipteem kabe^ 
. .bunt y quAm perfienes . Tab.ula-j 

• • 

irSit priiriQ aggregatum A*C ,ad 

aggregaturti Bl D, vt ablata portio 

C ad ablatani J>. 4 Dic9,iefiduum_> 

A ad refiduum B efTe vt A C ad B 

D . Qupniam AC ad B P e/l , vt ^ pfnpi 

CadD> Ergo^permutando AC 

ad C eft , vt B D ad D : Et diui- b pro^. 

dendo i A ad C erit vt B ad D . £t tj. ^». 

inuertendo * Oad A erit , ;vt D ad <= 

B ; Et coniuogendo C A ad A erit J!*'*' 

vt DB ad B . Et itenim permutan- 14. /,«. 

do « C A ad D B erit ^ vt .A ad B • « f "P- 

<>uod erat primum i 1 ; , < nxh», 

Secundd iit A ad B , vt C ad D . 
DicoA C ad B DellevtAadB, v- 
vel vtC ad D . Quia A ad B eft , 
vt C ad-P > erit permutando/ A ad fprof, 
C, vt JB ad D : Et coniungendo^ tz- f»tt 
AC ad jC vt BD ad D . Et iterum. f ^'jJJ' 
permutando * AC ad BD crit , vt hprop' 
C ad D , feu vt A ad B . Et fi rur- 
fus fit Ead F , vt C ad D. Quia A 
CadBD eft, vteadem C ad ean- 
demD-t ^r^o lurfus erunt quatuoj: ^ 

F J - quan- 
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Suancitates proporcionales AC ad 
iD » vt £ ad F ; & ideo, vt prius 
A, C y £ erunt adB,DiF,vtE 
• ad F» fea vt A adB • Quod propo» 
iitum fuerat . 

£VCU PROPOSITIO XVI. Sj (lUAtuor 
>5« V« qtiMntitiMs tutfitm ttairis prtpitm 

thiMtetfH«rint : maxittM « |3* fnitti^ 
ms retiquis dttaku» miUirtt $rtmt » 

TabulalV. Fig. lo^ 
Sint quatuor cjuanticates eiuidem 
geaerts A ad B in eadem proponio- 
ne , ac C ad D ; iitque A omnium 
maxima > & D miiiima • DicoA& 
D , fimul fiimptas » maiores eflfe-» ^ , 
quam B & C fimul . Ponatur F X" i 
qualis exceflui maxima: A fupra C 
& H ^qualis excefliu ipfius B fupra 
minimam D . Patct C & F fimul 
aequales eife A) acque D & H iimul » ' 
aequales eflTe B • £t quoniam » vt A 
aaB » reu> vt totum FC ad cocum 
HD » ita eft C ad D ablatum ad a- , 
!!b^' blacum • Ergo a refiduum F ad refi- 
' dttum H erit » vt tomm ad totum , 
fcilicet , vt A ad B fed quia A , vt 
maxima maior eil , quam B : erit 
quoque F maior , quam H . ( Nam 
b 4x. s fi non maior eflet j haberet ^ A ad 
• B maiorem proporcionem > quani_* 
F ad H > quod eft falfum ; OAenfas 
enitn fuentnt A, B> F» H, propor- 
cionales ) > Ci igicur inarqualibus F 

U H addantur coimmmiter amba: I 

C,D 
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C , D Cmul , erit « lumma quantita- ^ f**^ 
tum F, C & D maior , quam fumma *' * 
quantitatum H, D,& C ; Sunt ve- 
rd C & D aquales A & D (cum 
FC oftenfa fit aqualis A & D Ixt 
communis ) ; atque eadem rationci*» 
D & C asquales funt B & C . 
Quare maxima A cum minima D 
maiores funt > quam Bj C fimul • 
Quod erat>&c. 

C*r#/Air<i^ Manife<lum eil>qudd, Evcu 
li quatuor quanutatcs proportiona- 
las fuerint • erunt diret^e » & vici^ 
iim vni maiores > auc vna «quales > 
aut vna minores . 

Fmcenim AadB, vtFad H > 8e: . 
oftenfum eft > 4 quando A maior \t**t^ 
«ft , quam B ) non effe F Kqualem > * 
aut minorem ipfa H , & contra_i • 
Igitur antecedentes A & F erunt 
vna maiores » aut vna a?quales , aut 
vna minores confequentibus B & 
H . Rurfus quia « viciffim A ad F epro/. 
eft, vtB ad H . Igitur A & B fimt ii.*». 
' vna maiores » auc vni eauales > auc 
Cmul miuores ipiis F & H . 

PROPOSITIO XVIL Si dudus 
^ilHui ffdfmhnihut €0mminfu- 
fAbiltbHs du£ aliit fimiUs fr$pofUOm 
9tt$ €$mmenfiiraHli$ €§n$inu$ntur % 
termini prioros ad fcfferiores erunt 
iu €ui$m icmmenfurabiU prap$f$$$^ 
ne^ Tabula IV^ Figtii* 

F 4 Sxc - 
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Sit A ad B in eadem commenfa- 
rabili ratione , quam habet C ad D ; 
atque B ad E fit in eadem commeir- 
furabili 'proportione , quam D ha- 
bet ad F . Dico A ad £ in eadem__» 
rarione commcnfurabiliefie , in qua 
CadF. SitG communis menfura 
ipfarum A, B ; atque H fit commu-; 
nis menfiira duarum B , E , & intel-',' 
Irgatur a K toties metiri ipfam G 
quoties H ipfam B metitur, Ergo; 
b permutando K toties metitur ipsa,: 
H,quoties G ipsa B mcnfurat; cuq;. 
H menfuret ipfas B & E; Igitur c K 
metitur ipfas B & E^Rurfus qnia 
metitur ipsa Gjfed G mefurat ipfai' 
Ay B Ergo d eadem K metitur, ne 
dum ipiam F- , fcd etiam ipfas A 
B . Poftea intelligatur e O y quag; 
toties menfuret ipfam D quoties 
K metitur B , atque M fit ad O > \t 
A ad K > pariterque N iit ad O , vr 
E ad K i Et quoniam A , & M aque 
multiphces liint ipfarum K & O , . 
pariterque E , & N a;que multipJi- • 
ces funt earundera K & O. Ergo / 
A ipfius E esedeni partes eft , ac M 
alterius N,*:funtque B&D a:que 
multiphces earundem K & 0; Igi- 
tur ^ A & M e£edem partes funt ipfa- 
•rum B & D ; fed C ad D erat , vt 
A ad B ; Ergo bC&cM easdem par-; 
tes funt eiufdera D > ideoque « C az- 
qualis eft M . Eodem modo oflen-;" 
detur F aquaiis ipfi N • Quare / G 

ad , 
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ad F etk , vt M. ad N ; & pftenfa-» 
fuit A ad E., vt M ad N . Igitm j» m tytf. 
A ad £ erit , vc Qad B a Q^pd em 7* W/ 
protwndum» ^ 

CpTolUrifiin Deducitur ex demon- evcl^ 
firatione huius proppiitionis j qudd U'^? . 

duae quantitateSj qiix vni tertice 
comnaieafurabiies Tant^ int^r fe quo- 
que funt.commenfurabiles . 

Nam A & E eidem B cominenfu- 
xabiles pofit» fuerunt ; eo quod G 
erat. commuais. menlura ipfarum iV 
& B ; nec non H erat conununis 
meafura ipfarunv B?i E: Sc ofJen- 
fiim fuit K communi jnenfura ex- „ pnp^ 
tremas A & E xnetiri a ayW;;^ 

PROPCSITIO XVTTI- «/wr;.-3^ 

quatu$r ^wMitAtes proformnales 
babebunt ^ntscedentes eandem rati(h ' 

dem ^TQportienem contmenfiirabilem 
hahentex ad eafdem ^onfe^cntos o. 

Tabuia IV«.Fi§» la» 
Habeat A ad B eandem propor» - 
ttonem^ quani C ad D 5 & liabeat 
E' ad B e jndem proportioncm com- 
meaftirabilcm^, quam H habet ad ^ ' 
D . Dico A adE eiie^ v: C ad H 
Si enim hoc vtrum »00 eit ij^bebic 
A ad Emaiorcm au t miiiorem pror 
-pomotiei3.3 quam C ad H*.£t iit 
.primo propomp niaior , ii fieri 00- 
teili4 Ergo proporti^ A^^d Epda* a DrA 

F 5v ibr le. 
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ior erit, proportio verd C ad H liofi 

eric maior eadetn proportione com- 
meafarabili ( quam nabeant N ad 
E y atq; O ad H ) ; & ideo A maior 
erittquam Njfed C non erit ma^or > 
quani O . Et auoniam N ad E > at* 
que O ad H mnt in eadem ratione 
comnienfiirabiii ; pariterquc E ad 
B^atqj H ad D funt in eadem pro- 
P^^^^^"^ commenfurabili • Ergo k 
N ad£ eft in eadcm proportion^ . 
commenfiirabiii > quam O habet ad 
D i eftcjue A maior j quam N & C 
z!lT niaior y quam O * Igitur r A ad 
ixiaioreni proportionem habebit j 
[uam C adD » quodeflimpoilibilec 
Juppofitsc enim fueruat A^ B, C:> D 
proportionales ^ Non ergo A ad £ 
nabebit maiorem proportionenLj , 
qudm C ad H • Similiter oilende- 
tur ^ quod C ad H non habet maio» 
rem proportionem ^ quam A ad E J 
& ided A ad £ ne<|Ue minorem pro* 
poitioriem habebit ^ quam C ad H 
^ff- d Qjiare A ad E eft , vt C ad • 
Qupd erat probandum • 

Sy^^ PROPOSITIO XIX. S( ;rp/^r/i^. 
^ nihm fiimUifus farn mMt$tHd$»§$ 

- frofortionwn Ji.wliu??^ addantuf or^ 

MinariS in $adem fAtione VoatHf 
V * enlhnr]^m$niand^f$rmnyCamtpfi^^ 

tio ordmati$ profortior^um . Tauula 

''^ - Sit 
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Sic proportio A ad B €mi]is^ vcl 
eadem proportioni quantitati^ C ad 
D I &: 1 js addancttr alise proporcio* 
nes fimiles , vt fit B ad G j vt D ad 
H • Oftendeodlnn eft proportio«i 
nem A ad G , eandem efle > quae ip- 
iius C ad H • Si enim hoc verunuj 
non eft > habebit A ad G maiorem > 
aut niinorem proportioneni % quam ^ ' 
C ad H . Et fi fieri poteft , fit prirao 
proportio maior • Brgo proportio uDefm 
A ad G maior cric > proportio vcro io#6«t 
C ad H non erit maior eadem pro- 

fortione commeniiirabili ( quanL.» 
abeant K ad G & N ad H ) ; & 
idea A maioi eric quam K 9 at C 
non erit maior > quam N • Quoni» 
am B ad G eft ^ vt D ad H ; atque 
K ad G eandem proportioncm com- 
menfurabilem habet > quam N ad ^ 
H . Ercjo h vt B ad ita eft D ad \J^f- 
N;& inuertendor KadBerit^ vr ^L^!^ 
N ad D : cftcjue A maior 5 quam K> >.Aiwi»* 
atCnon inaioraquam N#. Ergarf AwQf. 
Aad Braaiorem proporcionem ha- 
bet % quam C ad D > quod eft abfur* 
^ dum • Suppofira enim fiiit A ad B » 
vt: C ad D • Non ergo A ad G ma- 
iorem proportionem habec^ quam 
C ad H • Similiter oftendetur > 
quod C ad H nan habet maiorem^ 
proportionem , quam A ad G ; & 
ideo A ad G nequeminorem prOi^ 
noruonem habebit ^ quatn C ad 
li i. & propterea^AadG erit^ vt « d^/; 

Y 6 C ad ii.fo^. 



dem fit ipfius S atqiie^li:' alce- 

rius R . Ejgp/ erit A^d $.»-,vt-C f f»/^. 

adR. . . . T 

* » - 

t 

PROPOSITIO XX. Si froporth* ^VCL,' 

iM^Af fimiitbHs aliA frtfortiottts fimi- *^ ' 
-^. les perturbste /HhlatHMr : ermtt prtm 
pottionei^ expartbus multitudimbut 
^roportintum t»mpofit& yfimtUs f»»** 
i f inter fe . Voeetur autem hte «r* 
. gHmtnttmtU ftrm» Qompoiido per- 

• - tiirbata propoitioiuun., Tab; iV« 

:.£igt 1"$. ■ 

. - Sit quantitas A ad B , vt C ad D 
&^is proportionibus fimiiipus ad- 
dahtur duae aliae proportiones iimi- 
Jes j fed ordine .perturbato .ita vt iit 
JB^ ad £ » ficBt F ad C -4>'Dico pro> 

• «prjtionem A ad E > compolitam ex 
'^o^iii^fi^ A ad.B & Bad £ 

eanaeni .efle. i quae ipfius F ad D ; 

dui^^^^lininimftcompoi^ta eft txA^C- 
Jdem proportionibus C ad D&F. 
-VjiilC^ C^oniam quam ^ropprtiop * 

nem habet B ad .E , habebit aiiqUa id a Jtxu 

. ali»*qiij«titasa4 ipfam A licet illa^^Jt^S^^ 
iit ignota , tfAi»ii>qftua 4»ri- potftft.j*':. V 
fupj»aat«r effe G , feu vocetur G . - 
£t quoiiiam.G ad A «ft » ve B «dJB ^ ' . . 
Jfe4.-E,ad,jG eil» vt cadem B ad^ * 
eandein E«t£rgo-^ G4id> A «it> hmf4 
\t E ad Cj & A^ad B eft , vt C 
adD.f £rgo « ex; com^olitioiie 0(r ^fpofi 
dinata ciit G ad B , vt F ad D • Po? tftkit 

■^&u <^ > Y t^ G. ft<UA ^jiA^ i Bv a4 c . 4 

E • 
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d propt E . Ergo 4 permutando > vfrG ad B* 
itaeftAad E : fed vt G ad B> fic 
fiiit oftenfa F ad D . Igitttr , • vt 
e pwp.r A ad E , ita etit E ad D . • 
- Si rurfus plures aliae proportionea 

finiUes E ad H & K ad F lucceiTuie 
addantur^ fempcr eodemmodacon- 
fiderandQ tres quantitateS;^AE& H». 
& tres alias Kt F & I>, vt priu& often- 
detur compofitsE proportione&Aad 

H & K ad I> liuuies. ellft inter £^ % 
Quoderat^&CK 

PROPOsirio xxr.. Si * pr»p»^ 

^lmikm fimUkui, auferantur fropor»- 
ftttitrkAti i reJidHte froporthnai % 

^miltt quofu* ^unt^ Tabula. IV» 
Fig.i6. i7« i5J' 

Sitpropo»i*iocuiullibefi»quantita-^ 
tis A ad B , vt C ad D ; atque ab his- 
. j>rOpdrtionibus fimilibus liue eif^ 
dem tollantur eaedem propordones^ 

primd ordinate^ ita vtfit A adE», 
vtC adF. Dica rcfiduas propor- 
'^: ,■ , tiones E ad B«&: F ad D efle eafdem. 
4 fw^p^ Quia « iwi^rtendo vt E ad A ». ita 
hHiits , tft F ad C s & vt A ad B , ita. eft C 
b propt. aiJ D » Ei^go componendo A ordinair 

6*. te , vt £ ad B » itaerit F ad D. 
' ' ■ 'ToUamur feciindd< perturbatc^ 
'• ' proportiones ejedem i itavtfit A iid 
£ i vt F ad P • Dico refiduas pro- 
|»ortio nes E ad B & C ad F efft eaf- 

t9-h»r ' Bad « 
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0ad A » ita D ad C , & vt A a4H»/: ^ ; ■ • 

fitione pertiirbata , vt B ad £ , ita-j ^»1»^ , 
. eft F ad C ; & inuertendo* vt£ .a^ l^y * 
B, ita tft C ad F . Qii.od erat often- 




; , . Gw^tiuf» • £3c tribus pjrxceden- 
tibus propofitionU>it$ eliciturf ii ati* 
^ua proportio compofita fuerit ex 
ftJi^ilH» pFopordonibns, eam qao- 
•gue componi ex ij fdem proportio- 
. nibus , (juocunque ordine poli|Cis ^ 
'. < ■ Si enim proportio A ad B» intier- 
i^tfis teraiinis C>D> & £» iit coffl* 
»lita ex proportionibus t» 4 > 

«rit compofiu ex afdenL^ . 
..^^^.tionibtts^ ied otdine peiS|ii«- 
^ato 2, 1,4, 3* intej^olitis ili}s Kt- 
minis Fi^ , & H • Nam , / vt A ad f pf.»o, 

■jD. ita eftA ad G,- & rurfus, g vt Mm, 
DW«^iita eftG adB . Ergo b A ffj;»- 
■4«d B e&^n A ad B altpjiius ordiiiis. h /»nao 

PROPOSITIO XXII. Sidu4^4»^ ^y^^ 

:^ '.rint eandm fatitaem ^ ettpi$ dim 
' .jiuL 4d *gfdm tou^quftitts btibir 
- y .ti»t *ti(an eandem rgti»nem : S u l m* . 
' .bum» Mte^d0»ttf Jimul fumptte » 
• tnadem ratHpem M .tJ^dmt ttmff 
Mtmtn* Tab.IV. Fig. x9- ' ^ 
bit A ad B , vt Cad U , atqu« F 
ad candem Biit» vt H ad eandem-tf 

. D . Bico •doas- aatff^tdgftres ^ & 

F 
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F fimiil , habere ad B eattdem ra* 
, ; tioneni ^ quam. xluje C & H fimu l 
ad D. • Quoaiairi^ vt F. ad B , ita eft 
H adi D». rt> Ergo inuerteDdo 5 vt B 
*/''^*'' adF, itateftJE); a4Hij-£fid A ad.Ii 
e^^' ^ • ^^^^ * componenr* 

do ordinate erif , vt A adF ,.ita C 
cp*-.«4» ad H ; & coniungendo ^ erunt* A 
w. ^ . p. aa E > vr C & H ad H : fed £' 
ad B erat , vt H:ad>D-. Ergo rf^rur- 
* Pf *^ fus, cx compofitione ordtnata,erunc- 
n g^^^^ ^ ft.yt/HC iimia,fum^ 

ptae , , ad D v .Qiipd.: e»J: odeQdfenr 



■ ( 



^ qu4tMr nuMthAuAy & q9ulibet 

1 • t , f ^ - )^i7tf Aj^^ ^BqmUs > MUi vnd mir 
^V\ll\' '* ^^tf^uor iU^ quM7ktit0$e$'pro$$$uem- 

Siut quatuor guantitates , prima* 
ff GMii^ B^tertia C, & quarta Dj : 
> .' "^ &:unfuper qaiata^ G ad B cand^in^' 
smmAmn ommmGutil^^iMSk hab^at^, 
•^^uam fexta H ad D > fintque didae 
^ttimeii^rabftks propomoaeyiue^ 
jibet ex infinitk , qu« pmponi poi- 
'fk^mi &i quatic^iimiiRe^ a^ua«^' 
nsprima' A iit par-iter tt^aequaiis 
iercx« C ^&t qudtie^ totoon tft , 
^qn^mi Arfit pariter H nvinori qtiam: 
C ? &M^aa«i<Niw€[u maiar ^&^ 

qaam 
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' quani A reperiatnr femper H mz^ 
ior> quam C ) & hocieoiper veri* ; 
. iicetur in infinkis propbrtionaiitati* 
bus comenrurabilibuvPico i Aad 
2 Beandem proportionem habere > 
quamtertia C adquartani D. Si . . 
iioc verum non eil , habebit A ad 
B maiorem, aut ininorem rationemj 
quam C ad D • Et fit primo propor- 
tio maior, fi iieri poteft. Ergo a ^Ltf, 
proportio A ad fi maior erit, pro- aotfM^i 
portio vero C ad D non erit maior 
eadem proportipne commenfurabili 
( quam inteliigamr habere C adS» 
atque H adD ) erit^ue A maior » 
quam G, at C non ent maior> quam 
.II . Qiyre dua; quantitates Cj 3 ^ 
H eandem rationem commeniura- > 
'bilem habentesj ad duas confetiuen- • ■ 
tes B & D non ermit vna minores 
antecedentibus , quod eft contra-ji 
hypothefin • Non ergo A ad B ma- 
iorem proportionem habet , quam 
C ad D . Simili iatipcinio oftenr 
detur C ad D non habere maiorem 
rationem, quam A ad Bj ynde A 
,ad £ non habebit myiorem pioppr^^ ' 
tionem , quam C ad D ; fea nequQ 

maiorem rationem habebfit» vt o&e- 
fum eft. Ergotquatuor quantita- ^j^. 
tes AiB,C»D, p«oportipuaies.<5 ^^J^ 
Quod eratoftendendum . : / 

PROPOSITIO XXlVr Si/H»rint 
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'• .^tttionMlet ttBffqutntibut ftnt vni 
maitrit $ MMt viuk tomortt antttn» 
itntibus exeeff* > vtl defeSlu 0 frim 
Mtt mutm quttimqut dntt> trunt «/- 
U prefortitnt^tt » TabulalV.Fi" 
gura zi» 23« 

Sint quatuor quantitates A B, C> 
DaF» & diUB alix H & O quamlibec 
proporttofliein vandeni habentes ad 
C& Fjfint vna niaiores , aut vrja-» 
ininores antecedeaeibus A B & D» 
ita vt excelfus vel defcStiis ipfius H 
a prima AB minor fit quacunque^ 
affignabiii quantitate :ex infinitis > 
qua: proponi polS^t» Dico A B 
dd C ede in eadem ratione » ac D 
ad F . i>i enim hoc verum non e&^ 
aliqua4» alia quantita» maior, vei 
minor > qudm AB in naturareperiu 
poterie > qux habeat ad C «anaem^ 
rationem j quam D habet ad F , & 
£tiiJa, V€l vocetur G qux pxumd 
fit minor, quam A B , deficiens ab 
^lpfa quocunque defcdu A G . Et 
quoniam H » & O proportionales 
ipiis C F fupponuntur eflc vna-» 
miitores antecedentibus A B & D , 
- ita vt defedlus ipfius H a prima A 
B minor iit ^acun^ne afiignabiii 
quantitate , poterit elle defete ip- 
Kus H a prima AB minoi* , quaniLj 
AG ; & ided H maior erit, quam 
GB i dum O minor fu pponitur , 
quam D; ell vcrd GB ad C in^ 
cadem tatioue » - ac D ad F . I gitur 

' ■ , ■ Digiiize<3 by Google 
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iHadC maiorem jpropoitioiienL^ bfnf, 
habet, quam O ad #, quod eft fal- 
fum; fuppoiita enim fuit H ad C « 
vc O ad r , Nulla ergo quantitas 
minor quam AB eandem rationeni 
habebit ad C > quam D habet ad F • ' 

Secundd fit u B maior j qcLiva^ 
AB excefiii quoiibet GA • tx qii» 
' H & O proportiojiales ipils C &l l^» 
fupponuntur vn^ m«ores. antece» . , 
dentibus exceffu a prima minori 
^uocunque dato GA> proptereaii« 
crit H minor j quam G B . Et > vt 
prius > oilendetur O ad F maiorem 

{roportionem habere , qugm H ad 
qued efl ab^iirdum. jBrantenioi . 
«X hyj^o^efi H & O proportiooales 

ipfisC&F. Nulla ergo quancitas 
maior» quam A B» Acutt prius nulla \ 
minor » nabebit eandem rationem^ . 
ad C 9 quam D habet ad F« Igitur 
ipfametABadC eandem propor- . 
tionem iiabebit > quam D habec zA. 
F • Qupd erat propofitum . . 

S C H O I.I VMr 

•. . I • • • 

' Prseter hos itiodos venandr^in^ 

quatuor quantitates fint proportio- 
nales necne » datur hic aliui> ^ui 
eft valde vfitatus apud £uclideni^> 
&Archimedem* 

Si quantitas maior > quam prima 
excefTu minore quouis aifignabili , 
' habuerit ad fecuudam maiQrem^ 
* pro- 
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proportionem^ quamceitia ad qn^tm 
- ♦ tam^ & quaiitit^J minor , qu5m pri- 
ma y defeftu minoie quocunque af- 
iigfiabili ^ habuerit ad. fecundam^ i 

minorem proportionem, quamter- 
tia ad quartam: crit prima ad fecun- 
dam, vt tertia ad qnairam . Quo- 
niam qiiaotitatiSyhabentis maiorem^ 

. aut minorem proportionem ad fe- 
cundam, quain tertia ad quartanij ^ 
excef&y ,afUtdefc^lus a prima fup- i 
ponitur .minor quacunque afligna*- ' 
bih^ quahtitate ex infinitis, qua^ pro- 
;/ poni poflunt; fedqnalibet quanci-/ : 
tas maior ^quam prima ^ aliquoex-' 
ceffu ipfam fuperat , qui minor erft * i 
aiiqna arfTignabili. qwantitate •.Ergo- ] 

Hgu^Iibet quantitas maiorjquam pri- ' 
^ -^arhabet tnaiorenj^pioportioneux^- 
ad fecimdam j ^quSm tertia habet ad 
quartam quanticatem ; idcoque nulr i 

la quantitas maior ? quam prima^ 

Tiabebitad C<^cimdm\ e^ndeiii ratio • 

nem ^ quam tertia habet ad quarivn# 
' Similiter quatlibet quantita? mi- • 

. ftor 1 qu4m/primay dewcit ab ea de- 

fe^ mmore aliqua aionlgnabiii quan- 

titatc i & ^rop.tereji nulla quantita& 

minor ^ quam prima , habebit ad fe- 

cundam eaiideni proportionem, qui - 
ttniz habet ^d^ quar<t am*^ < Cum * 
c^x^i go^r aliqua quantitas reperiatur in 
*«iw f ttatura> qu» fit ad fecundam^yv^t ter- 
r : tia ad quartam, & illa non x^oiLt efTc 

. maior ncc minoiv qiiam prilnap Hcqj; 

T '■ ' ' - : ' • . euif- ^ : 

• ■ . . • . * , 

. ■■ ' • 
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eiufdem geneiis fit . Igitiir ipTamec • ' 
pxunii ad fecundam habebic eandem V \ 
proportionem , qiiani teitia habet. ' 
ad quaicam . • v. 

PROPOSITlb XXV.$#rff«e»«/. KVCL.. 

ttplex pitMk exeejf.rit multiflttem \ ' 
ftetmda , miUtipUA $mu non^ 
«xcejpttit multiplicem quttrtit,: ttutc 
' frint4 Mi ^eum^ mi^ertm rmti^' 
nem-hateht > fudm- tertid^ mi qmr» 

^ Tab. IV» Figa^fl 

Sint quattior quafntitates A,B»Cj 
8eD,- & fumptisH &F«qu«j> 

multiplicibus aneecedeneium A & ',.'\\ 
C,ttec non fumptis G & H, «qu$ 
inulciplicibus' confequeatiuiiv & 
I)>fitque B multiplex primiE maior, 
qudm G multipiex fecundse ; at F* 
multiplex tertiae non flt maidr , 
quam H mulciplex quarc« ..DiGO 
A ad B maiorem proportidnem ha^ 

bere , quam C ad D • Qgia .£ ma-! 
ior eu quam G» & F non eft mixcft-i 
quam H ; Ergo /» E ad G maidrefn {, ^^j^ 
proporeionem habec » quam F a^ H| €.hHtHt 
ied^ AadE^ft, vtCadF,cum^ ^'f^ 
fint illaruui pars eadem «rgo t A 
ad G maiorem ratibnem habet , n? 
quam C ad H : & rurfus </ G ad'B d i>«A 
eft 9 vt H ad D j cum fint hafum.::» *f» 
aque multiplices • Igitur» A ad » ^gHi^ 
maiorem rationem habec^ quam->- 
C ad D • Qiiod^ific «ftendendum* 

PRO- 
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14* Bticlidis Rejlituti 
fi^C^ fROPOSITIO XXVI. Si primM 

hmitr» quitntinti ai feeittnl0f» mnhrtm^ 
•'/'*»^ frtportiMtm hal^Merit 9 iMm ttrtU^ 

ad qunrtam i reperiri ^cjfunt st^ui 

mitltifUfet ftntficedentiumi Jtt^ttt^ 
^lia A<lue mnltiflieei etnfe^itentium, 

.j^tmfftm mttiii^x ttimt excedtt 
, ': mttltipUcem feemuU p st muhiplex 
UrtiA non exeedttt muUipUctm ^usr- 
u, Tabul. IV. Fig.24. 

' V Habeat AB ad C maiorem pro- 
poitioaem» qu^ D ad B. Dico 
fieri poffe , quod |»roponitur .Quo- 
nlam ABad Cxnaiorem racionem^ 
habet qaam D ad E • Ergo » ali^ 
VIT quaotitas minor, quam prima^ 
* AB , eandem rattencm habebit ad 
fecundam C,quam tertia D ad quar- 
tam E .* vocetnr tUa AF , & iuman^ 
•tur quantitatum AF* AB & D jcque 
miikiplices MI> MK & N > hac le- 
ge , vt Kly earum difFerentia, maior 
quam C • Poftea fumantur aeque 
multiplices RS ipfe» C & X alte- 
rius £ 9 hac tamen iege « vt RS iit 
minima omnium » «xcedentium ip« 
£uB MI» ita vt excefliis fit minor,aut 
ai^^is voi eius parti RV » feu C ; 
ideoque excefliis ipfius RS, fiipra-^ 
MI erit minojr ^ quam IK > qus ma- 
' ior fada eft, quam C ; vnde MK 
maiof erit > quam RS & MI minor 
eademRS. Oflendendum modo eft 
* in hifce a&que multiplicibus , qudd 

diim MK tskiiov eil ipfa RS > i^fam . 
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Nr aue aequaieia , aut mtnoretn eHc 

ipfa X, Quoniam, vt AF ad Ci ita 
eil D ad £, & fuinptaB fiint duae MX 
& N £cqiie multiplices ipfaruni an- 
tecedentium AF & D> neq non dua; 
RS & X arque multiplice.s confe- |, ^ 
quentium C & E . Ergo k vt MI ad po/., 
RS> ita eft N ad X . Quare c flcut • 
M I minorefl» quam RS j ita N nu- J 
nor erit, quam X ; fiiit autem often- h^luu 
fa MK maior , quam RS . I(?itur - . \ 
quandoMK maiorcft» quamlRS » 
non eft N maior, quam X. Q^osl 
erat propofitiim • 

PROPQSITIO XXVII. Srfjfetr^ BVCl. 

^HAtuor quantitMtis c5* Antutden^, ^*f* 

4iiue,muitipUf$»Mk ^tpti jmk^ * 
tiflieibut conf«qutntium»^UMlifen»n : • ■ 

que fit hitt multifUeM$i$ nttrutHllK^ - 

ytroque, w/ ^na ^lo/leiunt , 

tm^^V^iUisfunhwlvttiktxetdmti 
fitnftanmturt ^n^inter fttefpoH' 

dtnt: erunt tUd ifuatuor ^UMntitattt 

frofortuttskt • Tab. IV, Fig. 15. 

Sint quatuor quantitates A»B>C> 
&D; &iint£ & F quaecttnquc^ 
arque multiplices antecedentiura_j 
A &: C ex infinitis . acque multipli- 
plicibus, qux aflignaripoffunt; nec b*^^ 
nou iiut G & li quarcunque xque tM**" 
muItipJices» id^ valeant proinH» 
nitis alijs ieque niultiplicibus con- 
fequentium B & D ,* & quotiefcun- 
que £ maior eil» quam G fempec 
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fit F maior , quam H ^ & quotief- " 
cunque E «qualis efl: ipfi Cyfitpa- 
riter F asqualis ipfi H , & iu qiia- ; 
cunque multipUcatione E niiaor efl 

?uam G , femper fit F minor quam ' 
I . Dico A ad B eandem rationcm . 
habere qiiam C ad O • Si enim hoc 
verum non eft ^ habebit A ad B j ' 
auc maiorem % aue minorem ratio- 
nem, quani C ad D ; & in quo- 
cunque 4 cafu^ fi muldplex E excei^ 
ferit ipfum G, aliquando F non--f 
cxcedet ipfam H y vel fi F exce- 
dit ipfam H in aliqua multipli- 
^atione £ non excedet ipfam G $ 
qux 4vmt falfa^ & contra hypo te fin« ; 
JSioti ergo A ad B maiorem, aut mi- \ 
horcmproportionem habere poteft, 
guam C ad D . Quare b A^B.C, & : 
Dtjerunt proportionales. Quoj erat 
oftendendum # 



• 4 » • 
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APPENDIX UBRI IIL 

IfB qutt H0UM forms ffip^rikmu^c^ 

Complcta impreflione horuiiiL-> 
elementorum hoc fuppiemen um^ 
addere decreui\qtxod mfine Itb«terti| 
•ipponi potcft^vel in principio ope« 
ris immediate poft procpmiiMn • 

Adumuntur primo loco csedenu^ 
12 definitiones pagina 97» expofitas 1 * 
& pra:ter proniinciata fex m pag« 
102« exponi debent duo alia • 

AXIOM^VIL Si fucrint du§ pro. 
tjones ccmmen(urabiJes /imiles in- 
terfe, & tertia prop^tio cnaior fiicrit 
vna illarum ; eritquoquc maibrrc- 
liqua^ £t fi iiUi minor fuerit crit 
^uociie mtnor reiiqua # 

VIII. Ht fi dua antecedentes qu5^ . 
titates prima ; & tertia 6 fuerint eaew 
c}cm partes confequentium 2 & 4;in« 
uertendo fecuda 2 & quarta 4 erunt 
eaedem partes antecedentium 3 & 6. 
£t coiiiungendo terminos ) & 2 oe« 
pe esedem partes erit fecundi 2 , 
ac 6 & 4 nempe lo* partes eil 4/. £t 
diuickiMe eofdem terminos fcilicet 
difFerentia 3 &2,nempe i.ada. erit 
vt diiicreatia ^ » & 4 Dempe 2 ad 
^uartum terminum 4, 

PROPJ.r./K.?i/.20,Si quantitas. 
A ad B habuerit eandem prop-tio- 
nem quam C habet ad Dj fcilicet ex 
def* 12 pro^tio A ad B noii iit n^aior j 
ne(: minor ratione C ad Di& habe* 
at Q ad £ atque H adD quamlibet 

^ com- 



Lihrt Ttr^if • 

commenfttrabHsm^ro-nem eandem 
ex infinitis ^uae fropoai poifant . 
Dico miod V7 & H lune vna maio- i 
res , vel vn» «quales , vd vn» mi- 
nores antecedentibus A & C • £c e ' 
conuer{b« ' I 

Si primum verum non efl fit G mi- I 
nor A& H «on minor ^uam C. ergo 
a dff,9* « proportio A ad B maior eft,& pro- 
* tio V *d D non cft maior eadera-» 
commenSirabiU pro-oe ^uam Q Jia» > 

h itfA^ bet ad B* vel H ad D. & tdeo * A ad 
S maxorl pro-nem habebit quam C | 
ad D; quod repugnat hvpothefi. igi- 
tur quando G minor eft quam A eft i 
impo^Tibile vt H «quaiisi>ant ma- i 
ior C . Simili .progrtflRi oftendetur i 
quod exiftente H minore qwun C 

f non eiit G aqualis aut maior quam 
A.quapropterG ipfaA & H ipfa C 
vna minores » vel vna aequales , vql ; 
vna nuiores erunt. 

Secundo pofitis 4 quaoticatibQs 
^uariim pro-tio ignoratur. fuppo- \ 
nantur G&H habereeandem, fed i 
quanKumque pro-nem commenfu- 
c^ilem confequentibus B & D » & 
quotiefcumqueG minoreft prima 
A fit quoque H minor tertia C, & fi 
G a;qualis fuerit A fit H aequalis C> 
* & quoties G maior eft A ut «tiam 
H maior quam C • Dico A ad B ; 
candem pro-nem habere quam C ha- \ 
bet ad D • 
Hoc demonftratur vtinaj prio» 

lis.mechodi . f oL i^^* 

PRO- 
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Appmdix 

PROP.II. TmUlLJ^»36. ^qua- 
J«s ^uantit4re& ASc^ad eaodem 
hMbeat «andetn px-o-nem ; & eadem 
ad aequaks • : - . 
. Sit D^naelibeepait^s ipiit» G» iief- 
licet repraefentet mfinitas proportiou 
1MSS comwnnifiirahfley » Qgia A & B 
fttpponuntur JBqiiaIes.ergo quotief- 
cuq; ■eadem qiiantitas D sequalis efl 
ipfl A etit^^iia^utt ae^ualis B,*& fi D 
minor eft A erit etiam minor qua B> 
iSc^qiMdfift Dma«9rti6 Aeiiit eadem 
D maior quam 6. igitur « A ad C aii^M.f* 
eaadem oroportionem habet quam 
B ad eandem C • 

Secimdo iit quxlibet D commen* 
ikrM>iiis ipfi A> Jiabefaiti>D adae- b«».4 
quales A & B quamiibet eandenuj 

frornem conunenfarabiiem $ eftque 
> minor > vei aequalxs aut maior ea- 
<leDi C > qiix reprefeiitae pximam & 
' tertiam , fcilicetduas anteccdieaitesi 
«igo * proportio G ad A eadem.ell 
quamCadB» Quod&a 

P ROP. III. Si duae qj^uantitates A 
B » CD quanun i^uanutatutn £ » F 
.fuerint sBque multiplices vel ezdem 
►artes ipurum M & N ; erunt vicif- 
[mABipfaCD,&fiipfaF,&2Vl , 
ipni N naipxes*aut. vna aB%uaies« vel ^ 
'Vua mioores. • . . 



tr^p» im psuitis nteti 
>i. 104, ? 

' PROP. IV. Ina^ualium quanti- 
AB ^ C maior ^fi ad «an» 
% z 4cm 
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dcni D maiorem pioportionem ha- 

bet quam minor <j • £t eadcm D ad 
fnaiorem AB habet mioOTefn pr<H 
nem quam ad minorem C • 
' Demohftrahir vt m 2. prioris me» 

thodi . foJ. lod. 

PROPt V. A4 eaodepi quantita** 

tem C rarionem habentium, A quag 
maiorem pro-nem habetj maior erit 
^uam £>qiiar haber minore.pro«tio- 
iiem ad eandem : £t A ad quam ea- 
dem C mmorem proportiontm ha* 
bet maior trit . 

Demonftratur vt in 5» prioris me« 
thodi. foL iii. 

PKOP-VI.Si AadCfit vtBad 
eaodem C^Dico A forea^qualem $; 
& ii eadem C ad A atque ad B ha« 
buerit eandem proporttonem ^ «runc 
A & B incerfe aquales . 

Demonihatur vtin 4 prioris me^ 
thodi. 110« 

PROP* VII. r^. VUU tig. 1$. 
Si A ad B fuerit vt Cad D > & pro* 
tio A ad B eft maior rationc F ad 
Dico C ad Dmatorem quoque ra« 
ttonem habere quam F ad & fi^ 
mtnor rerit vtraquemioort 
. Qgia A ad B-matoirem pro*iiefliui 
habet quam F ad K» ergo m pro^tio 
A ad B maior eft & pro-tio F ad K 
non traioreriteadem commenfura^ 
bih pro*ne quani L habetad Bi & 
O ad K; & ideo L minor erit quam 
A»& O non minor eritquam F. Su« 
^eN ecdem patiec ipliii» D ac t 
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, parteseftipfiu$B,liueOipfiusK. . 
■ ergo N k mioor eft ipfa C , ficuti L 
«minor eft ipfa A.quai e pro-tio C ad 
I> maior eft» & pro-cio F ad K non 
eft maior eadem coihmenforabiii 
pro-ne quam N habetad D > fiue O 
ad K ; fieidco^ Cad D maiorcm^ erfr/a» 
pro-nem habet quam f habet ad K. 
Quod&c» . : 

PROP. VIII. Tah. IIU Pig' 
Si proportiones A ad B» & C ad D 
cxacm fuerint vni tertiae F ad K J 
eru-.it e«dem intcrfe . 

Snmantur quaotitates Ly N>0 ha-. 
bentes quallibet fed eafdem pro«ncs 
coramcnfurabiles ad confequcates 
B, D, K . Er quia pro-tio A adB 
•ponitur eadem ac F ad ergo ♦ «»»»•• 
dujc L & O prb-Jcs cwiunenfiurabi- 
les confequentibus erunt vna maio- 
res» wl vna «qualesj vel vna miao- 

res antecedentibus . eadem ratione 
N & O erunt vna roaiores » aut a:- 
quales, vel vnaminorcsanteceden- ' 
ubiis • igitur L & N enmt vna ma- 
iores vel vna aequales , aut vna mi- 
nores antecedentibus A & Q&c erant 
L»N quaeiibetcommenfurabilesproi b<4<i<ii» 
portionales confequentibus , ergo 
vtAadBitaeftCadD. Qjiod&c» ■ ' 

PROP. IX. r«*. riiu Ffg^ 14. Si 

prima A ad fecundam 6 eandem)pro. 
nemhabuerit quamtertia C ad quar- 
tam D . Dico quod tontrundfi B ad 
AeftvtDadC. 

Pouaacur £ & H ^uielibst & ejt- . 

S 5 dtm 
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L§kfit»fuj, 

, . dem partes confequencium B & D • 

ilmuu enint • £ H viu raaiores > aitt «• 
■ quales » vcl vna minorcs anceceden* 
" ttbus A & C • & inucrse k B ipiiiis 

b«xt4 E & £) alenritts H emntevdeak par- 
I tes • Inceiiigantur podea L ipfius A 

' &NaiteriusCe(llceard«nipartesac 
eft B ipfius E» vel D alterius H ; & 
(iMVs* * fi<)ttiaem E raaior eft A erie B ma- 
ior L ; parircrquc H ipfa C , & D 
ipfa N maiores erunt ; non fecus fi 
' £ & H minores fiierint ^uam A & 
C ) ei unc quoque B , D minores L 
& N, & fi iliae aequales ha; quoquc^ 
a:quales erunc . Cumque L , N fint 
quseiibec & eaedem parces confe- 
quemium A & C & funt.vna maio- 
res> aqualeSjveJ vna minores ance- 
a i&M. I ^edentibns B ^ D . igitur d B ad A 
•«r.i'o crit vt D ad C. Quod &c. 

PFOP. X. Si qnatuor quantita* 
tum eiuWem generis AB ipfius E» & 
. CD alterins P xque multiplices fue. 
rint ; & E ipfius F , vel folummodo 
AB ipfiiTsCD muiciplex /upponac^ir: 
erit yicifi«Bi rei^a aeque multipl^ 
' ^ aiterius . 

Demonilrarar in lo prioris me- 

thodi pag, 1 17. 

PROP. XI, Tah.lV. F«r. 16» Si 

Juantitas A ad B ftierit vt C ad D . 
>ico V iciffim A ip/a C , «Sc B ipia D 
vnaxqnales, vel vna maiores 9 a«t 
vna mioores effe • £c fi praiterea £ 
ad candem B fiierit vt F ad eaBden 
i>'DicoA ipja C ipfa £ vnama- 

■ iores 

• I 

■ • I 

Digitized by Google I 



4 



iores, vel xquaies» auc uiinores eiOle • 
Si priuium veruni non eft fit vna - 

aDtecedencium Amaior C, & B non 

mtvnt D . ergo « A ad B maiorem ^ ^^j^ 

pro-nem habot quam C ad eandem 

B; poftea eadcm C ad B eandem aut \ . 

maiorem pro»nem habebit ad DjCUia . 

B ponatur non maior D. igitur A ad 

B maiorem prd-nem babec quam C 

ad D. quod cft contra hypothefini • 

non ergo A efle poteft maior C & B 

non maior quam D • Simili modo 

ofteadetur quod C non poteft eilo» 

mator A & D non maior B , quare 

quotiefcumque A maior eft ipfa C 

erit quoqne B mator reli^ua D ; & 

quoties A minor eft C erit B minor 
' . D > & ii xqnalis» eeiam a:qualis erit • 
In fecunda hypothcfi exiftente A 

maiore quam £ habebic ^ Aadean- hbuus 

demBniaiorem pro^nem quam Ead 

ipfammec B, ellqi F ad D vc £ ad 

ergo r A ad B matore pro-nem habct c h»u 7 

quam F ad D, & erat C ad D vt A 
ad B . ieitur W C ad D maiorem ra. 

tionem habet quam F ad eandem D # 
Et ideo « C maior quoq,- eft quam F, tbuiJi 
eodem progicnu exillcnre A mtno». . 
re quam £, oftcndetur C minor f « 
Quare&c. ' 

PROP. XII. Tnb. 17. fig, 4, Si A 
& C aeque nmltiplices fnennt ipia* 
rum B & D . Dico A ad C eandem 
pro>tiojiem habere quam B ad D • 

Sumantur E & H quselibet eaidem 
parces iptj^ruin C ^ Di quarum coio* 
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munes menfura eaedem fint R , S . 
Quia R, S funt eadem pars ipfaratn 
*hitd9 ^ ellque D pars ipfius C . ergo 
« S eadem pars eft ipGus R » quam 
D pars eft alterius C . eadem ratio- 
ne H ipHus E eadem pars erit quam 
S ipfius R y fea D ipmis C , vel B 
b hHt.9 ipfius A . quare t A ad B erit vt E 
cbMMi H;ae idco* E&H erunt vna-» 
maiores, autaequales, vel vna mi- 
nores antecedentibus A , & B ; 8c 
, , . funt quaeltbet ejBdem partes confe- 
quentium C, D . ergo ^ A ad C e- 
rit vtB ad D . Quod&c. 

PROP. XIII. T^b. IV, Fig» 4. 
• A ad B foentVt C ad D eiufdeai ge« 
neris cum prioribus . Dico ftrmn- 
t»ni9 A ad C eandeni pi-o*tionein..4 
habere quam B ad D . 

Sumancur £ & H quxlibet exHeni 
partes ipfarum C» D, quarum com- 
munes menfurae exdem fint R,S,erit 
Cad D vt pars R ad S.fim^iter vt R 
a adS ita eric E ad H,feu C adD,veI A 
^ lmM ad B.ergo ^ £ & H erunt vna aequa- 
les, Yfil minores aut vna maiores an- 
tefcedentibus A & Bj & erant E, H 
■: csedem & quaelibet partes tonfcque- 
tium . igicur * A ad C eft vt B ad D • 
Quod&c. 

PROP. XIV. T»b, IV. Wig. 6. Si 
AB ad BC ftierit vt DE ad 
D ico quod dimdendo diffe reatia tcr- 
minorum AC ad eandem confequen- 
tem BC eft vt differentia DF aa EF . 
Sumaacur du^ quancitates G 3 & 

HE 
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H£ qu2 fint qtixiibet exdem partes 
coAfeqiiencittm CB & FE , quarum 
communes nienfuiie ef dem fint KiN. 
quare « K9 N xque metientur aote- ^d^j^ 
cedentes GB, HE, nec non confe- 
queotes C B & Jr£; & proinde * K & b «c^S 
N aequ^ metlentur earundem diffe* 
rentias GC & HF. quapropter GC 
ipiius C B ea;dem & quaelibec parces 
erit ac HF parres eft ipfiiis EF , & 

2uia cx hypotheii AB ad BC erat vc 
>£ ad EF, & fumpt* fuerunc GB 
i]piMs BC> nec non H£ alcerius £F 
eardemquxlibet parces • ergo « GB < hnUu 
ipfa AB , atque HE ipfa D£ vna-» 
minores > xauales, auc vna maiores 
erunt % & aWans communibus CB ^ 
& F£^ ^uotiefcumque GC minor ell 
jpfa AC erit quoque HF minor OFa 
& quoties GC maior eft quam AC 
«ric H F maior DF,aut vna aequales • 
Cummie imt quatuor quantuates, 
AC« CB> DF, F£, & du« ali« GC» 
HF fint quaelibet eafdem partes con- 
fequentium CB, F£ qua: funt vna 
mmores , xquales > vel vna maiores 
. antecedentibus ACi& DF. igitur 4 AtOtm 

ACadCBfehab€tvtDFa3F£. 

Quod&c. 

PROP. XV, T#*.IF. Sf A 

C ad CB fuerit vt DF ad FE . Dico 
quod 9mpon$tuU fummx cermino- 
ntm ad eafdem confequenres pro» 
portionales funr» fciiicet AB ad B 
CeritvcDfiadEF. 
Intdligacur « liE ad £F habere 4Mf.| 

eaa* 
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eandem pro-tionem quam AB habet 

b &».i4 ^ • f<> diuidendo b AC ad C 
B erit vt HF ad FE ,• & erat DF ad 

<f fe»,v« F£ vt AC ad CB . i^itnr * HF & D 
F eandera F£ habent *eandetn_j 

d«j»i.* pro-tionem » & proinde /HF aequa- 
Jis eft DF ; 9i addata comnmni Ffi 

t hK',,% acquah*s DE ; ideoque « DE 

f M^. ad £F erit vt HE ad £F» ieu / quaoi 
AB ad BC. Quod&c. 
■ PROP. X VJ. Si quantitatom ag^ 
gregata fnerinc infted^ vt iil>latc 
{xortiones ; eruiat refidus agvega- 
ta^ EteconaerTo. ' 

Demoflratur vt ia Z5«priori$ me« 
ehodi . pag. la^* ' 
PROP. XVII. Si quantitates 
euifdem generis pro-nales fuerinc i 
maximaiSe mtQiina veJiquis dttafei» 

maiores erunt, 

Demoftracur vc io i6t prioris 
thodi . pag, izo, 
PROP. XVin. Si commeo^ura- 

bilibus pro-tionibus fimilibus adda-* 
ttir aliae fimiies pro>aes commeofu- 
^ nbiles t compooent proroes com^ 
menilurabiles iimiles . 

Beaoiiftratiir in 17. pae. ia7« 
PROP. XIX. Tah. IV. Wig* 12. Si 
quantitas A ad <B fuerit vt C ad D « 
& B ad E eandem CQmmenfurabi- 
lem pro*nem Jiahueric quam D ad 
H . i>tco quod fmptfiu pro«tiooes 
A ad E & C ad H exdem erunt • ' 
pQoantur N ffifius E & O ipfius .H 
« «si.S esdem & quaslioet partcs i & « in- 

uer- 
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uertendocft Eipfius &ac^ueH al« 
terias D eaedem partes, ergo t N bh9$at 
ipfius B eredem paites ent ac O par- 
tes efi alteritts D; pofita autem fuit 
A ad B vt C ad D • igitur^ N &0 ^**^''*»* 
vna maiores i aut oqiiales ^ vel ,vm 
minores erunt anrecedentibus A & 
C; & fiieruntNj O qu^^libet easdem 
paites confequentium E & H . ergo 
i^AadEeftvtCadH. Ckod&c« diadi 

PROP^ XX^ itr. wig. 13, 14. 

Si mo-tionibus fimilibus A ad B ^ 
& C ad D addantur duae aliae finules 
pro-tiones B ad G vt D ad H • Dico 
ouod compofita; proportiones A ad 
vj & C ad H ea^dem funt * qua^ ex 
mmH prdtnaie vocentur « 



caedem & quelibet partes ; & ideo m * ^^^^ 
C ipfius K & U alterius N cxdem^ 

fartes erunt; eftque B ad G vt D ad 
I • ergo ^ B ad ent vt D ad N » b bii.19 
& innercendo ^ K ad B erit vt N ad « 
D ; & erat quoque A ad B vt C ad 
D • igicur WiC & N erunt vna maio- ^ ^«»i> 
resj vei aeqiiales a aut vna minores f*''*» 
apiis A& C ; erant autem K & N 



• ergo « A ad G eandem propor- f M»u 
tionem habet quam C ad H • 

Simiiiter ii effdem compofitis £• 
milibus prOi.tionibtts addantur eo. 
dem orciine iimiles pro«nes G ad S 
vt H ad R oJlehdetur quod prinuu* 
ad tcrtiam S pofl (ecundam G erit 
vtCadK. QuodS^c, 





ipfarum G & 
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LIBER IV. fyct. 

De Spatijs proportionalibtis . 
DEFINITIONE S- 

REGIPROOA ifiMguU , Vil par^Hehm u 
gramma fmt ^ lum dnc Utera fircs 
smgulum vntHsjuerin t du6 iutnma i 

& dHQ UteracircA au^tilHm siteriHt 
figur&fuerint 4u», media quutuer prc^* 

fortionalium . Tabiila IV^Fig* z6m 
Vc duQ criangula ABC , DEF ^ 
vel duo paralleiogramma BG 3 EH 
erunt reciproca ,"f! fuerit AB ad E 
Di vt FE ad CB ; Hac enim ratio- 
ne aagulus B paraUcIogrammi BG^ • 
veltrianguli ABC continebitur a 

f)ruua AB, & quarta CB ;& angu^ 
us E paraliciogrammi EH^ vel tri- ^ 
anguli DEF conttncbitur d fecua- 
da DE & tcrcia EF > quacuor pro* 
portionalium . 

lAK ALLELOGBiAMORVU fecundHn^ 
^ltqu um reBum iineum^ uppliestorum 
illud deficete dicnur 7 ^uod non occh^ 
fut teeam Uneami Bxeedere ver^ 

quundo ocQUpat muiorem linea^n rem 
ilam ) qukm fit eu 1 feeundum qUMB 
appUcatur : Excejfus vero ^ vel defe^ 
ilus dicttur ptere ^ volproduSio Oiufm 
dem applicati pArallelogrammi y juod 
fuper defeSium ^ aut exeejfum Hno^ 

fuppdfiu dofcriptum eH. Tabuia^ 
lY. Fisura 27* 

G Vt 
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14^ Euelidis Refiituti 

Vt parallelogrammum AD ap^ 
plicatum fuper redam AB > dicitur 
deficiens j quando eius latus AC 
non occupat totam lineam AB # £t { 
dicitur excedens y quando AC ms^ 
ius eiljquam AB« Diciturque de^ 
feftus rn primo cafu , vel excefTus ^ 
iii fecundo , ip[um paiailelogram- 
mum CH • 

%t uh 9odem punBo diamefri paralUl^ 
grammi ^UBafmrint duA rsS^ pit^ 
ralUU laUribus ipfim ; pafmlUU» 
grdmms^ pi'^ ^ diameifd btffi^M^ 
tur . vocentur circa, (itMmeirum cpft^ 
a%t$um\% & du§ tdia parsUiiogrmm^ \ 
ms qujc d dtametrp n$n btffecantur i 
VMntur farallalogrammm €4^mpl$^ j 

mtnti. Tabula I V. Fig* iS. . ! 

Vt a in paralkiogrammo BD per 
pttn£him O^in eius diametro Ac * 
affumptum , ducancur dua^ reilae > \ 
HOO quidem parallela lateri DC » ' 
feu AB ; atque FOE parollela iate- 
ri .CB , vel DA : vocenmr paral- \ 
lelogramma BD j HF > atque EG , 
circa diametrum conftituta ; atoue^ j 
duo parallelogramma DO , &BO> 
qu;s a dianietro noa biilecantur : ajp« 

pellenmrparallelogrsmmacOmple- . 
menti* 

f]^J^« PROPOSITIO I. TrUnguh, & 
I fariUUhitammM *HHealt» fitmi iam 

ur fe p vt bafes , ^ fi futrint inter 
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hehunt. TaU rV# Fig. 29^ jo. 

Sinc primo duo triangula ABC i 
DEF a'quc alta, feu inter eafdeiTL-^ 
parallelas AK , BF * Dico triangu- 
lum ABC ad triangulum DEF ha- 
berecandem rationeni 1 quam bafis 
BC ad bafim EF • Secetur j EF in ^mp^ 
quancumque multitudinem partium ^^MO.i 
aqualium , quarum vna fit EI , & in 
CB fumatur SCjqua^fit qua^Iibet 
multiplex ipfius EI : eriti bC ipfi- hDef. 
us EF qucclibet partes, & coniun- 3-/i^- 3 
gantur S A 1 1 D / Quoniam c quoti* ^ 
es bafis EI mctitur bafim EF, toties izdib^i 
triangulum EID metitur aque al- 
tum trianguJum DEF & quoties d Aex pr, 
ET metitur CS , toties triangulum ii Ui^^i 
DEl y metitur aque altum triangu* 
lumASC.f Ergo triangulum AS tpef.6 
. Cquxiibet & eacdem partes eft tri- ^'^* 3* 
anguli DEF) quemadmodum SC 
eft partes aiterius EF. Sunt ergo 

Jiuatuormagiiitudines^ prima BC > 
ecunda EF, tertia triangulum A 
BC 3 quarta triangulum DEF > & 
duxaliae^ fcilicet oafis SCj& tri- 
angulum ASC funt qucelibet y & 
csedem partes confequentium EF > 
& trianguli DEF , ideft^ ad eas ha- f p^^.j 
bent quamlibet, & eandcm rano- ub \. 
nem commenfurabilem ; & quoties 
SC eft ;tqualis prima; BC 5 g iiecef- ^ ^rap. 
fario triangulum ASC aquale erit ji./i^-i 
tertiae , fcilicet triangulo ABC ; & 
quoties cumque SC maior eft> quam 

G 2 BC 



1 48 Buclidis Reftitttti- 

h ty. pr. BC } toties h ASC maius ell > quam 
ABC , & ciim SC minor eft, quam 
BCj feniper ASC minus ent, quam 
ABC . £rgo i prima BC ad fecun* 

* W* dam EF eandem rationem habet, 
' *' quam tertia ABC trianguium, ad 
quartam magnitudinem , trianeu- 
lum DEf . Quod erat oilenden- 
dura . 

Sccundo fint parallelogrammrLj 
BH , EK eiufdem altitudinis . Di- 
co proportionaiip. c/fe baiibus . Du- 

itis diametris AC , DF ; crunt tri- 

angula ABC, DEF a^que alta; & 
1 « fri ideo /' mter.ie erunt , vt bafes BC , 
mbboiM EF;fed «vttriangulum ABC ad 
Vfro?. tnangumm DEF , ita dnplnm ad 
tTdHt.i duplum , ideft n parailelogramm- 
nfrop. um BH ad parailciogiammuni-» 
ompl EK.Ergo ^parailelogrammum B 
7. «(r.i " parallclogrammum EK . erit - 

vt baiis BC ad balim EF . Vt erat 

probandum . 

Tertio fit trianguium ABC ad 
trianguium DEF;, leu paralleiogra- 
muni BH ad paraIleIo!^rammum_j 
EK , yt bafis BC ad baiim EF . Di- 
co altitudines triangulorum feu pa- 
, ralielogrammorum aqua les efFe . Si 
hoc verum non eft , ipfi DEF aque 
altum fecetur fpatium MBC maius, 
pexfri aut minus, quam ABC :' Ergo p 
«-f-r- erit MBC ad DEF , vt baiis BC ad 
bafim EF ; Eratautem, vt BC ad 
EF, itaABC ad D£F. Ergo^M 

BC 
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£C & ABC eandem rationem jha- 
bent ad idem fparium DEF ideo* 
quer MBC & ABC ^qiialia funt , ]f;''M 
pars & tocum» c][uod elt impollibi- /^* 
le . Non ergo alia alritudo , quam 
ipfius fpatij ABC aqualis eft altitu- 
dinifpatij DEF • Vnde patetpro- 
politum . . 

Facili negotio ex hac propofitio* 
ne deducuatur tres primv propofi- 
tiones > qu:-: in fecundo iibro fatis 
proIixedemonlhauitEucIides . 
' Sit primu rcdia linea A mfedia^ iVCLt 
& BC fcda fit in D • Dico paral- »^ 
lelograramuni reLiangulum lub A 
& BC comprehenfum > ( idefl: cuius 
bafis^ell BC j altitudo A circa an- 
gulum Vedum ) a^quale efle re^tan- 
ulis parailelogrammis fub A & B 
) , atque fub A & DC contentis • 
Qupn lam ha c omnia parallelograni. ' 
nLi rectanguia funt a:quc alta^ cum 
habeant communem altitudinenL^ 
mcnfuratam a red:a A • Ergo /crunt ^ 
inter fc > vt bafe ; fed bafes BD , hHins, 
DC, finiul fumpta- > a.qualcs fmiz etprof- 
baliBC . Ergo f rectangulaex BD ^i^/iM 
iuA, &exDC iuA, :iimii fum- 
ta ^qualia funt re<^tangulo ex bafi {/ns;^ 
>C in altitudine A duCta* Qiiod 
erat probandum • 

Secundd fupponatur infefta A «- ^^^j^ 
quaiis totae BC , eric cadcm ratio- ^u^/ 
ne ^ paralieiogrammum ex A in B u prof. 
C j leu ex BC m CB j xdeft u qua- j4 'iM 
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i^o EaMis Reftituti 

dratum ipfius BC > spqiiale diiobus 
re^ngulis ex A > feu BC in BD« 
& ex BC in CD fimul fumptis • 

Terdd fupponatur 'infeaa A «• 
qualis fegmento DC» eric rurlirtfpa. 

^*- railelogrammum ex A , feu DC 
in CB aquale duobiis reAaoguIi^ 
ex A , feu CD in BD , & ex T>C 

j, p^j. in DC > feu x quadraco ipilus DC • 

EV^t! PROPOSITIO Ili Si9S»lmUtfMm 

%t yU b^fi trtAngnli .feeat prtfirrtio- 

ffpertionttltter iateta triaMgult > 

rJUU t^ §m kafi, Tabula lY» 

Sictriangulum ABC & DE re« 

<fta parallela bafi BC feceteius iate- 
ra ia D E . Dico BD ad DA cf- 
fe in eadem ratione , ac CE ad £ 
A • Coniungancur re<^a: DC , £B . 
Quoniam duo triangula DBE , EC 
D eandem baiim DE habenc » & 
funt inter parallelas DE , BC . Er-. 
gd « aequalia inter fe funt > & ideo h 
* ad idem rriangulum ADE eandem 
Ipwpf rationem habent ; fed e triaugulum 
liM BED ad criangulum DEA eandem 
cpwf.i rationem habet > quam bafis BD ad 
hmtu* baiSm DA ( eo quod perpendicula- 
. ris > a punito E fuper reflam AB , 
^^tii.t comniunis altitudo eft triangulorum 
e proH DEB 3 DH A ) . Ergo d trianguluni^ 
H.h»iat X)C£ ad crianguluai D A£ eft , vc 

BD 
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I BD ad DA . # RiuTus cum trian^u- 
p liim CDE ad triangulum EDA ht j rprtfj 
vt bafis CE ad baiim EA 3 quia funt Ji 
ciufdcm altitudinis . Ergo, / vt B 
D a4 D A, ita eft CE ad E A . Quod 
^rat primo oftendendum . 

Secundo fit BD ad DA , vt CE 
ad EA . Dico DE paralkJam efle 
bafi BC . Si hoc veium non eft , 
iit ^ EH parallela bafi BC ; Ergo^ liU.\/ 
* vt CE ad E A ita erit BH ad H A ; h rx prl 
erat autem > vt CE ad E A j ita BD '«^F^'- 
ad DA ; Ergo , f vt BH ad H A > '{Zf! 
ita eft BD ad D A • Et componendo j. /,/,3 
/ ei it B A ad A D f vt BA ad AH. iffop. 
* Quare 0 AD & AH aequales erunt 3 
^ pai*s ^ & totum > quod eft abfur- "/./J^. j 
dam, Non ergo EH j fcdipfa ED oprop. 
parallcla ^ft bafi BC • Qupd crat 
probandumt 

PROPOSITIO III. Ke£t4 li%ea , 
ficnni iifsriam anguhm vifttcis 
trianguli ) jnMbit bafitn in iadem ra^ 
thnc Isterum , ifs vt homo/cga fint 
€§ntirt^inalia . Et ^fi btifis fegmen» 
ta dtffelia fint in tahm ratione la^ 
ferum^ ertt feSius bifariam an^ulus 

wtitis . Tabula IV. Fig^ 3. 

In triangulo ABC xedta AD efli- 
CiatangulosDABf DAC ^quales 
inter fe . Dico BD ad DC eflc , vt 
•^A ad ACl. Produfla CA> vt fiat a fr^f. 
A EA aqualis BA j & iungatiir EB • !• ^*^'» 

G 4 Quo- 




l^i Euclidis ReftituU 

hptif. Qupniam i anguli E& ABE , op- 
tf./»6.r« pofiti lateribus aqualibus BA , EA 
funt inter fe xquales Ergo c exter- 
,f/^* nus anguIusCAB duplus eft anguli 
ABE : ftd an£;ultts CAB duplus eft 
ctiam an.niii DaB ; Ergo duo an- 
guli D AB & EBA ( alterni > aqua- 
d ewp. Jes funr ; & ideo d AD parallela eft 
itf £B y baii trianguli CEB . Quare f 
c BD ad DC eft , vt EA feu/ei aqua- 
lis BA , ad AC . Vc erat proban- 
iiit, 3. dum . 
s Secundo lit BD ad DC , vt BA 
ad AC . Dico redam DA fecare-» 
bifariani angulum BAC * Sf hoc ve- 
rum non) eft , alia reda H A fecet 
zfrinM angulum BAC bifariam . Iam»^vt 
f*r*M» B A ad ; AC 3 ita erit BH ad H C .- 
erat autem , vt BA ad AC * it2 BD 
. ad DC ; Ei eo h vc BH ad HC , ita 
m M\ eft BD ad DC ; & componendo t B 
iproi:'. C ad HC erit, vtBC adCD; ideo- 
t4,Ub.i que / CH &CD 3Cquales funt, pars 
I prop,^ totuni , quod eft abfurdum . Non 
' ergo aliqua alia refta prxrer DA £e- 
cat bifariam angulum CAB, Qiiod 
erat oftendendum . 

Fvcu PROPOSITIO IN. TriMguUrum 
4. ifffgr fe AquUngulortm proportion*- 

angulos . Et homotogtt funt , f m «« 
qudikus anguUt fuhttnduntur , V0' 
tentnr auftm buiufmeiitrim^uin 

milia inter i'e « Xab. IVi Fig- 

in 
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In triaijgulis ABC , DEF fint 
duo ^ngiiii^A & D aquales intcr fei 
pai itcicjue duo anguli JB &:E aqua- 
iei ; vadc i» tcrdj aaguii C & F ae- a 
quales erunt , cum fint comple» *8t/ii>»i 
menu adduosredtos in vLroque^ ^ 
triangulo* Dicoefle ABadBC^ vt 
DE ad EF & BC ad C A , vt EF ad 
FD » atque CA ad AB i>vt FD ad 
D£ (hocenim niodo honiologa-j 
latera > ideft ancecedenda propor- 
tionalmtis ^ fubcendunt fangulos ae- 
quaics ) • Secencur b QVx ^equaiis hpn^^ 
' DE & NC a:qualis DF; & diican- . 3-'*^-*^ 
tur # GH quidem paraiieJa AC j c\CoroU 
atque parailela AB . Quoniam J;^'; 
eidi;m angulo A aequaiis eil D cx 
hypothefi ^ & BGH propter paraj- 
leias GH^ AC, d a oualis eft eidem d frof* 
A Ergo anguii B(jH & D aequa- is^l^^-^ 
les funt 3 & erant a^quaks anguli B 
. & E , atque fubiacenria iatera GB^ 
DE acqualia crant Ergo # BH a- e prop. 
quali^eftEF . Eodem modq in tri- ^sMb^x 
anguio NKC erit KC a^qualis .£F.«. 
Polica quia GH parailcia cft AC • 
Erfo/AB ad BG erit^.vt CB ad ffrop. 
BH; permucando^ AB ad BC ^Auiusr^ 
erit, Yt GBad BH; funtque GB, f f^;, 
BH apquales ipfis LE ^ EF . Ergo^. 
i vt AB ad BC , ita eft DE ad EF J/^JJ'' V 
Rurfus iproptcr paraileias AByNK ifyof.i 
- erit B.C ad CK ^ vt AC ad CN i &. i^'»^ • 
y pcrmutaiido / BC ad CA erit > vt Jj^f^;^ 
h.Q ad CN > f^u j m v.t EF ad FD ^\,on. 

Q 5 (cum jWp&.J' 
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( cum hae aquales llnt illis ; ) curnq: 
ABad BC lit , vt DE ad EF, & 
BCad CAlitfVtEFadFD, Er- 
uftAf. go , » ex compoiitione ordinata_j , 
erit ,AB ad AC , vt DE ad DF . 
, Quod erat probaiidnm . 

EVCL. PROPOSITIO V. SidHo.triMngit» 
^^«i U lattTM freptrtittmlM htibutnnt , 

tri*9t £qusa»gtiU iattrf»» JnbulsL 
-V. Fig. J5. 

In triangulis ABC , DEF Ht AB 

adBC, vtDEadEF&BCadCA 
fit , vt EF ad FD , atque C A ad A 
B fit i vt FD ad DE • Dicoftiiangu. . 
a frof. la efle aequiangula , Fiat 4 angulus 
*4 iUf'» HBC a:qualis angulo Ej & anguiiw . 

HCB fiat aequalis angulo F : EiH- 
b ex pr, cietur h ergo tertius angulus H ^b- 
»8./i6a qualis an^ulo D • Quare in triaa« 
gulis xquiangulis BCHj EFD erit 
<i>»M < HB ad BC, vt DE adEF; fed AB-' 
hmns . ad BC erat , vt DE ad EF . d Erj^o 
HB & AB ad BC eandem ratioaem 
c proi habent j i<leoqiie e HB & AH scqiiar- 
^•Hb i iesinter fe funt. Eadem rationeH 
C aqualis erk AC i & eft BC bafi^ ^ 
'fprof.f communis . Ergo/anguli A & H 
hb. I» a^quales inter fe crunt ; erat autcnL-» 
angiilus D sequalis angulo H • Ergo 
duo anguli A & D a:quaZes inter ie 
funt. Eadem ratione anguli ABC 
& Ea^qualcs inter fe ;ciunt • Quare 
triangula ABC ^ DEF aquiangula 
funt. Quoderatoilencicndum. 

. DigitiZBd by GQOgle 
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PROPOSITIO VI. 5i dno trian^ JVCL. 
guU vnum angulum vm angulo 
aqudlem habuerim i & circa cequ:$les 
angutos U^^raffierint ffofortionnUai 
triangula etunt /imilsa • Tabuia^ 
IV. Fig. 36. 

In triangulis ABC , DEF fint 
anguli A & D a?quales , & 3 vt 'BA 
ad AC , ita fit DE ad DF. Dico 
triangula elle fimilia . Secetur ^ A nf^vop» 
G irqualisDE &AH fiat a-^quaJis i^ltO.t 
DF 3 &coniungatnr GH ; cumque 
anguJi A^ D a^quaiesfint, erunt b bpyop* 
duo tnanguia AGH, DEF aqua. 
lia > aequiangula y & sequilatera in-- 
ter fe ; Eft vero BA ad AC > vr ED 
ad DFjfeurvtGAad AH.(propter cprop.f 
a:qualitatem).Ergo d permutando B ^'^* ^ 
Aad AG erit^vt CA ad AH idco- JS;, 
q; GH parallela erit ipfi BC:Vnde/ c i.rop. 
angulus B equalis erit anguio AGH ^./^«iw/ 
fed eidenv angulo AGH a^qualis J 
erat anguius E • Ergo anguii B & E. 
sequaJes mter fe eruot ; Erant auteirr 
prius anguli A & D ^rquales . Ergo 
^ tnangula ABC DEF mter ft^ S^^^pr^ 
a'quianguia^& Afimiiiafunt. Quod hprop'> 
erat oftendendum & hntHs. • 

PROPOSITIO VII. SimMus Evci. 

trianguUs duo htera duohus lateribui J*' 
fropot tionahafusfint ) ita vt homom 
loga Jint par^illiU , & an^uli ab eii 
€omp. Ahenfi fint eiufdem fpeciei ; 
€runt trianguU fimiUa^ & b^f^s fa^ 

G 6 r^l- 
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rnlleU % vtl in dinSi^m fofiu. Aat 

fitrtA Ut'€ra iribus latefibus paral* 
UU fueriBt finguh fin^ulis , itunt 
triMnguUfimtlia% Tab. TV.Fig,^7* 

In duobus triangulis ABC DE 
F lir pnmo B A ad AC , vt KD ad 
DF ^ fintque i>A & DE v^quidiftan- 
tes » pariterque a:quidirtent AC> D 
F ; & duo an^uli A & EDF fint ani- 
bo acuti > vei ambo obtu£ « Dico 
rriangula ABC DEF fimiliaefle, 
& bafcs BC, EFparallelas efle-^> 
aut in direftuni pofitas • Quoniam 
duae retta- A B > D £ fe muruo fe- 
cant in G ; & duae refta? AC j DF 

apm/ ^^"^ paralieise ergo 4 angulus A efi 

i5.Wa «flualis angula AGF 8e:.'Ob paral- 
• ielas AB DE erit angulus EDF 
asqualis eidem angiilo AGF & ideo 
anguli A ^ & EdF aquales erunt 
inter fe ( cum iiat eiufdem fpcciei ) 
&: circahos angulos g^qnales latcia 

^ '^^ funt proportionaJia# ergo trian- 

hmZ. ^*'^ Pi^C > DEF funt aEquiangola ; 
& erant homojoga latera DE 
paraliela# igitirr c bafes BC > £F 

^frof^. parallela? quo^jue funt , vcl in dire- 

ij./iZr.i clumpolitJE. 

Secundo /int AB ^ DE ^rquidi- 
ftantes ^ pajiterque AC , DF a;qui-^ 
[ \ diftent:, necnon BC & EF fint pa- 

. . # rallela? • Dico rurfus triangula AB 
C > DEF efle ftmilia » nani oftende- 
tur vtprius quod bini quique anga- 
ii B & PEF a parailelis conprciien- 
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aqiiales funtinterfe, & erafitan- 
guli A , & EDF iQiiales . ergo tri- 
angula ABC , DEF fimiha erunto 
qiiod erat &:c. 

PROPOSITIO VIIJ. Si h duchus EvcL 

triaKgulis duo latera duobus Uteri^ 
tus pf oportionAiia fuerint , g^duo an- 
gnli ) homologis Ureribur oppofiii^ ^e- 
ijfu^/es iuter fc ; i;/^ aKg^di i r^- 

//^^f5 homoiogis opi:fht 3 yjj^^r eiufdem 
ffeciei : erunt trtanguUfimiliA intcr 
fe . Tab. IV. Fig. ^8. 
In rriangiilis ABC &: DEF i\i A- • 
B ad AC iri eadeni rationc , cjuairL^ 
FD ad DF; & /int anguli B&E 
aquales ^ qui nimirum opponuntur 
homologis AC ^ DF ^ atque duo an- 
guli C & F , oppofiti reliquis ho- 
mologis fmt eiufdcm fytciQi^ idefl: 
ambo f]nt acuu' , ciur ambo obtufi • 
Dico triangula ABC & DEF fimi^ 
liaefle. Fiar^ angitius CAH c\^qua- 
lis anguio D ; feceturque b AH ^pyop^ 
oualis AB ^ liii.ganturque rt6lx C ^''•'^'^•r 
H 8: BH . Quoniam i aquales BA ^^''^ 
& H A habent eandem. rationem ad cprop j 
eandem AC y eftque ED ad DF> vt ^'^* 
B A ad AC : Ergo AH ad AC eft , 
%^t ED ad DF ; & funt anguli CA dpe^? 
H & D aeqiiales : Igitur e triangula Uo. 5. 
ACH & EDF flmt a^quiangula ^ & cprop.e 
ideo anguli AHC & E sequales hniHs . 
funt; pariterque anguli A C H 
F funt inter fe a^quaks : Erant 

aii- 
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autem a ngiili A C B & F eiufdem 
l^eciei; Eigo quando angulus A 
CB eft acutus , erit quoquc an- 
gulus ACH acutus, & quando il- 
ie eft obtufus , hic quoque obtufus 
erit, & propterea duo anguli ACB, 
& ACH y Hmul fumpti j aut mino- 
res erunt, aut maiores duobus re- 
^tis ; & ideo/duae redae BC & CH 
in direflun) non erunt , & proinde 
fVa/». ^^<^ictur trianguIumBCH . Cum- 
que duo anguli ABC & AHC 
quales fint inter fe 3 ciim fint asqua- 
les eidem angijlo E : g pariterque>^ 
duo anguli ABH ; & AHB fint x~ 
. Jf^fera AB & AH a:- 

tij vel difFerentiales anguli I^BC 
& BHC xquales inter fe erunt; & 
propterea h rUix BC & HC aqua- 
ies erunt; fed facSla fucrunt Jatera-j 
hpttn AB & AH a:quaiia , & AC tt\ com- 
30./,^., jnii^e^ IgituriangulusBACaqua- 
hs eft anguio HAC ; fed eidem_j 
ipm,j anguJo HAC asquali* erat angulus 
■ W.i. D . Ergo anguli BAC &D aqua- 
Jes funt inter fe . Et poJiti fuerunt 
anguJi ABC & E aequales . Igitur t 
trianguJa ABC & DEF iimiJia«» 
I Mpf. ^""t* Quod erat oJlendendum c 

PROPOSITIO TX. fffpindicuU, 



fi ^ & ift midU pfoportionalis mtif 
b^/is fogmenta^ ^^ctt vfrnnjHt^ 
fegmentum tettium froporttonale tcm 
t'mi b»fi$ > & Utifit diiio fegminte 
eontormmalii ^ Tabia iW. Fignra 

Tntnangiilo ABC Ut angulus B 
AC xtilns j ab A cadac perpen- 
diciilaris AD ad baiim , fecans eam 
in D . Dico triangulaBAD, ACD 
& BC A fimilia eile inter fe , & AP 
mediam proportionalem inter feg- 
menta-BD & DC , atque CB ad 
BA effe y vt AB ad BD , paritcrque 
tres BC , C A > DC effe proportio^ 
nales. Quoniam in triangulis BAC, 
BDA angulus B eft communis, & 
anguli reCti BAC j BDA a:quales 
funt. Ergo a tertms anguius Ca^- siexpf^ 
qualis eft an^ulo BAD ; ideoque b •8./;^.i 
triangulaBAC , BDAfnnilia fiintt ^^[^f;^ 
& circa communem angulum B la* ^ 
tera CB ad BA erunt in eadem ra-* 
tione > ciuam AB habet ad BD . Si- 
miiitcr in triangulis CAB, CDA 
angulus C eft communis > & duo rc- 
C AB j CDA funt aequales • Er- 
go c triangula CAB ^ CDA fimilia cexpu 
funt interTe> & BC ad CA eft ^ vc 4**/»w 
AC ad CD • Tandem in triangulis 
BAD , ACD duo anguli B AD , & 
C aequales oftenfi funt j & duo an- 
guli redti BDA ^ ADC aquales ^i^^.^^ 
funt • Ergo i tiiangul* BAD ^ AC 
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D fimilia qiioqiie inter fc funt , &: 
latera circarectos angulos ctquales 
proportionalia funt r^Ergo BJD ad 
D A eft ^ vt AD. ad CD Sic enim 
homologa fnbtenduut angnlos ae- 
quales : & AD media efltrium con- 
timik propottionalium BD, DA^ 
DC o Quare patetpropofitum • 

PROPOSITIO X. HHahus datit 

fe£}is Uneis y teftiar?^ , vel rneiiam^ 
ftopor'tin}^fil$m inHemre • Tabula-j 
IV* Fig. 40. 

Sint datae diix re(fla? AB &,C > ijs 
primd reperiri debet tertia.propor- 
tionalis • Super maiori A B de- 
lcribatur femicirculus ADB , & 
in eo a accomodetur BD a^quaiis C 
minori & a pun6lo D cadat ^ perc. 
pcndicularis DE ^ fecans AB in E . 
Dico BE efle tertiam proportionac* 
Jem quxfitam • ConiuncSta redla A 
D , c exit angulus ADB in femicir- 
culo redus ^ & ab anguio redo du- 
citur perpendicuJaris DE adbafim. 
trianpuli r.eCtanguIi ADB ^ Ergo 
vt AB ad BD 5 ita eft DB , feu C ad 
£E ; ideoque BJE eft tertia propor- 
tionalis qua^lita . 

Secundo inter AB , & C reperi- 
ri debet media proportionalis • Ex 
diametro AB e lecetu.rBE aequalis 
C^ & / eleuetur^perpendicularis E 
D 5 compleaturque^ trianguiuni re- 
^iunguium ADB-; cniin 5> vt pri- 

us\ 
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us , tres AB , BD & BE , feuC , 
continua: pvoportionalcs . Quar«-^ 
BD eft media quae/ita . Vc erat fa- 
ciendiim • 

PROPOSITIO XI, Tribus Ms EVCL. 
reRis lineis t qM»rt/sm proforttonet'- 
lem invtnire . Tabula IV, Fig.41. 
Datis tnhus reftis AB , BC & A 
D , debet reperiri quarta , ad quam 
AD eandem rationem habeat, quam 
AB habet ad BC , Continuentur in 
diredium AB , BC & DA efficiat 
quemhbet angulum cum CA > & 
iungarur re6a BD , arque n CE fiat ^ ^^^.^^ 
parallela ipii BD j & fecet reftam prop.ti 
AD ) extenfam in E , Dico DE efle 
cua;Hram . Quoniam in triangulo C 
AE duda eft BD parallela bali C 
E . Er^, b vt AB ad BC 9 ita eft bprop.s 
AD ad DE » & hoc ie;-at faciendum . . 

PROPOSITIO XII. DatMm evcl. 
&ikm ItntAm fecare ficundum ram- lo, YU 
nes d%ta$ : Tabula IV. Fig. 42. 
Data refta linea GE fecari debet 
feciindum proportiones AB ad BC 
& BC ad CD • Conftituantur in-f 
diredhim ttdix linea' AB , BC ^ CD 
s ponaturqueipfa AD parallela re- ^coroU 
0.X GE ; & a pundis A> D ad ter- ^,^0^,10 
minos G & E coniungantur redi-as 
linex AG & DE • Quo:- primo fint 
parallelae inter fe ; ducantur i re- , 
ttaL BF , CH parailcj^ ipfis AG , l^^^^T^ 

vel iih u 
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vcl DE j fecantes GE in F & H . 
Patet / re^lam GE fe<ftain efle a pa» 
rallelis in G, F, H, E in eiMem^ 
proporrionibus , ficuri AD fecatur, 

Secundo AG & DE concurrant 
in K , ducanturque a punftis B, C 
ad K redije lineae BK , CK , fecantes 
GE in F & H . Etquia GF paraK 
lela eft bafi AB . Ergo rftriangula-. 
AKB, &GKF fimiJia funt, ideo- 
que vt BK ad FKita eft AB ad GF, 
Eadem ratione, vt.eadem BK ad 
candem FK , ita eft BC ad FH ; & 
ita etiam oftendetur CD ad HE . 
Quare e permutando, vt AB ad BC» 
ita erit GF ad FH , & vt BC ad C 
D , ita ent FH ad HE - Quare pa« 
tetpropoiitum. 

PROPOSITIO XITI. Sidtto trUn" 

buerint vnum angulum vni angulo 
4qM»lem , habebunt rationem eom- 
foptnm ex rationibus Uterum , (jud 
aaos angulos tomprehenduni . Tab. 
IV.F1g.4j. 

Sint duo triangula > vel parallelo- 
gramma ABC & DEF quorum an- 

fuli B & E xquales /int inter fe-*. 
)icofiguram ABC ad figuram DE 
F ( comparando femper eas , qu x 
eiufdem fpeciei funt, fcilicet triaii- 
guJa inter fe , aut paraUelogramma 
inter fe ) habere proportioneinj 
compofitam ex ratxoae lateris BC 
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ad EF y & ex ratione lateris AB ad 
iatus DE . Fiat a EF ad K , vt AB a f^fdf^ 
ad DE 5 &r in Jatere eJeuato DE fe- n. fei»^ 
ceturi? Efl aqualis Jateri eleuato bprop.| 
AB alterius figurae , & compleatur 'i*'* it 
triangulum , vel paraileJogrammum 
HEF* Quoniam fi concipiantur a 
verticibus A & H cadere duas per- 
pendicuJares AI i HO fuper bafes 
BC^ EF, efficient duo triangula re- 
iSangula a^quilatera interfe j cumL.^ 
anguJiB, E /int a^quales^ & Jatera 
AB^ HE fubtendenria anguJos re- ' 
dlos aquales 3 fint quoque aequalia » 
quare triangulorum y vel paralleJo- 
grammorum ABC & HEF aJtitu- 
dines AI > HO aequaJes erunt . Er- 
go d figura ABC adeiufdemfpeciei d^xpy. 
figuram HEF eandem rationem ha- i.hHins 
bet y quam bafis BC ad bafim EF • 
Kurfus e figura FHE ad eiufdenfL-5 tpropa 
fpeciei figuram FDE^eft vt HE ad hniHi^ 
DE 9 cum perpendicularis ab F ad 
HE dufta communis altitudo fit fi- 
gurarum ; eft vero HE , feu/ ei a^- fpfof.i 
quaJis AB ad DE , vt EF ad K . Er- ?• 
go g figura HEF ad figuram DEF f.rM^ 
eft, vtEFadK. QuareAexcom- hito\^ 
pofitione ordinata prima figura ij.W.f 
ABC ad tertiam eiufdem (peciei D 
EF > ita eft prima red:a B(J ad xer- 
tiam K • Sed BC ad K habet pro- 
portioneni compofitam ex ratione-^ 
feC ad EF 1 & ex ratione ipfius EF 
ad K ; eftquc HFad K> vc AB ad 

DE. 



1^4 ISftcUdU Refiituti 

DE. Ergoi proportio figiira^ ABC 
l ^pap. ad eiiifdem fpeciei figiiram DEF ex 
i^9Aih.i ijfdem proportionibus lateium BC 
adEF y arque AB ad DE componi- 
tur » Qnod erat oftendendum . 

IVCL. PROPOSITIO XIV. Siduotrim^ 

Vlw ^num 4ngulum vm angu^^o Aqu^hmi 

0tque eirta didos i^ngulos habuerint 
IfiterA reciproce proportionzlU ^ erunt 
s^qn^lU inter fe . Et [ifuerint ceqna- 
/m, hcihebHnt latera ctrca diSlos ^n-^ 
gulos reciproci proportiondifi Tab, 
V. Fig. I. 

Sint primo duo trian^ula vel duo 
paralltiogramma ABC & DBF ^ 
quorum anguli ad Bj sequalesfint ia. 
ter fe^pofitis in dire^tum ABD & vt 
latus AB ad BD , ita fit FB ad CB 
zDtfx nic enim^ figun^* ABC & DBF 
hHiHs. lunt: reciprocas/ cum ABC conti- 
neatur a printa AB & quarta CB , 
atque DBF contineatur a fecunda^ 
DB > & tertia BF quatuor redarum 
proportionalium ) . Dico triangula 
ABC & DBF inter fe , vei paial- 
lclogramma aequalia efle • Com- 
pleatur. triangulum ^ & parallclo- 

i h Z^^^^^'^^^^^ CBD . vHiia b triangu- 
ium CAB ad aeque altum triangu- 
^ lumXBD eft vt bafis AB ad bafim 
BD. pariterque triangulum DFB 
adtriangulum DBC fehabet vt ba- 
fis FB ad bafim BC;& polita fuit 

AB 
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AB ad BD , licut eft FB ad BC^ cr- 

go e dno tnangula CAB & DBF 
eandem proportionem habent ad 
ideni triangulum CBD ; &r idep tri- 
angula CBA StDBF aqualia funt 
interfe . Et eorum e dupla paralle- 
logramma BE & BG acqualia quoq; 
interfe^erunt • 

Secundo fint trianguJa ABC > F 
BD intcrfe vel parallelogramma-f 
^qnalia circaangulos aquales Dico 
^AB ad BD efie vt FB ad BC • Si 
hoc verum iion eft fiat HB ad BD 
ivt FB ad BC & compleantur figurnc 
[BHC & BI. erit, ex ptima parte^ 
yduius^ triangulum CHB sequale-^ 
rianguJoDBF j feu ei aqtialiCBA 
jtotum parti quocl eft impoiTibiI<-> • 
[E^go nulla alia preter AB ad BD fc 
fhabet vt FB ad BC • Quare &Cc 

Corollarium I- Patet , fi qnatuor 
,rc6tx linese proportionales fuerint ^ 
^ffe parallelogrammum reftangu- 
Jum > fub extremis contentum j 
quale ei j quod fub mtdijs contine- 
tur • Et fi duo paralleJogramma re- 
ftangula arqualia fuerint^ erit vnum 
contentum ab extremis 3 alterum-^ 
vciQ a mciiijs quatuor reftarum pro- 
portionalium. Nam duo parallelo- 

Igramma redlangula^ quorum.vnum 
continetur a prima^ & quarta ; alte- 
rum vero a fecunda, & tertia qua- 
tuor reftarum proportionalium ^ ha- 

bent 
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bent circa angulos reftos aequales 
latera reciproce proportionalia— » • 
, Ergo /func ajqualia inter f e . Etfi 
I J 6«. fuerint aequaiia , habebunt g latera 
^ ' circa reftos angulos reciproce pro- 
9i, b», portionalia 5 ideoque vnum conti- 
netur a prima , & quaita , alterum 
yerd a fecunda , & tertia quatuor 
redtaruni proportionalium • 

EVCL. CertllMrlum IL Et , fi tres reftae H- 
nea; proportionales fuerint , rectan- 
gulum , fub extremis contentum_» , 
sEquale erit quadrato , a media de- 
fcripto . Et li quadratum jEquale-> 
fuerit reftangulo , erit latus quadra- 
timedium proportionale interduo 
latera redlangulum continentia-» . 
Nam tres rectae proportionales pof- 
funt effici quatuor proportionaies , 
bis pofita media proportionali ; 
ideoque ( vt in praecedenti corolla- 
rio didlum eft ) roftangulum, fub 
cxtremis contentum , ajguale erit ei, 
quod fub duabus medijs aequalibus 
- continetur , ideft h quadrato mediae 
•I. proportionalis . Similiter exifteiite 
■ ' qaadrato aequale redangulo , conti- 
nebitur qiiadratum a duabus medijs 
squalibus , ideft ab vna media rri- 
um proportionalium • 

EVCl. PROPOSITIO XV. Similh trUn- 
•J»,V/« gula j ift dupli<»t» rttttone funt Ute- 
fum homtUgortim . Tabuia V» Fl« 

gura 2. Sint 



Uber It^, i6y 

Sint duo triangiila ABC & DEF 
inter fe fimilia > quorum anguli B & 
E fint aquales j & lacera homolo^a 
AB& DE, velBC &EF. Di?o 
tnangulum ABC ad triangulum D 
EF, efle in duplicata propoftione-» 
cutuflibet lateris 6C ad eius homo- 
logum EF . Fiat « EF ad G , vt A ^ 
Bad DE . Quoniam propter iimi- u.a^I 
litudinem triantrulorum ABC & D 
EF eft * AB ad "JDE , vt BC ad EF ,• b pm,4 
fed vt AB ad DE , ita fa^a eft EF ♦ 
ad G . Igitur ^ c vt BC ad EF , ita ^ ^,,^ - 
eft EFa<rO. Quare BC ad G du- frr* 
plicatam proportioncm habet eius , d prop, 
quam habet BC ad.EF, feu AB ad ^*-''^ I 
t)E . Eft vero t proportio triangu- e pre», 
li ABC adei aEquiangulum DEF,vt «j'**» 
BC ad G ( vt pote compofita ex ra- 
tionibus laterum BC ad EF & EF , 
ad G , feu AB ad DE ) . Igirur / 
triangulum A B C ad ei fimiie tri. 
anguiumDEF duplicatam propor- 
tionem habet rationis cuiuflibet Ja- 
teris homoIogiBC ad homoiogum 
EF . Qnod erat oftendendum • 

PROPOSITIO XVI. Snftr dttu ^^^U 

reH» linea defcnbtre Tfiljgonum dM9 %%, yi^ 
polygen» aqui^ngulmn , babtut 
sir- » anguloi aquales Uter» pr§p9rm 
tiondin Utertbus iHius , tt» vt dmts 
reHa homohga (int dmt» latiri iolygt 
ni» Voeentur huiufmedi folygtn» Si* 

mUfft inttrfe , <^ fuftr dstas ridts 

kt* 



Ha acouales funt , & vt D£ ad £C » 

ita eft 1>H ad H A ; paricerqiie an- 
guii D ^ & B aeouales funt ^ & vt C 
D^ad DE . ica cit AB ad BH • Rur- . 
fus/propter fnnilitudinem eriangu- (^fof^ 
lorum ECF, & H AK anc;u]i CEF;, hmns . 
AHK asquales funt , & vj: C£ ad E 
F 9 ita eft AH ad- H K ; erat autem 
prius , vc OE ad EC , ita BH ad 
HA# Ergo g ex compofitione or- %f^^ 
dinata , vt DE ad EF , jta erit BH ^f.HM 
ad HK i & lunc anguli DEC > BH 
A aequales, pariterqiie anguli CEF> 
AHK aequales uint oilenfi • Ergo 
totus aneulus DEF acqualis eft toti 
an^lo BHK # Eadem h ratione aa- i^y^^^ 

fuTus O asqualis erit angulo M , & «.^mj 
GadGC erit,vtKMadMA,6i 
erit angulus AKM asqualis angulo 
CFG, & AK ad KM erit, vt^CF' 
ad FG ; at < propter iimiiitudinem i pi^^ 
triangulorum circa ang^iilos i^qu:iles 
EFC , HK A , latera EF ad FG & 
HKad KA funt nroportionaliaJ^ . 
Ergo l ex compontione ordinata H 1 ppop» 
KadKMeritvtEFadFG;funtque ^9M.i 
toti anguii HKM & EFG a?quales 
inter fe ( nempe ex a:qualibus com- 
politi ^ & lic de ca^teris , li plures . 
extiterint • Quare omnes anguii fi- 
gurae ABM aquales funt omnibus 
angulis Hguras CDG iinguli iiQgu- 
iis ; & ctirca angulos a^quales latera 
iuat proportionalia > quorum homo* ^ 
loga funt datae redae iinesB AB & C 

H D. 
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D • Qgapropter iacftum elt , quod 
fiierat propolitiim. Vocentijr aiitera 
hiiuifmodi;polygona ABM & CD 
G iimilia inter fe > & fuper homoio- 
• ga latera AB & CD iimiiicer def- 
cripta • 

^^i^f* CoroHariii Facilc deducitur i quod 
ax» f^/t ^^j^^ cidcm rcciilineo funt limiiiaj& 
inter fe iimilia iunc • 

Nam , fi eidem rcttilinco CDEF 
m prop. ^ y^i fupponantur iimilia duo 
^6.hH.] yeailinea ABiVI & R , idcil eidem 
asquiangula , &c iu cadem iaterum^ 
ratione ; erunt quoque duo redhlx** 
nea ABM & R jequiangula interfe^ 
n prop. & m iiabentia circa angulos ^quales 
latera proporcionalia . Etpropterea 
^miiia erunt inter fe • 

fiVCL. PROPOSITIO XVII. $imiliikP0. 
%9^yu Ijfgona in dmpiicMiM fMkntfunt 

tvum hofMlogofHm # Tabuia V# 

Fig. 4. 

Sint polygona fimilia R & S,quo- 
e- ' nim liomologa latera iinc AB j FG » 
afiw. veIBC,GH,&c.Etquia:, ^Yt A 
i6.hH. BadBCitaeftfGad GH . Er- 

go b perinutando > vt AB ad FG j 
hWJ itaeftBCadGH* Eadem ratione 

^ ^ ^.^^ homologum HK crit , 

vt BC ad GH i & iic reii^ua late- 
ra homologa proportionalia erunt • 

c prcp. V Vnde c eorum duplicatae proportio- 

^9.tih.l aes e«dem erunt • Dico iiguram R 

ad 



I 
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ad figuram S habere rationem dupli* 
catam lateris AB ad eius homo- 
logum FG . Ab anguHs aequa-* 
libus JBAE & GFM ad angulos ae- 
quales opp ofitos coniungantur redlac 
line^e AC. AD, FH, FK, diuiden- 
tes figuras R & S in a^que multa-^ 
triangiila y eo qiiod 4 figuras fimiles j^y^^^ 
as(|ue multa latera habent • £t quo* 
niam circa angulos sequales B & G 
latera AB adBC& FG ad GH in 
eadem funt latione • # Ergo trian-* ^ ^ ^ 
gula ABC & FGH /imilia funt ; JiJ^t 
ideoque angnli BC A , GHF asqua* 
les fiint , & AC ad CB eft , vt FH 
ad HG i; Tandem / triangulum AB 
C ad ei fimile rriangulum FGH 
habet duplicatam proportioneniL^ 
eius y quam habet latus AB^ ad eius 
homoiogmn FG^ Eadem ratione-^ 
quia circa asquales an^ulos E 9 M 
latera funt proportionalia > eric tri- 
anguliim AEO ad ei fimile FMK in * 
duplicata proportione lateris DE 
ad eius hemologum iatus KM ^ feu ^ 
duplicata lateris AB ad FG • Po* 
fteaquia anguli B CDj GHK ae- 
mialesfunt, &ablariBCA &GH 
F *quales ollenfi funti Ergo refidui 
anguli ACD & FHK jsequales funt ; 
& erat AC ad CB , vt FH ad HG 
&BCadCDeft^ vtGHadHK. 
( proptcr fimilitudinem polygono- 
rum ) • Ergo g ex compofitione or- g fm. 
dinata erit 'AC ad CD ^ vt FH ad ^hw^ 

H 2 HK; 
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I.K HKi & compichendimt angulos 
bliS. ^qnales ACD & FHK,- Igiturfc 
trianguliim ACD fimile eft tnan- 
i frop. giilo PHK 3 # & ad cum habet pro- 
Mf^s^ portionem duplicatam eius^ quam 
habet latus CD ad eius homoio- 
Qum HK j fcu duplicaram lateris A 
Bad FG • Eadem racione reiiqua^ 
triangulaj) ( fi phira extiterint) e- 
runt inter fe in diiplicata rationc-» 
''^t iDteris AB ad FG : ideoque / om- 
^i**«'J triangula antccedentia j iinml 
fumpta ^ ad omnia confequentia^ 
triangula limul , idcft figura R ad S 
in eaac ratione erit, veluti eft vnuiw 
triangulum ABC ad vnum FCH , 
feu habebit eandem duplicatam pro« 
portionem cuiuflibet iateris BC ad 
' eius homoiogum G H • Quod erac 
ofteadendum* 

EVCL. PROPOSITIO XVIIL Si Utwm 

Mm propofthmdisfmmmi : niMimoa 

ipfa inter fe froporticnaUM quoqut^ 
§funt% Wt fi ro^dimea fiwlia fugrimt 
froporiior^alfA: erunt eorum latera 
bomologa proPortiomlia quoqut^ 9 
Tabula ¥• Fig. 5* 
Sint duae figur* R & S fimiles in- 
ter fe pariterque dax R^rx X> Y 
miles inter fe ; & fit primo A B ia» 
tus homoiogum figur<c K ad CD % 
latus homoiogum fi^irae S , iu ea- 
dcw ratione ^ quam aF ^ latus ho» 

mo« 
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mologum figurx X , habet ad laais 
homologum G H figurie Y . Dico 
figuram R ad S eandem vationtnuj 
habere,quam X ad figuram Y- Quo- ^ 
ntam « ngura R ad ei iimilem S du- 
plicatam proportionem habet eius , 
quam habet latus ABad eius homo- 
logum CD > pariterque proportio 
figurs X ad ei limikm Y duplicata 
e» eius , quam latus£ F habet ad htxff, 
homologuni GH . Sunt h yerd pro- 19.1. 3, 
portiones duplicat* aqualium , vel 
earundem propomonum AB ad C 
I> j atque EF ad G H eacdem quo- 
que , vel aequales . Ergo c propoi^ ^ 
tio figurae R ad S eadem eft , quae ^J^ ' 
figurae X ad Y . Qupd erat primum. 

Sit fecundd figura R ad ei fimi- 
lem S , vt X ad ei fimilem figuram 
Y ,fintque AB . CD , EF , & GH 
lateia homologa , Dico AB ad C 
D effe , vt EF ad GH • Qupnianv-* 
piopoitiones figurarum R ad ei fi- 
, miiem S^ & X ad ei fimilem Y luat 
' eaedeiu , leu xquales , & funt d du- a ^r.ij 




AB ad CD > atque EF Jid G H eae- 
dem quoque func . Q^e patet pro* 
pofitani • 

PROPOSITIC^XIX. VardUkm BVCLi 

H 5 w»- ' 
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Ut^tuta > /4/#r« in dtreSifim hahett^ 
9ia, trunt mur ft JtmiHm* Et fiftit^ 
Pi»^ fitniiia iuttr Je i id^ habmnt 1^"* 
iifM h mhgs im iire&nm pfinu^ , 
ttnfilient tirca eemmunem diamtm 
tmm • Atqitt du» psriUititgrMmmm 
fpmpleme»t$ cequalia^rmnt ittterfem 

Tab,V.Fig.6. 7. 

Duo paralclJogramma AC & EF 
conilituta iint circa communem dia- 
. metrum PJBG» circa angulos s^ua- 
les ABC & £Bf , atmie habeanc 
' lacera homologa AB > jS£ in dire- 
Clum poHta) paritertjue latera CB» 
JSf in direi^m • Dico primum pa- 
rallelogramma AC & tF Cmilia-* 
efle . (^oniam reiia EG parallela • 
ipfi DAbali trianouli DBA,fecat 
3 e.x pr. duo eius latera ; igitur a. triangu.- 
. lum ABD fimiie eft triangulo EB 
G : & propterea Jatera honiologa— » 
AB ad B£ acque D A ad £G » nec 
non DB ad BG in eadem ratione-» 
' erunt . Simili modo quia FG pa- • 
rallela eft DC.bafi trianguli CDB, 
erunt criangula CDB, GBf iihii- 
lia inter fe » & vt prius lacera ho- 
mologa CB ad Bf ^acque DC ad 
GF in eadem racione emnt eiufdeni 
bjr. 7. BD ad eandem BG , Ideoque b A 
B ad BE . AD ad EG . DC ad Gf , 
atque CB ad BF in eadem rationc^ 

•Lhh ^'f^"' • QEaJ^e pemiutando ( AB ad 
BC erit vtEB ad^F circa angulos 

«quales ABCj £Bf i paricerquc^ 

icir- 
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i circa angulos aequales aiternos , «I frop; 
aut externum » & internum A & £> ■i*'«>.* .■ 
trit BA ad AD , vt BE ad EG j& 
£c reliqua omnia latera oppoiitai*^ • 
Quapropter « parallelogramma AC « f »'<>?• 
& £f £miiia inter fe erunt» xiJ»**. 

Secundd fint parailelogramma-» ' 
AC> £f £milia , & habeant latera 
homologa AB» B£ io dire^unu» 
poiita , & iic iatera CB & Bf in-^ 
dirediunj & ducantur diamem D 
B & BG . jDico DBG vnam rdlam . 
e£[e« Quoniam in duobus triangu- 
iis DCB, BEG parailela fiint ia- 
tera DC & BE , cum AB, BE ia-* 
direftnm fint poiita? > &/AB paral- f .^^. ' 
leia iit oppoiito iateri DC in i>a?- atfiM» 
lalleiogramino CA . Eadem ratiox 
ne paraiiela funt latera CB ^ E-G; 
funtque^ anguit.DCB & B£G a;- ^^^^^ 
qualcs, propter iirailirudioem fi- vj,b»^ 
gurarum • Ergo k baies DB , BG bfivfr. 
parallelae funt inter fe ,* & i fe tan- |* **• 
gunt in B • £rgo in direi^um funt ,^f/j^t 
poiitse . . 

Tertid Dico paraIIeIogramma«» 
com^Iementi NB & BO arc^uaiia^ 
efle inter /e . Qupniam / circa an^ i cw i* 
c^ulos aequaies ad verticem £BC & 
iFBA iatera funt reciproce propor- * • 
tiooaiia : Nam vt AB ad B£ > ita,^i* 
oftenfa eft CB ad BF . Ergo m pa» m 
ralieiogramma £0 ^quaiia.^ 
fnnt. QiaB craot olteodeoda » 

- - H 4 PRO* 
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EVCU PROPOSITIO ^X. Ad dAtam^ 

gr^nMium aquaU nSiUnte dato % h 
mngieU . Tab V. Fig. 8* 

Sit figura reftilinea RS > & qua?- \ 
libec reda data Afi > anguius iiatus ^ 
C . Debet ad redam Afi applicari 
parallelogrammum aquale re^ili** 
neo RS in angulo C • Diftribuatur 
rc(^tiiiueum in triangula R & S > & 
3ifrop. fiat m parallelogramnmm DEF 
IS«/»^«t quale triangulo R iix an^uIoEa^- 
quaii ipfi C , pariterque MC paral- 
leiogrammum GL «quale triangu- 
lo S j cuius angulus H «qualis iic 
hfr6f. eidem angulo C : poftea b fiat an* 

Vpr\x\ g"'^^^ aqualisanguloC, &c 

hliHs. * vc BA ad DE, ita fiat FE ad AM » 
& complcatur parailelogrammum-j 

AN : fimiiiter fiati vt NM ad GH» 
ita LH ad MK i & compleatur pa» 
ralielogramiiium MO • QuoniamJi 
^ ^i^^ parallelogramnia AN , & D 
lmmf%. F circa angulos aequales A & E iia- 
bentlatera reciproce proportiona- 
jia ; igitur aqualia funt inter ; 
eft vero triangulum R fadum xqua- 
le parallelogrammo DF . Igitur pa- 
rallelogrammum A N scquale eft 
^ triangulo R . Rurfus r quia propter 
i^f/^.i parallelas A«> MN eft angiilus ex- ; 
ternus KMN sequalis interno^& OP- 
poiito angulo A>eftqueangulus H 
a^qualis angulo C , fiue At Igitur 

diio angulx H ^ i^^M aequaks . 

lunt 
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fuiit iater fe , funrqiie circa hos an** 
guios a^quaies latera reciproce pro* 
portionalia . igitiir/paralleiogram- f^,.. 
mum GLxleu ei*a:q(iale trianguium j^MjM» 
S erit ccquale parallelogrammo M 
O • £c propterea duo paralieio- , 
. gramma A N & M O > idCefl: oaral- 
lclo^ramaium K A B O aauale eric 
dttODUs triangulis R&:Syiiae re£U* 
lineo dato : eftqne applicatum ad 
re<^ am AB in angulo aquali ipii da« 
to C . FaiSttm eli crgo Problema • 

PROPOSITIO XXI* T>ati$ im- f/^i! 
hm polygQms tirtmm dsUrihre^qufid 14« 
Jimih fit vni x & dtqumk r$lt^ dst^ 
i§rum. TaU V# Fig. 

Sinc d«tx ditas fieuras re&ilinese 

R & S . Debet confinii ngura, quae 
aqualis iic figuras S » ac iimiiis iit R- 
guraj R . Super quolihet latere AB 
figurxRfiac s parailelogrammum afrao 
A D aquale fpatio R in qiiolibec b^ini.. 
angulo JB AC ; & produda AB ia^ 
£ fuper^BD tn angulo £BD > qui ^ b f r.tg 
afqualis ejfit Jinterno & oppofito B 
A C »fiat« paraHeiogrammuin B f cfr.w 
aequale fpano S • Patet parallelo- 
gramaia AD 8c BB efie inter eaf- 
dem parallehs AE CF • Poftea^ 
iocer duas re<^as AB & B£ iiac dpf.itu 
media proporcionalis GH > fuper Mm^ 
qnam hat e Bgura^X fimiiis xjp£ JR» 
ita vt GH fic latus liomologunL-» ePivp% 
ipii AB . Qfcwmiam R & X funt ii^ » 

H 5. gurae 
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f />l'«(T< gurx fimtles . / habebic R ad X dit- 
btwn» plicatam rationcm.eius» quam habet 
Jatus AB ad eius homologum GH ; 
fiT*»** ^^^^ AB ad BE^ duplicatam ratio- 
* oem habet eius » v^iam habet Aii ad 
mediam proportionalem G H , Er- 
h i>r. y. gpj h vt AB ad B£ y ita eft £gura^ 
/»^« |. R ad figuram X ; fed « parallelo- 
» ffop.». grammum A D ad parallelogram- 
' mum BF eft ^ vt bafis AB ad bafim 
1 pm 7 (cijim fint mter eafdem parallel- 
/X j. ) Efgo / figura R ad figuram X 
eft, vt parallelogrammum AD ad 
parallelogrammum BF; eft vero 
parallelogrammum AD aquale fi- 
gura; R ^ & parallelogrammura BF 
f «q«alc fpario S . m Ergo figura R 
3./i*.5. jjjf figuram X eft» vtfigura R ad fi. 
, guram S ,* ideoque fisura » X a?* 
qaalis eft fpatio S , & fadla fuit fi- 
gitra X fimuis ipfi R « Q^pd erac 
faciendyni. 

PROPOSTTIO XXIIr Siincircu* 
37.III» l0tluffte finri»t iutt fS^^ext fe 

fetM»te$t parallelcgrammum reSat»" 
Jl^tm t €*mprehg»jMnt fuk fegmen*> 
ti» vaius % <eipt»U erit ei i qt*od Juk 
figmtMtis. tUterim xpBtinetw, uSna,' 
X«/0. EtfireSanpihtfu^ fegmeteti$ 
dtmrum re&emm fe fteomtium^ , 
itfualiet /««ri«n eimfiiemeiteitli ptri»' 
phert» per qttutuor tertmttet tliarHi» 
trmtfikiu Tab. V.Fig.io,ix.i2.i5» 
lu ciicUiO ABC dus xUl^: Im^^ 
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diiaas AEB & DEC fefecent in^ 
£ ( liue amba^ fecent circuli peri- 
pheriam in duobus pundlis ^ vt in-ji 
prima & fecunda ligiira i.liue 
AEfi eam fecet in^dirobus pnndis A 
alteravero re^ia DEC tan» 
gat eandem periphcriam in vno puV 
dtoafignis D & C expreflb i vt iii 

tema^gura » fiue ambas circuluiiiL^ 
tangant^ vt m quarta figura . ) Di- 
co paraJielogranimum re^angulum 
contentum fubvilius (egmentisAE 
& EB > a^uale efle redanguJo i fub 
alterius fegmenris DE& EC coiw 
tento •-Coniuncantur re^^a: AC > 
Dfi. Quoniam (waanguli EDB & 
EAC^aequales flint,, quia aut a fuat ^ f 7?*^ 
ii> eodem f&gmento C ADB , vt in 
prima^ & fecunda figura^ aut b an- b pr.a^* 

fulus E D B continetur a tangeflte '^^* 
-Dj & fecante BD ^ reiiquus vero 
an^ulus EAC in alterno fegmento 
Bf C exiftit 5 vt in tertia fifnra j aut 
# ambo anguli a tangentibus 1, & ea- c|ni4. 
dem fccame ccBtentli, arquale^ ^T^^^%n 
eij,<jui in. aiterno fegraentaB^C 
e^i poteft 5 vt iii q«Karta figfj^TL^ ; 
^funtque anguii W AEC &DEB ae- dcoyo/.. 
qaftles ad vtrtictm^ vel voiis , & pr^» 5« 
idem . # Ergo duo tiiangula AEC ^^^r^ 
& DEB iimilia funt ; & ideof vt A£ /.hJla^ 
ad EC y. ita eft DE adEB ^ Qua- f expr. 

propter / paralielogisammumL retta- ^^** 
guluabfub prima & quarta propor - 
tioQaiium coiitentum > ideil recUn-^ 

H • 6 gulum 
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gulum AEBj xquale eric red^angu- 
gulo D£C ^ quod a fecunda & ter* 
.da continecur . 

Secundo duae reftae A£B & DE 
C fe fecances in £ ^ eflficiant re6^ao- 
■gula AEB & DEC acjualia inter fej 
, & J>er tria puiKfta A, C, B, ducarur 
*UM £ circuli periphcria . Dico eam_» 
craniire per pundum D • Si enina--» 
hoc verum non eft , tranfeat per H 
, citraivel vltra pundlttmD, Ergo 
UpJi? Areiiargulum HEC aequaleeritre- 
dlan^ulo AEBj fed erac reftangu- 
lumDEC arquale eidem redlangu^ 
lo AEB . Quare redtangula H£G 
& D£C xqualia func inter fe« pars> 
& totum ; ^uod eft impofllbil<^ . 
Non ergo cuculi peripheria ACB 
ti-anfit per pundnm H • Quapro- 
iner per puniita A> B, C, D uanit- 
oit • Vt erac propoiitum • 

PROPOSITIO XXIII. i>stit 

dumbus reciis imttt , in dufa earum 
pmtBum intTM , mut txtnt ttpture » 
qtwd e0:i4t dno ftgmenta, inter quA 
ftUfUd/it mtdiet foportitttaUt • O» 
ptrtet at*t*t» medietattm reiia line^» , 
f»ir« fttm fun0um fyjMti iekt* > 
wft minorem ejfe rtlifua , Tab» V» 

Sint duae fe^ae i.ne» Aft & G 
debet reperiri pundum incra reCii. 
iine am AB , vt iir pruno cafu , vel 
ext ra eam ju direcmpk vt iii kciui- 

do 
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do , ita vt refta linea C fit media-» 

.proportioiiaiis intti fa^Tta Icgmen- 

ta ; fed in piimo calU oporcet > vt 

femiiris ipfius AB non minor fit , 

qiiam C • Super diametro A B 

iiatcirculus AEftcuiusccntrum-» 

G ; & « a termino B ducatur BD b pwp. 

perpendicuiarisadAB, feceturque 

k BD aquaiis ipfi C • Poika a ter- y/Si^t 

mino D ( in primo cafu ) ducatur 

€ re^ca iinea DE paralleia ipil AB, ^J^^ ■ 

qn^ non cadet extra circulum, eo ifjiy,;^ 

quod femiiris ipfius AB,id eft radius 

feu alcitudo femicirculi AEB fup- 

ponitur aqualis , autmaior quam^ 

C > feu quam perpendicularis BD,- 

^ propter^a I>E tanget > aut icc*- 

bit circulum in E : at in fecundo 

cafu coniun^atur re^a DG ad cen- 

trum circuli 3 fecans peripheriam-» 

cius in £• Deinde 4 fecetui- reita d ft.i^ 

BH aqualis ipi; DE,coniungantur- 

que reda; Efi » DH . Quoniain_* 

in duobus triannulis EDH &BH 

X) ^aci^a funt duo latera BH 8c DE 

iiqualia 5 atque latus HD eftcom- 

muiie , & anguli ciwnprehenfi ED 

H & BHD aquales lunt inter fe-» 

Ceo quod in pi imo cafu* funt al- tprtft 

terni in parallelis DE & BA ; in^ 

fecundo vero cafu/ funt ad bafim-, f PfJS; 

trianguli ifofcelij DGH propte; ••«^'^ 

rea quod radijs a;qualibus GB> G£ » 

adduntur aequales BH, ED.)fgit^r 

^ bafis EH ^iuaiis BD > C ; . gfjjj^- 
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pariterque angulus DEH aqualis e/l 
f/2f* anguJo DBH reao ; ideoque h HE" 
n,ma perpeiKiiCulaf i& ell ad DE & pro- 

i »r»* P'^^^^ P""^® « E H fecat per- 
■j\/J'i EendicuJanter quoque diametrum^ 
1 tx pr. aquidiftantenf ipfi DE at in fe« 
»!./»&.» cundo cafu l H£ contingit circu- 
mprjp. {mniapun<aoE» Igitiirwparalle- 

• " • iQgrammiim reaangulum AHB 
n « 2"?^^ ^ quadrato re<a:ae Jinear HE ? 

& ideo « HE » feu ei aqualis C me-. 

aia proportionalis erit intcr ftff- 

menta AH & HB . Vt propoiitiSi 

nierac « 

?t^h- P^^POSITIO XXIV. ^ . 

patalliUifaftmum afflieMr^t 

gr^mm» i qttti^mik fit aluri datt i 
af0tUt auttm qtuauU fmfalUUgram* 
mum dtfieitm af>plst»ndum en,datum. 
/fatiummMiut.tumeJfifmsiUhgram'- * 

«w , fuftr dimidia, deftripto > ifMtd. 

wua V.l^jguraiir» 
Sit datum quodlibet fpatium re-* 
ailiaeuia C & paraJJelogrammunv 
X> > atque re<aa linea AB i& fuper 
.eius roedietatft RBtSit « parallelo- 
grammum EF fimiie ipfi D Debet- i 
ad re<aam - Aft appJicari paraiielo- 
gramnmm aequale fpatia C . & de^ 

dens c in fecundo cafu ) paralielo. 

gram 
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gramino y qiiod fimile fit ipfi D ; f^d 
necefleeftjj inprimo caui^ vt fpa- 
tium C non ficmains paraJIelogfram-* 
/no EF • Fiat h parallelogrammum bp/o^* 
K fimik ipfi £F > & aequale ipatio at« l^iyi 
C , firque IS eius latus horaologum • 
ipii £B : £t quia in primo cafu ^ po- 
nitur fpatium C , feu ei aquale pa- 
Milelogrammum R non maius pa- 
ralkJogrammo £F • t £rgo iacus IS c ^jc 
aqualca aut minus erit latcre ei ho- '7* ^^^. 
fiiologo EB > fcilicet medietate ip/i^ 
us AB. Quare redla AB fecari i>o» drjr pr* 
teA in H 1 £icuti in fecundo calu^ aj.in^. 
produci poteft 3 vt IS niedia pro- * 
portionalis fit loter AH & HB* Fi^ 
at jf fuper HB paralieloeramum H f f^^>f* 
<3 limile & fimiJiter po£tum fpatia 
K iiite £F ; & compleatur jparalielo^» 
grammura NA • Et quiaipatium H 
O ad rpackim R ei £mile nabet dt^ 
pJicatam rationem lateris HB ad IS - 
fciiicet fpatium HO ad feu ad C « ^^^^^ 
fe habet vt BH ad H A > feu h vt pa- J'™ 
raileiograaunumHOad paralldo- tXI^/. 
granimum NA • Ergo i ipatium C i pro/».^ 
aquaie eft paraiielc^rammo NA i 3* 
qued app/icatum eft ad AB atqu^ 
deficit in primo cafu 3 & excedit in 
fecundo in figura HO 3 qu« fimilis 
cll ipfi EF , Teu i paraUelograramo i^^. 
^ato D • (^od erac facienoiun • hm^ 

ROPOSITIO XXVi fr^lw/Kr**»- f VCL.- 
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im duo fegm€ma\ quorum vnum me^ 
& riliqumm ftgm^ntm» ^ V^oeefur 

§xirim4m , 6^ m$Amm ratiMim di^ 

uifam Tabuia V. Fig- i6. 
Data recU AB fecari d^htt y vt 
SLfrof^ proponitur* /i^ producatur re<SJ:a AB 
^hhiu mC y vt ipfa AB fit media propor- 
tioiialts inter produ&stm AC > eiufw 
<jue produftionem BC j feccturque 
b frop. * BD aecfiialis BC ; erit C A ad AB 
S^Ub^i. vt AB ad BC ^ feu i ad ei aqualera 
cprop. jgp : & diuidendo i* CB ^ fa:u ^ ei 
ip^P^ aroualis DB ad BA erit> vt AD ad 
sj.ljki DjB;^& propterea fegmentuai BD 
« f^-i erit mediutii propoitionale fnter to- 
jiiii.^ fgjji AB reliquumque eins fegmeiiK 
tmn AD • Quod crat faciendttfiL^ • 
Vocetur redla AB hac ratione feda 
iii D 9 dinifa fecmidiinRt me<iiaB» Sc 
extrcaiani ratioflcm' - 

j^appi PROPOSITIO XXVI. Si duarum 
Fm. tiiJarum liuiUfum » iu iodim ruiii^ 
ne dimfkrum^ vnafitfeBu extrema 
tt fneHa rationtki ukifu qmf$$e fi^ 
miUter fiffu itit : B$ fi dujt nsU ^ 
finguUft&^iuirittt extremuj & 
du$ fstietie mu^ks imsoififmfMicfti^ 
^ kusfeffA erunt i Tabia V» Fig. 17^ 

Sit AB fc^a ia E aextrema r 8c 
uiedia ratione^ cuius maius fegmen- 
. tiim AE; & vt BA ad AE^ ita fit 
PC ad CF • Dico CD in F feilam 

^uo^ 
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quoque elTc extrema , & media ra- 
tione • Qupniam £ A ad A£ eft > vt 
DC ad CF ; Ergo diuidendo* BE ..^f^ 
ad EA , eft vt DF ad FC &inuer- «//Xj 
tendo ( erit AE ad EB , vt CF ad F ^ t^p.? 
D . Et qliia AB fefta in E cxtrc- ^'^* 
ma j & media ratione : Ergo c AE c»r«». 
ad £B eft > vt BA ad A£ y ied vt B »f.^ 
A ad AE , ita erat DC ad CF . <i dMop,- 
Ergo DC ad CF eft, vt AE adE 
B ,• fuit autem , vt AE ad EB , ita_, 
CF ad FD ; Eigo , « vt DC ad CF> c f . 
sta cft CF , ad FD ' idcoquc CD 
in F fecatur extrema i & media«» 
rationc • 

Secundo ilnt fedlx dux rediae AB 
& CD ambae cxcrema j & mcdiaii^ 
ratione in E & F • Dico eas fecari 
proportionaliter . Si hoc vcr^mu^ 
non eft > fit CG ( maior , vel m>- 
nor i ouam DC ) CF > vt B A ad 
A£. £rgo> vtdtdum/ei^> iiculfi fpy/M. 
AB in £ , ita erit GC in F fe<^a ex- t«r. 6«. 
trcma > & media racione ; ideo^e 
g rediangulum FGC a:quale erit gr*pr. 
auadrato medis proportionalis CF; >«• iw* 
fed ex hypotheu CF erat media— » 
proportionaiis inter FD , & CD . 
fcrgo h jparallelogrammum reftan- 
guium FDC aequalc eft quadrato 
eiufdem CF • Qjiare parallcrogrank 
ma redtangula FGC & FDC aequa- 
iia intcr ie erunt , pars , & totum , 
quod eft im|>oflibiIe • Non ergo ali« 

quaGCinaiory velminor, quam 

DC 
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DC habeye poceft ad CF eandeoL^» 
ratioucm > quam BA ad AE 3 ideo- 
que^pfamet DC ad CF.eric , vc BA 

ifrop. ad AE • Et diuidendo * BE ad EA 
eric ^ vt DF ad FC » & / inuerten 

1 jwf do AE ad EB erit , vt CF ad FD • 
Quarc patet propolitum • 

sSvw, Coroikrium Ex his duabus propo* 
« ' ficionibus deducicur ^ quod , ii alicui 
redlas iinex fecuadum extremam > 
& mediam racionem diuifae , adda- 
tur reda acqualis maiori fegmento : 
compofita Itnea fecandttm extre-> 
piiam , bc mediam rationem fecatur 1 
& maius fegmentum eft » qtise i pnn- 
cipio re<51a linea . nam in propofi- 
tione 25« fe^a fuic AB in D exti e- 
ma , & mcdia ratione , & addira BC 
sequali maiori fegmento BD, erac 
BD, fett €1 iaEqwalis~CB ad BA vt 

' AD ad DB : vnde tam AB ia D j 
q[tt^m C A in B m eadem rarione fe* 
cantur ; & proptereaex hac pro- 

' pofitione re^ C A in B excrema » 
* & media ratione fecabitur , ficuti A 
Bitt D excrema» &media racione 

. feitaerat. 
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L I B E R V ^VCL; 

lU & 

DEFINITIONES. ''J^''*^' 

dicitHf y eht» finguli eius anguli tan- ^ 
gunteireedi fmpherumm Mt atfu^ 
feribi dicitur cireuU i ekm fmguliL^ 

f^*> iMfn tM»ik»t (iHuU ftri^ 
fberitm» 

£ tontr^^eirtidminferibidieitminfigit* j» 
ra rtStiinea » tkm ttrtuii ftrifkttia 
tMngit ^ngula iMgtA ^urtt i Bt eir- ~ 
tiuferibi dititut , fhm eireuli fetk» 
fheria tangit emnes nniules AgHrA i 

TabiUa V. Fig. i8. 

A X I O M A. t 

Si d tirmmis niia linn ^ fuktimdentii "f^f}^^ 
arcum MlicmutWifcuH^ dncantur du£ ra er^ 
r§&^ Unea » €oncurr$ntes §xtrn ^ir^ ^y' ^i^'^ 
tulum 5 ipu extrn iffum fofit^e • 
veljimili modo ducsttur vna curun 
hne^ : otunt iine^e compreAendentee * 
maions fcrifhorin compreben/A^ i 
fnhtenfn verVre&n Unect tttiner erit 
eadem piriphefia^ fcu CHrunm Ta^ 
bula V* Fig. X9* 

Sit enimcirculi peripheria AEC^ 
fubtenfa verd reiia AC, & curua A 
BCjatqi duac vtilx tangentes circu- « ^ * 
ium AD 1 CD p concurrences in D 

& «xtra curuam cadentes • Maui^ 

feftum 
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feftum eft rc^tam A C > minorem ef* 
. fcperiphena AEC> nec non curiia 
ABC» cnm re^afit omnium breuif- 
fima: & AEC minorem eHe quam 
ABC ^ ABC minorem eiie quam 
ADC • eo quod AEC minus rece^ 
dit a reditudine 5 quam ABC j & 

b»c mixMS t quam ADC « 

« 

lineim i Mtqut eius puniium ^ an^ 
guJim ^f€r$hf$ 9 ^Mi qmntm pM ■ 
fit quMtm^r refforum • T* V- F# ao. ' 

Ad datam re(^tam AB j atque ad , 
ciits pundhim B angulus effici debetf 
qui llt quinta p^u^s quatuor refto- 
iff^. rum. Secetur^ re&a linea AB ex 
ajtWfrf^ trema 3 & media ratione in C , cu* ; 
ius maius fegmentum fit AC; & cen- I 
tro A f interuallo AB circulus BD 
bpnh defcribatur , in qud apj^Iicetur^ k 
iaiM^ refta BD sequalis maiori fegmento 
' ' AC • Dico anguium ABD eflc^ 
miaeiitum. lungantur^red^as AD & 
cff6p. CD • Qupniam c tres reita* B A , A 
sf «/iM C & CB proportion^ies funt , 8c eft 
BD aqualis AC > atque radius AD 
aequalis AB • Ergo in criangulis A 
Ap¥$p» BD&DBC circa <^ uiquales aagu- 
ios ADB & B fubtciifos a radijs x- ! 
quaiibusjeft AB ) feu ei asquaiis A 
c p^ap. D ad DB ^ vt DB ad BC • Qs^re^ 
^•tiA^ tangulusCDB asqualis^ii: angule 
fprop.i A;&eft ACad CB, vt BAad A I 
'ifrt 4- r^u vc AD ad DB ; Ergo / a« ^ ' 

guius 
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gulus ADB % feii ei aaiiaiis B , du- 
plus eft anguli CDB ) leu anguii A . 
Ergo qudium partium ongulus A 
eft yna ^ erie B duse partes ^ D 
pariter duje . Quare anguli A^ B & 
D , fimul fiimpti > ( qui ^ arquales S 
fiint duobus angulis reftis ) aqualcs 
erunt quinque angulis ^ quorum qux« 
libcr: aqualis efi: ipii A ; iJcotju^ 
angulusA quinta pars ^ric duorum 
redtorum. Sed qnam proportionem 
dupiam habet angulus B ad angulum 
A ) eandeih habent quacuor reai ad 
duos redos ; Et peimutando h an- hp^^^; 
giilus B ad quatuor re^os eric » vc i%.iib^i 
auguUis A ad duos redlos; fed an* 
^uTusA quinta pars. eil duorum re* 
lorum, Ergo^angulus Bquinta-j^ iDeF% 
pars eft ,quatuor rettorum ^ V t erac Ub. |« 
propoficum • 

CoftiUriitm Hinc patet» qua ratiV fiVCL. 

ne triangulum Ifofcelium conftitui 
debeat > in quo quilibec angulorum 
ad ba£m dupius ut anguli y erticalis • - 

PHOPOSITIO II. Afiiulum rtfe^ 

fifg 9 qui jSir §mntadte*ma psrs fnf- 

tufirriOttm* TabtiiaV*Fig.2u 

EiRci debet angulas ^ qui iiic vna 
pars > earaiii , qualiian ^tuor te&i 
in quindecim partes sequales diuir 
^onciir. FiaC4angulus ABC du< «i'';»^ 
plusvnius anguli trianguli xquila* ***»*™* 
leri • Ecquia , vt duo ad qua- 
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tuoi; red:os , ica eil ^iagulus vnus 
trianguli xquilateri ad angulum A 
BC vtraeque ea m rationes func > 
b f r«p. fubdupls ; & perouiuado » ^ vc duo 
tsklib.i reili ad ynuin angulum trianguli x- 
quilateri > ita fuac quacuor rei^i ad 
ctxfV4 angulum ABC ; eft e vero vnus an- 
gulus triancuii sequilaceri ceicia pars 
duorum rei^orum : Ergo angulus A 
BC tertia pars eft quatuor reij:©- 
xum* Fiac rurlus aneulus CBD ter* 
Hfnp. tia pars quatuor reicorum , ideft i 
»^t,tib,i aequalisipfi ABC* Bcqnia^angu* 
li omnes ABC , CBD & DBA cir- 
V . ** amntlum B «quaies fuat quacuor 
rettis , funtque duo anguli ABCj C 
BD du£ tercis parces quacuor redlo* 
mm^ergo reltqiins angulus ABD 
. teitia pars quoque erit quatuor re- 
fpMfct ^^orum. Poftea fianc /anguli ABE, 
aL;. EBF, FBG, GBH quilinguii 

- < ' quales iiac quincae parci qoacuor re- 
* • '■ Ciorum ; erit j vt antea, quintus aii*- 
gulus HBA oiqualis prioribus , & 
qointa pars quatuor redtorum . Ej: 
quoniam an^ulus ABF aequalis eft 
anguIorABG , cum vrerque xqiialis 
^ duabus quintis quatuor retaoruni; 
jUfitqueduQ anguii ABC.& ABD 
«quales quoqiie , Ergo refidui an- 

gili CBi:' fic-DBG aeqoales erunt • 
einde qiiia ab a;qijia«bus angulis 
> ABC & CBD aufe^imtur aBqnates 
* anguU ABE & FBG ; Ergo reiiduus 
augulus £BC ^uaiis eft <iuol>us re. 

liduis 
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4idut aiiffiilis CBF & G B O fimt 
vero oiteji/i angiili CBF fif GBI) 
^quales inter ie . Ereo angulus EB 
C duplus elUnguJi CBF; & totus 

^gulus EBF tripluseftangtiH CB ' 
F • Eadem ratione tam ancTuius A 

' ^"^in ABH , quam HJiG Se 
quam FBG «qualis ei^ tr/pio anguii 
CBF, Qi?are omnes aneuli FBE 

EBA,ABH,HBG,GBF,f]mui 
fumpti , quinquies fuimnam triuin«* 
angulorumasquaJiHm vniCBF, ideft 
decies & quinquies angulum CBF . 
jon tmebunt . £t propterea aneulus ' 
CBF, decies & quinquies lump- 
.tus , aequatur angulis omnibus circa 
punaum B , ideit g quatuor rediis . 
Quod erat iaciendum • ' ^!'',^* 

PROPOSITIO III. Uirs dMium evcl. 
tirculum 9ifis$tpaim dato trisnguh z.*.ii. 
^quiangulum , pfljfgowtm dquiis' «5» 
t9rum% & itquiangtUum trium^ , '^* 
qmatuor,ifuinque, 6* quinduimln" 
terum i & quodiiht uHud , f «n< me 
tvntinun duplfestitnt laterum w« 
rundtm f$lfgen§rum (•nfurgit, infcri- 
htre , Vttntur autem huiufmoiifim 
gm* ^qutlMtrjt, <^ AquiMUpAav • * 
/jforrf Regulares . Tab. V. Fie. 

In circulo fiCD,ciiius radius A 

B inrcnbtndar/unt figurae impera- 
tae. Et primd triangulum , quod &t 
aqHianguIum dato triangulo ZXY . • ' 

Abfciu. 
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dij AB, AC, AD, vfque id 
circuli peripheriam in pundlis B>Cj " 
D , &c. & coiiiungantar reilae BC ^ 
CD 9 DE y &CC. quoufque comple- 
anturfigura:. Oltend^ndum eft om- - 
nia pratdidla polygona elfe aequila- 
cera ^ & a^quiangufa . Qnoniam om- 
' nes anguli BAC 3 C AD » &c. ver- 
ricaies ad centrum A aequales hCii ^ 
jfunt , & radij omnes funt pariter ar- 
quaksi Ergo^ omniatriaiigiilaifo* Sf^M 
fcelia BAC, C AD, D AE, &c. funt *• 
fimiliter aequalta» aqu«alca^& 
quiangiila inter fe , & eorum bafes 
BC > CD 9 D£» &c« aquales erunt* 
Q^are Hgnra BCDEF &c. asquila- 
cera erit • Et quia anguli omnes ad 
bafes ifofcelium > vt Umt BCA , A 
CD, CDA, ADEi &c. aquales 
oftcnii funt; Ergo bint bifiwaquales 
ei Uii t ; ideoque anga lus BC D aequa- 
lis erit anf ulo CDfi » & fic rehqui 
omnes « \iuare Qtt«Ubet figura BC 
DE &c, circulo wferipta > a:quian- ' . 
gula eft > & a:quilatera • 

Poftea pater , quod fi in qualibet 
exdiclis figuris diuidantur omnes b hprof.t 
anguli ad cejcitrum bifariam > & rur- %. 
fiis bifariam , & iic vlcerius , atque 
in peripheria circuli retlae 1 fubtcn- 
dentes a:quales angufos ad cenirum, 
ducantur qiioufque figur^ comple- 
antur; defcriptaB erunc aiiae figuraB 
3;quilaterx > & s^quiangula? ; & fic iii . . 
mangulo «quilacero ex bibaitita^^ 

I diui- 

m 
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peWAtat ; & a centro F ducantur i h prtp» 
|e^i!dicia!iresFO,FR,FS,&c 
liiper latera AB , BC, &c, gua fe« 
cmt peripheriaoQ in pun^tis 0> SaS» .( 
3cc» & per haec punda ducantur f c exfri 
circulum caogences HG , GK»&c« uMih9 
quonfque compleantur figurae cir- . ' 
cunicMpcae ; cumque eifdem tangen- 
tibus d perpendiculares fint ijdeoM 4 pyep: 
tadij , « ergo AB & GH parallelaj 23.W.» 
<5rttnt, partterque BG , HK » .&lic ^m- 
reliquae a:quidiftabunt ; ideoque / Jy^!;* 
^kontanguIumGHK asqiiaienw yrUk^ 
aoguIoABC. Etfimiliter angulus 
G oftendetur asqualis angulo A > &; 
angulus K aequalis oftendetur angu- 
JboC&iic jeliq[ui. Quare trian^u- 
lum , circttafcnpwni circuio GH& 
jcquiangulum eft triangulo dato Z 
XY> & figura circunfcripta GHKN 
aquiangula eft; cum eiusangulia- 
qualesr£nt anguhs Hgurae regulaiis 
infcriptae ABCE . 
. Poftea in poJygoms i.dudis reftis 
FG & F A j quia in triargulis GO^ 
& VGF duDi latera GO & G V 
^lia iiint , cum fint iatera a quali> »».ti,n 
um quadratorum ex tangentibus , ab 
C04tem paa£t9 da&is » ^ rjttiii FO , 
FV > inter fe a;miales , arque latus 
FG commuije ; £rgo k anguli OG F h pnp, 
& VGF funt inter fe aquales ; Sed %i,t.s» 
ijr^iSaFA diuidit quoque bifariam j^fr«M 
figurje infcriptJE angulum B AE , & • 
e&aoguius, £4^ . a^quails oftenrus 
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angulo HGN : Ergo eorum femif- 
' fes, fcilicet aneuli HGF&BAF 
aquales funt; eit^ue HG parallela 
I tx pf- ipfi BA ; Ergo / GF parallela eft ip- 
7. li^'* ii AF , & conue»iunt in F ; m Erg-o 
in tx vna,& eadem redlalineaeftFAGi 
Sfi/' cenrro per angulos vtriufque fi- 
;urae tranfiens . Eadera ratione re- 
l2t lineas erunt FBH , FCK , FO 
M & FEN , quae a centro per angu- 
los vtriufque figurs extenduntur . 
• Deinde quia B A paraliela eft HG , 
aex^f. bad trianguli HFG : Ergo»ABad 
6.Uh.^. GHeft,vtBF ad FH. Eadem.^ 
ratione BC ad HK eft, vt eadem_» 
' ^ BF ad eandem FH ; ideoque , 0 vt 
U. {. B A ad HG , ita eft BC ad HK ; & 
funt antecedentes B A & BC aequa- 
Jes in polygono infcripto regulari . 
■ Ergo p & confequentes HG & HK 
f/.^i.'} a'^"3les funt inter fe . Eadem ra- 
tione reliqua latera KM , MN, NG 
jEOjualia crunt inter fe, & ipfis GH, 
HK. Quare figura GHKN aequi- 
latera eif} fed prius erat xquiangu- 
la, Ergo 5 figura circunfcripta G 
^rt, HKN regulanseft. Quoct eratfa- 
' ciendum . 

t. 

CorolUrtHm Patet , quod » fi om- 
nes anguii ad centrum circuli ^ vel 
eius pcripheria diftributa fiierit in^ 
quorlibet partes a^quales ternario 
pluresj &re(ftae pundta diuifionum 
coauingentes , intra circulum du- 

can* 
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cantur y nec non redlae circulum-j 
tangentes parallela: recftis coniun- 
€tis producantur : defcripta erunt 
duo polygona regularia parium la- 
terum limilia inter fe , alteruni cir- 
cunfcriptum, alteruni vero circulo 
infcriptum • Eritque circunfcrip- 
tum ad infcriptum , vt quadratum.^ 
radij vnius ad quadratum radij alte- 
iius ; & vr quadratuni rtctx lintx 
ex centroj, vfque ad angulum cir- 
unfcripti^ figur;ie ad quadratum ra« 
ij circuli . Dudta: enim fuerunt in 
-lac propofitione tangentdS GHjH 
K 3 &c. parallelae lateribus AB, BG 
&c. & oftenfa fuit figura G HM a^- 
quiangula figuras ABCD , & latera 
circa angulos sequaies in eadem pro^ 
portione a^^qualitatis ; & rurfus latus 
HG ad AB fuit> vt GF ad circuli 
radium Fx^ > vel vt radius OF ad ra-- 
dium FP . Et propterea r fuper his ffrop. 
lateribus proportionalibus erunt fi 
^ur?e fimiles , & fimiliter pofitae G 
HKMad ABCD, in eadem ratio-^ 
ne , quam habet quadratum ex FG 
ad quadrarum radij FA y vel vt qua 
dratum ex OF ad quadratum ex F 
P. Vocentur autem huiufmodi fi - 
gurrs ( breuttatis gratia ) Cffcuh 

PROPOSIXrO V. Cifca qHoiUhit EVCL 
polygontm regulare eirculum dpfcrim '•^*'' 

btn 0 Tabula Vt Figi a^t 

I 5 Sic ' 
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Sit qiiodlibec polygonum regula- 
re ABD. D^bet circa ipfum de« 
fcribi circttlu» • Dii^a reda AC , 
circa triangulum ABC defcribatur 
a «X r«« « circulusj ciiius cencrutn O; & con* 
BruB, iungatnr reftalinea BD. Et quia_» 
in duobus triang^wlis' ABC , & DC 
« duo latera AB, & DC aqualia-j 
funt) cum iint latera regularis figu* 
^ rae , & latus BC e/l commiine , at- 
queanguU ABC & DCB aouales 
hpr»f» mnt inter lc : Ergo^ anguli BAC 
^Mb»i. & C D B jEQuales funt inter fc-» , 
& infillunc fuper eadem reda BC» 
ad eafdcm partes conilituti : Er- 
cprN». r circunferentia circuli » cu- 
%\,ltt,% uis centrum O , per tria pun(Sa__» 
A » B & C du^a , traniiDit quo- 
que per quartum pun<5ium D . Ea- 
dem -ratiooe peripheria circuii , 
cuius centrani O , qux tranfit per 
- tria puntta B, C & D, tranlibitquo-» 
zJ,Z, per punaum E , & fic per relt. 
qua . Quare d circuius , radio OA 
defcripcas , circunfcriptus erit po- 
Ivgono ABCDE . Q^od erat fa- 
1« ciendum. 

ivi *V PROPOSITIO VI. Intratriangu^ 
ium» mtrtt qupdlAet foljgtnum 
r^ulart chrcttlum inffvibtn • Ta- 
bula V«Fig. 50, ji. 
Sic quodlibet nriangulum , aut 
polygonum regulare ABC . Debet 
afMf. mftribi circulus in his iiguris . £c 
primo ia ctuangula f^cencur « angu- 
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ii A & B bifariam a re£lis AD 8c 

BD j qax conciurentiutxa triangu- 
ium 5 vt in D 9 ^ a quo cadant per- ,^ 
pendiculares I)E , I)F & DG fuper aJiXj 
crianguli lacera • Quoniam in trian^ 
guIiVDBF & DBE duo anguli ad B 
^quales fai^i funt ^ & duo anguli ad 
E & F funt reiti sequales quoque-^ , 
atque latus DB eil commune op« 
pofitum redis angulis : Ergo e T>f c prop. 
a^qualis ett ipfi I)E . Eadcm ratio- a^t/i^a 
ne in trianguiis D£ A & DG A , e« 
runt latera DG & DE aqualia inter 
fe • Quare asquaies erunt trcs per* 
pendiculares DF, DE & DG inter 
ie ^ quas funt diilantias pun^ti D a 
laceribus trianguli • 

Secundd in poiygono regulari cir» 
cunfcribatur if circulus , cuius cen-- ^ 
trum D • Et quia in circulo ABN f.hM$us 
re^ae lineae applicatas AB ^ BC % C 
N f &c. funt inter fe aquales ; ergo 
0 aequaliter diilant a centro D; idco- ^ 
que duftae pcrpendiculares DG > D lOi/X* 

DF > &C« aquales erunt inter fe j 
vt scquales erant in triangnlo • £t 
centro D radio DE j defcipto cii- 
culo £FG ) tranfibit necefiario per 
pundla F 3 G , &c. & continget / ^ffPP 
latcrafigura& in mmaisE.F^ G, * 
&c. co quod radij DE , DF 3 DG ^ 
&c. perpendiculares iunt ad iatera 
AB y BC > &c- Quare^ circulus E gp^i;^ 
FG infcriptus eft iigur« ABC m %Hi»f\ 
Quod erat faciendum* 

I 4 VKO- . 
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JVCL. VKOVOSUIO Vn: Uf,nt»son9 
* ^ rtguUri du* reBA lineoe f»bi»ndentis 
aftgtthtfynra fe mntuh feeant $xtrtm 

en4 , medttt TAttone i (jf maivrtLJ^ 
ilUrum legment» aqudttt ernmt pe»' 
tagom Utert ' Tab. V- Fig. 
Sit pentagonum reguiare A6D , 
&du?E redt.i: lines AC , BK fiibten- 
dant angulos figunie ABG& BAE> 
fif fe fecent in H . Dieo tam C A t 
quam EB fecari in H extrema , Sc 
media ratrone 9 & earum maiora^ 
fegmenta CH & EH aqualiaefle 
cttilibfet lateri pentagoni fiA < De- 
apwf.j /cribatur a circulus ABD circa-* 
bvrotH pentagonum . Quoniam k in ^ua- 
liUbA diiJarero BEDC circulo infcripto 
duo oppoiici anguli CBE & D > ii- 
miil rumpti , ?quale$ fiint duobus 
M"'"? J reciis ; eftquc * aiigulus BCD a qua- 
• lis angulo D in regulari pentngono » 
Ergo duo anguli EBC & BCD , fi- 
mul fumpa 9 aquaks fuut duobus 
dfw?»' reclis ; ideoque du« redla; B£ & 
i6Mb»t CD funt inter fe parailel;^ . Eadem 
ratione CA & DE parallela: funt. 
eprej». Quare •# CHED paxailelogram.1 
jjj^j^ ei.i( , qao latera- oppofita-.* 
CH & DE jtquaiia erunt , & fic H 
E ipfi CD , vei cuiiibet BA aequaie 
erit. Poftea quia anguli BAC & 
c . AEB infillunt periphefijs aqualibus 
lHit.x BC & AB: ergo/anguli EAC & 
s (>n>/>. AE6 aequaies func ; eiique anguius 
AB£ commUii^is ; Eigo x trianguU 

£BA 



Diyiiized t>y GoogLe 



LiherV. iix 

EBA & ABH limilia funtj ideoque 
EB ad BA erir , vt AB ad BH : tiiic 
autem oftenfa HE aequalis ipii B A # 

Ereo tota B£ ad HE eft ^ vt HE 
ad HB ; ideoque i BE feda eft in-» 5/0- 7. • 
H extiemaj i'<; mcdu rationc , ciiius lih. ^ 
inaius fegmcntum HE aquak eft ip- ^ P/^J^- 
fiBA lal:eii pentagoni. idem con- 
cludetur de lubtenfa C A • Qiiar^ 
pate: propoiitum • 

PROPOSITIO Vlll. Si fiiuTi^um KVCl* 

rgguUrium eodim cmulo mJcrtfiA^ ^t^iW 
rmm Uien hexmgentad datut n)et ^ 
tclUtur , latus d^cagoni . effwCietur 
fe&^ linea fxtrema^ ^meite^ raiie'^ 
ne f^Si^ j matufque compofitA feg* 
' meutum eni kext^gemi iMtm > & msk-^ 
ius fegmentum diminutje erit Utui 

difagetei. TaU V. Fig. 3^» 

In cirjulo ABF fit redia linea-f 

AB latus decagoni repaiaris^ & ti 

in diredum addatm* BE n aqualis a^*<»- 

BF iatevihexagonircgularis cidem jtJIJlfV 
circulo infcripti . I>ica reflani-> 
AE fecari in B exMeina 3 & media-ji 
^tione» uius maius fcgmentuoL^ 
erit EB: Ducantur reCi^ excentro 
DA> DB, DF & DE . Qiiomam 
latus h .xagoin BF eftba/is triangu- 
li ifofcclii BDF cuius angulus ad 
centium 81; F fexta pars eftquatuor ^ 

b rcdoruai ^ leu tercia pais Uuorunv kuiJs'} 
rectorum • Eigo linguli anguli ar- c|»r.io» 
quaies ad baiun B & f ^ tertia pajrs 

1 5 err^nt 
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crunt duoriim reilorum; & ideo 
triangulum DBF xqviUatcmm erk . 
quarelatus h^xagom BF, feu BE 
quale erit radio circuli D B . Et 
angulus ad centrum ADB ^ cui fub- 
tenditur AB latus decagoni regula- 
ris^ decimaparseft quatuor recfio- 
runi > fiue qumta pars duorum redlo- 

c croo. ^'^^^ y funtque c tres anguli trianguli , 

li.Lb.i ifofcelij ADB aequales duObus re- \ 
dis: Ergo quilibet angulus DBA ] ^ 
ad bafim a:qualis eft duobus quiatis l 
diiorum reitorum ; & propterea an^ ^ 
gulus DBA duplus eft anguli AD 
" JB • fed angulus ABD externus ia 
triangulo DBE aequalis eft duobus 
internis , & oppolitis angulis BDE 

*i pr$p. & E (qui d funt ^quales > cum fub- 

6,hLi. ^enfa latera EBj DB a^qualia fint , ^ 
fiitla enim fuit EB aqualjs radio cir- 
culi ) . Ergo angulus ABD duplus 
cft anguli E > vti prius duplus erat 
anguli ADB & propterea anguli E 
&:BDA ivqualesinterfefunt^ &eft 

epiop^ angulus A communis : #,Ergo duo 
triangula EDA & DBA fimilia-j 
funt , ideoquc E A ad AD eft 3 vt 
D A ad AB ; eftque EB <cqualis ra- 
dio D A ; Ergo ncut prius AD > ita 
nuiic EB mcdia proportionalis erit. ^ 

i^^x pr^ inter EA & B A ; proptereaque/E f 
f^A.^^ ericin B extrema> & media 
, ratione > cuius maius fegmentumL-* 

/: - eiit EB iarus hcxagoni y & BA mi- 
m\s regniciitum latus decagoni-re« 



"gUbnu in eode ctrculo infcriptoru. 

Secundd ex latere hexagoni EB , 
iiue cx radio circuli auferatur redla 
BH aqiialis ipjfi B A lateri decagoni 
euifdem circuli . Dico EB fecari in 
H extrema^ & media ratione> cu- 
ius maius fegmentnm eritBH latus 
decagoni • Nam ex EB maiori feg* 
mento ipflus E A ^ fcCr^e extrema--j 3 
& mediairatione > toJlitur BH fcg- 
menta minori BA aequalis . Ergo 
ipfa BE fecatur cjuoque g extrema , g^xpr. 
& media ratione> cuius fegmentum ^^•^•^^ 
inaius erit B H • (Jl^od erat often- 
dendum . 

PROP.osiTio IX. circuio dato -f/;/;; 

s$Jfcribefe du^sfiguras regulares in^ lib^i.dt' 

ter fe fimiUs , ita vt circunfcripu , jphxr. 

Vel $n fcrtptje J^ferenti/i a circulo mi- ^ ^^^^^ 

nor fit qtiJcunq ie magnttteitne fropo<^ 

fitsi • Tabula V. Fig» 34, 

Sit datus circnlus ABC ^ & quoB- . . 
libet fupef^cies X cuiufcunque par- 
uitatis . Debent circuloadfcribi im- ^^^^^ 
peratae fignra^ . Circunfcribatur 4 ^Miui 
circulo r BC quadratum EH ^ & ad 
contaftu A coniungatur radius DA b pw^* 
Z^\ih fj^rtiu X vna cum quadrato E ai./iit.4. 
H eft ad qusdratu EHjita rfiat qua- ^^xpy. 
dratum radij AD ad quadratum re- 
^tx* linea^ DG 5 & ducatur a pun- . 
6to G reda GN perpendicularis ad 
diamctrum , fecans peripheriam m 
N , fcceturque <f femicirculi p:n- ^^^X\ 
- ' 16 phc- 
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; ^ phcria ACB bifariam j & rurfus bi- 
\ nriam>& ftc femper, quoufqu^ 

fexpr. y zr us AF minor /ic, quam AN J 
pVxV^! £t fececurg arcus AO aequalis AF » 
76/i/A.2 coniungaturque refta FO> quw^i b 
f; p- fecabitur a radio AD in K bifariam, 
\^jj:L,2 /jr nerpendiculariter , Et quia tres 
redtx SA, FK, NG perpendiculares 
^ Uint ad radium D A % erunt i inter fe 
parallelci^ ; cadit verd puniftum F in- 
tcr extremas parallelas AS i GN » 
eo quod arcus N A maior cil > quam 
FA ; Erg^o pun<5lum K cadit intcr 
pu idla A & G ; & propterea reCra 
DK maiorerit, quam DG « &ficuc 
AF mctitur feuiiperipheria AFBjita 
1 r^xM / OF duplum ipiius AFmetietur rq- 
• it-jt nm circLili pcripheriam • Dillri- 
buanir lam tota circuli peripheria-j 
m pauis CF,JFO, OP, P Qi,&:c. in- 
ter fe uquales; & coniungantur re- 
tU lineai CF, FO, OP PQ^&c. ac- 
ir. Cor. quc ijs parallel^e ducantur taQgen- 
trop.i6 ^.^5 SR ^ R TL, 8CC. quoufquc^ 
^ compleantur fi^uras reeulares ii- 

miles 3 circunlcripta SKrV ^ i 
fcripca vero CFOPB . Patet figu- 
• ram SRTVadfiguramCFOPBef- 
fe y vt qiiadratum radij illius D A ad 
tprof, quadrarum radij DK huius; fed« 
i./il/.j. iJem quadratum ex D A ad quadra- 

tum ex maiori DK niinorem ratio- ] 
i'^ nem habet y QiiAni ad quadratum ex ^ 
minori DG / & vt quadratum ex D 
A ad qna.jraciiiii tx DG > ita fiut \ 

fum- *^ 



fumma fpatii X , & quadrati EH ad 
quadratum EH : Ergo f figura SR P P P. 
TV ad figuvam CFOPP minorem «^•^"'•J' 
proportionem habet , <juam fumma 
rpatii X & quadrati EH ai quadra- 
tum EH; Et diuidendo 9 difteren- qexpr. 
^rfi-urammSRTV&CFOB, ad 
figui^am CFOB minorem propor- 
tionem habet , quam fpatuun X ha- 
bet ad quadratum EH habet r vero » 
idemfpatiumX ad inlcnptam hgu- 
ram CFOB maiorem proportio- . 
nem , quam ad circunfcrtptuni qua- 
dratum EH , ( cum hoc mauis ut 
illo ) : Ergo ditferentia figurarum_» 
SRTV&CFOB adfiguram CFO 
B minorem proportionem habet, 
quam fpatium X ad eandem figuram 

?„fcriptam CFOB ; & P™P^/=Y fr,';' 
differentia figurarum SKTv c>»<-.r 
OB minor erit fpatio X • Cumque 
t circulus ABC maior iitfiguia m- 
icripta CFOB , & minor figura cir- 
cunfcriptaSRTV; erit exceffus fi- 
mn-x circunfcriptA fupra circulum 3 
vel defeitus figur.^ infcjiiptiE ab eo- 
cicmcirculo, minor, ounm firdif- 
ferentia figurx ciiCunfciiDt e SRT 
V j & infcripta- CFOB , Std dirfe- 
lentia harum figurarum adfcripta • 
U, j-uni minor oftenfa eli magnitudine 
X . Igitur difl^rcntia circiinrcriptJe 
figura- SRTV> vel infcripti CFO 
B ab eodem cuculo ABC , minor 

eft quacuu^ue magxnicudiiie pro- 
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pofita X . Qnod erat faciendmn_* ♦ 

EVCL. PROPOSITIO X. ^.e in circuUs 
i X II. foUgonn ^milia , J^ue ctrcun/iripta^ 

tHttr fejfiue inftripttt interfe funt 
in dupiicata rationo radiorum • Ta- 
buia V. Fig, 55. 35, 
Sint duo polygona fimilia ABD 
& FGK infcripta , liue circunfcrip- 
ta circulis, quorum centra R & S . 
Dico infcripta inter fe , fiue cir- 
cunfcripta inter fe haberejpropor- 
rionem duplicatam radiorum eorun- 
dem 'circulorum , Et primo in in- 
fcriptis ducantur rc^t^: AC HF 
lubtendentes angulos arquales B & 
G, S^coniunganturradij RAjRB» 
SF & SG . Quoniani circa angulos 
xqiuks B & G latera AB ad BC Sc 
FG ad GH funt proportionalia-^ 
( propter fimilitudinem figuiarum ) 
api-of.tf Ergo a triangula ABC & FGH li- 
bprVp, » idcociuQ anguli ACB & 

ij.W.i s:c|uales fimt ; fed k anguli ad 

centrum R & S dupli fnnt aniiulo- 
rum ad perjpheriam ACB & FHg • 
Ergo anguli R & S a:quales funt, & 
circa eos latera , feu radij circuli 
funt in cadem ratione c-rqualitatis , 
cjrop.6 Ergo e triangula ABR & FGS /imi- 
^^*pr Pioptereaque , d vt AB ad 

4././. * ^ji' j ent l adius AR ad FS ; & e 
tcxpr. eorum duplicati> proportiones ea:- 
f>Vt.:^ "^^? *3»oque cru.it ; lubet / verd 
»7..'.4. P^'ySonum AiiD ad poIygonum_a 

FGK 
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FGK diiplicatam rationem later's 
AB adeius J)omoiogum FG. £rgo 
g proportio polvgoni ABD ad poly- . 
gonum FG K duplicata efl propor- 
tionis radij AR ad radiutn FS . 

Secuudo iu figuris circunfcriptis 
ab angulis aequalibus A & F j atque 
ab jequalibns B & G ad centra«» 
iungantur re^s AR^ FS> BR» GS » 
& aa contadus N , O ^ X > Z radij 
coniungantur NR > OS, XR >.ZS • 
Quoniam duo radij NR> XR seqiia- 
les,atc{,- RB ert comtnunis oppolitus 
angiilis N > X re^ds aequalibuS : Er« ' 
eo h in duobus triangiiiis BNR & B ^>*^ 
XR funt duo anguli RBN & RBX 
scquales , ideoque angnlus RBN 
femiiils erit anguli ABC « Eadem^ 
ratione in rehqua figuraanguIas S 
G O ftmiUiS eil . anguli poly^oni 
FGHj Etquoniamduo anguli RB \ . 
N & SGO xquales fuut, ciinLj 
jint femiffes anguldrum sequalium^ 
C A B & F G H & » funt duo an- i py,p; 
guli redi ad N &r O «quales Ergo ajw»» 
I duo triangula BNR & GOSIimi- l«f.jf- 
■ lia func , ideoque BN ad EO erit, 
vt NR ad OS . Eadem ratione duo 
triangula ANR & FOS fimiiia e- 
runt > ideoque AN ad FO erit > vt . 
cadem NRad eandem 03 : Qua- 
propter m duae AN & NB fimulad ^ .y^^^ 
duas FO & OG > ideft Iatu5 AB ad liMi^.i 
FG : erit vt radius NR ad radium . 
• OS ) » 5< ettfuiQ duplicatft propor- b txptM 
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. >iones escdem quoqiie emnt . Qiia- 
• ' TC, vt pniis ^ ^olygonum ADB 
polygonum FGK habebit propor* 
tioneni duplicatani eius > quam ha- 
bct radius NR ad radium OS - 
(^od erat propolitum . 

^VCL. PROPOSITIO XI. lntod^m,V9l 

atfual^bfis ci culis anguU ad centrura , 
)?<f^ ad peripherias y & felfores ean^ 
dem ratto^em habent cum periphe^ 
fifs , quibus inftfimt • Tabula 

In eodem , velin cfrculfs aeqti*- 
libus fint primo duo anguli ad cen» 
trum ABC & EBG > in(ifl:entes pe- 
ripherijs AC & EG • Dico eandem 
rationem habere arcum AC ad EG, 
quam habetangulus ABC ad ancju- • 
hh^i^* lum EBG* Secetur ^ arcus EG bi- 
' * fariam.5 & rurfns bifariam> & fic 
, ^ fucceiliue fubdiuidantur arcus in- 
aytV»* tercepti b quoufcjue perueniatur ad 
arcum EM> qui minor iit quocun» 
i/.Vli*^ que arcu alTi^nabili ; Et c m arcu C 
* A fumatur arcus CS multiplex ipfi- ' 
us EM y ita vt eius exceffus , vel de- 
feilus SA ab ipfa AC fit asqucilis^ 
^it minor j quam EM , & ideo mi- 
nor quacunque data magnitudine ; 
Et coniungantur radij BM j BS - 
a m Qiioniam rfquoties arcus EM meri- 
pfo<?a7. tur arcum EG 3 totks angulus E BM 
<^^^a, menfurac anguZumEBG; pavicer- 

que 



qne nuoties arcus EM menfurac ar- 

cujn CS y toties angulus EBiM ann- 

Airat angulum SBC : Igirur ^ arcus ^ ^ ^ ^ 

SC exdem partcs erit arcus EG > lib.i^ * 

qnemadmodum angulus SBC eft 

partes aiJi^iiliEBG . Et/quoniam, 

li arcus SC aqualis eft ipli AC , ne- xyf/f^ 

ccffario angulus SBC aequalis eft 

angulo ABC ( Et runc patet propo- 

ficum ) • Atfig arcus SC maior ejft: % giXMi 

quam ACa neceflario angulus SBCj 

maiori peripheriae iniiftens i erit ma- 

ior quam anguJusABC;Et fi arcus S 

C minor fuerit j quam AC % erit an- 

gulus SBC minor angulo ABC • 

Quare funt quatuor magnitudines 

arcus AC prima , at fecunda eft ar- 

cus EG ; an^ulus ABC efttertiaj 

& angulus EBG eft quarta ; & infu- 

per dua^ alia- magnitudines ^ fcilicet 

arcus SC j & angulus SBC funt txm 

dem partes confcquentium, ide/l ad 

eas habent eandem proportionemi 

& funt vna maiores > aut vna mino- 

res antecedentibus ^ ita vt exceiius.> 

aut defedlus a prima minor fit qua- 

cunque alTignabili quantitate . Ergo 

b arcusjAC ad arcum EG eft $ vt an- 

gulus ABCadanguUimEBG;quod jjai^; 

erac oftendendum • afWiV 

Secundo fint ad peripheriam duo 
anguli ADC & EDG iniiftentes 
peripherijs AC & EG eiufdem , vel 
«qualiumcircuiorum • Dico angu- \ 

lum ADC ad augulum EDG efle , 

vt 
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vt arciis AC eft ad arcum EG # Fi- 
antanguli ad ccntrum ABC & EB 
iprcp. G. Quia # angulns ADC [(^m\£[is 
tliib.i ^fj anguli adcentrum ABC & an- 

... - ^ cuIus^EDG femiiris eft anguli EB 

Ergo,/ vt angulus ABC ad 
- th. 3/ angulum EBG^ ita eft anguliis AD 

C ad ancjulum EDG ; fed > vt an- 
^whxs ABC ad angulum EBG y ita 
eft peripheria AC ad peripheriam 
EG ( ex prima partehuius.) Ergo^ 
ffipf,^. ^ angulus ADC adangulumL-> 
* iilf. 3» EDG> ita eft peripheria AC ad pe- 

riphcriam EG ^ quod erat fecun- 
dum . 

Tertio in eodem y vel arqualibus 
. circulis djco fedlorem ABC ad fe- 
dlorcm EBG habere eandcmratio- 
nem> quam arcus AC^ qua^ eft bafis 
- illius 5 ad arcum EG , quae eft bafis 

alterius fedoris , fada fuperiori 
conftrudtione ,ea omnia^ quae didta 
funt de angulis ad centrum intelli- 
gantur didta de feftoribus . Qua- 
fs Def propter n fedlor SBC erit eaedem^^ 
«./i^fjt partes fedoris EBG# quemadmo- 
dum anculus SBC partes eft anguli 
EBG> (eu arcus SC eft partes arcus 
© ex EG. Infuper arcus SC arcu AC> 
- ' f^.-'^- atque fedtor SBC fedlore ABC vna 
' • maiores , aut vna minores erunt . 
Quare funt quatuor magnitudines 
arcus ACy arcus EG ^ fedlor ABC 
& fedor EBGj atque dua^ alis fc£- 
licet arcus SC ^ & feftor SBC funt 
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ejedem partes eonfequentium, {^cxM" 
cet iplius arfus EG,&- fe6:oris £3 
G, quadenominanturanumero ex 
condnua bipamcione: confequenu- 
um orco > & Tunt vna excedentes-, 
vel vna deficiencts a prima & ter- 
tia y fcilicet ab arcu ACy 8c a fedto* 
re ABC . Eftque excefTus ipfius S 
C a prima AC 9 vel defe^ius minor 
quolibet dato • Ergo p arcus AC p m.i^; 
ad arcum £G eandem racionem ha- tio» 3« 
bet > quam feftor ABC ad fedoremi 
£BG • Quod eiac poilremo loca 
oftendendum • 

PROPOSTIO Xlh dreMli ihitr t,^iu 
fe funt in duplic»ta rntiont radiorHi» 
Tabula V. Fi^ura 38. ; 
Sint duo circuli R & S , eorum- 
que radij AE & FK , quorum ter-' 
tius -proportionalis fit X . Dicocir- \ ^i^ 
culum R ad circulum S habere du« 
plicatam proportionem eius> quant 
nabec radius AE ad radium FK,feu 
eandem» q uam A£ habet ad X« Ad- ] 
fcribantur «circulo R duo poly^o- 
na regularia fimilia ABCD &MN ^*"^ 
OP , ita vc excefliis figurx MNOP 
circumfcripcae fupra circulum > &- 
defedlus figurae . ABCD infcriptac ^ 
ab eodem cxrculo R minor litqua- • 
cunque magnitudine propoiitaLJ; 
pollea b adfcribantur circulo S duae . 
figiir«FGHI&Q9VTftnilesip- ^SX' 
lis%uasABgD&MNOP.-eruat * 
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tpr te, e fimlcs figur^ circiinlcriprar MN 
hftiHf. Qp QOVT inter fe, nec noa-# 

Vvi^^ limilcs figurae infcriptas ABCD & 
^ >^ V FGHI inrer fe ia duplicata ratione 
dfr#p7 radij EA ad radium KF, feu d vt 
''^'•J^ AE ad X. Et quoniam circulus S 
minor eft polygono T O V ei cir- 
€ pru cunfcripto . lErgo poIygonum#M 
iil^* 3* jsjo ad circulum S maiorem pro- 
portionem haber ^ quam ad polygo- 
nimi TOV; habet vero polygohum 
- . j^jvjQ 2d polygonum QOV ean* 
dem proportionem y qnam AE ad 
fpr.fg Ergo/poJygomimMNO, (id 
/im/ quantitas excedens circulura^j 
R excefTu minore quocunque dato) 
maiorem proportionera nabet ad 
ixirculum quam AE ad X . Si- 
••''**^^>^"mi quia circulus S maior eft 
- ^ * polygono ei infcripto FGH; Er- 
gprop:^ go^ polygonum ABC ad circulum 
s./ii.}. 5 minorem proportionem habet j 
qunm ad polygonum FGH ; ha- 
bet autem polygonum ABC ad po- 
lygonum FGH proportionemean- 
h pro^. y quam AE ad X . Ergo h po- 

Ivgonum infcriptum ABC ( minor 
circulo R defectu minori quocun- 
quedato) minorem proportionem 
habet ad circuhim S > quam AE ad 
I ^^f^^j X ; ideoque $ circuhis R ad circu* 
prop^ z^ ^"^^ ^ eandem duplicatam propor- 
tik/i. rioncm habebit radij AE ad radium 
FJC . Quod erac ollendendum <, 



PRO- 
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PROPosfTio xnr. cvr ^/«, <*. 

qualis eS p«riph*rijt urcuU , «W» 
tuJo vero ^((qu^ht radi» etrfulu i a- 

bulaV.Figi^p., 

Sit ciicuius X , cuius radius XB, 
& triangiLlum HKM > cuius ba& K 
M xqiialts fit inregr^ pcripherix A 
BDj &alcitudo, feu perpcndxcula« 
ris HK aequalis fic radio circuli XB* 
Dicociiciihim a.qualein efle triaa- 
guloHKM • AdfcribaRtur « circu^ *Pr"f t' 
10 X duo poiygona regularia , & fi- ? • 
niiiia EFG excra » & ABC incra-» 
ipGim , ita vt differentia eorum a 
circulo niinor iic quacunque ma- 
gnitudine propofita. Poflea i du- hpt-op» 
ttz XO perpendicttiari a centro ad u»i. i« 
iatiis figurx in {cripcae V «oniua- 
gantur rcCtx X F> X £ & X AjiC f. cpm, , 
sat KN xqualis perimetro circun^ } /i6.a« 
fcripti poiygoni fiPGi & KS smia- 
lis perimetro figur« ABCD & RK , 
aqualis perpendiculari XO, & con- / 
iungancur re^iae HN & RS . Quo- '• 
fiiam i< poiygonuni regulare EFGI ^ 
diuiditur in tot crianguia ifofceiia ^*****^; 
«qualCa Incer fe^ verctcem in centrd ' 
X habentia , quot ilint eius latera : ■ 
func verd di^a triangula aeque alta> 
quia eorum aiticudmes funt radij 
asquales ipfi XL, fcu HK, Ergor \rf' 
polygonum EFGI eft tara multi- ** 
pkxtrianguli EXF^qudmperime» - 

ter ctufdem poiygom «ift muiciplex 
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• vnius lateris EF ; fed KN eft squa- 
lis peritnetro EFGI di&i pplygonu 
'j??*.** Ereo./ vt KN ad EF > ita eft poly 
it'P' gon»» triatigulum EXF ; 

f«/i(»4% fcd^ triangulum KHN ad triangu- 
liim EFX ( cum habeant ae^uales 
altitudines > fcilicet perpendicula- 
res XL & HK ) eil . vt bafis iCN ad 
bafira EF . Ergo h polyconum EF 
7.W.J. Qi ^ trianguium ^HKN eandem 
rationem habent ad trianguJum £X 
i jwM F, ideo<jue i iUa aqualia fiuit inter 
l^x, • Deinde / qnia refbe lineae in- 
jftwi^i flex«lEL> excra circulum caden- 
te9«m«ior€sflmt> quam arcus lAI: 
ergo perimeter figurae FGI maior 

, eritj-quamtotaperipheriacirculiX 
comprehenfi ; (ed KN xqualis po- 
. i £ta fiiit perimetro EFGI & KM 
«^ualis peripheriaB circuti X . Br* 
go KN maior eft > quam KM . Sed 
n tit trianguIaHKN & HKM funt 
frof, j, alta. Ergo m trianmiluni HKN ma- 
^th ius erit trian^ulo HKM % ficuti po- 
Jjrgonnm EMjI maius eft circulo 
.'X. Similiter oftendetur polyso- 
_ BttmABCD aequale triangulo KK 
niibli S » • §0 ^uod bafis KS aequalis po- 

juturperunetro oicti polygoni , 
^ ^jj^ altitudines RK & XO funt etiam—» 
*nVs aequales eft^ue • perimeter poiy- 

. ZP^^ ABCD infcripti, feu ei asqua- 
Jis KS minor periferia circuli X « 
feu ei jtquali KM , & altitudo RK. 

; reu XOniinor aicitudioe HK i.foi 

<•.:■' ■ « . • ■ Digitizod by Googl 



> XL . Ergo tnangiiluin RKS 
1$ eft trianouJo HKM , ficuti 

»onum AB JD minus eft cir- 
X. lanwrum poly"onum FEG 
lc fic tiiangiilo "HKN , & tii- 
ium HKIyJ maius iic triangula 
Ergo circunfcnpta figura 
i( Q(Vix^ maior circuip X e;,x-< 
minori quocunquc dato ) eil 
ue maior triangulo H K M • 



angulo RKSj & triangufunL-» 
minus fic triaiigulo H K M . 
infcripta ligura A.BD ( quae 
r eft drculo X defex^ltt miaori 
mque dato ) eft quoque mi» 
iangulo HKM « £t proptere^ 
ulus X icqualis efl triangulo. ms^u 
[» Quo4 cracQftfiiuieadttm# proM^ 

iUarium * Patec trianguluiiu« « 
balis aequaiis £t perimetro cu-. 
it figurae reguiaris, & aititudo 
:is iit perpendiculari a centrci 
e ad eiuslatus dudix jEquale-> 1 
idemregulari figurx . Ollen» • 
:nim fiiit trianguium H K N > 
s di^as conditiones , «^uale 
;ono reguIariEFGi . 



T eanUem tMthnem h^tm ^ 
m rAdij tpfimdtm crrM/«r«<«^«- . .i 

D.Vl.Fig.i. ' . 

t circttli K ^ S9 quontni radii. 
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RA» SC • Dico j vt raviiutn RA ad 
radium SC i ita efle peripherians_j 
ABAad peripheriam CDC.Intel* 
ligatur triangulum V , cuiusbafis 
F?y «qualis fit periphericc AB A> & 
altinuu» £F aiquaiis iit radio KA .» 
Similiter intelli|atur trianguIiifTi_-» 
Xt cuius bafis KM ae^ualis llt peri- 
pheri^ CDC > & alritudo HK 
qualis fit radio SC . Patet * trian- 
* guhim V xqualemeffe circulo Ri 
. atqiie trianguium X effe aeqiiale-» 
a 111 circulo S, ideoque * triangulutii-j 
V adtriangulum X ent, vt circuhis 
R ad circulum S • Et quia circu- 
. - ^ lus< Rad circulumS duplicatani_j 

ftK** rationem habet eius , quam habet 
dpr,jt radius RA ad radiumSCr Ergo 
triangulum V ad triangulum X du- 

Elicaram rationemhabet eius» qnam 
abet RA ad SC » feu t duplicatam 
SM-it rationem eius quam habet altitudo 
EF ad altitudinem HK ( cum RA , 
Ef inter fe , & SC» HK inter fc-* 
f p«p« squales htlx lint ) cumque / pro. 
porrio trianguli V ad trianguium-j 
X fit compoli ta ex rationc lateris 
EF ad latus HK> & ex rationc ba- 
fis FG ad bafim KM , ciim /int circa 
angulos. re^os f , K, jcquaks Er- 
IR !*f*^ ho g proportio bafis FG ad bafim^ 
'9*hh j^i^ eadera eft » quam EF habet ad 
iiprof, HK, ^feuquam R AhabetadSC* 
■}.^], £rtqiie FG aqnalis peripheria: AB 
A, & K.M £&qualis peripherias CD 

C. 
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irgOi permheria ABA ad pe- ipropi 
jriamCDC eandem rationem ^''^•^ 
\^ qiiam radius RA ad radium 
Vc e^at propofitum . 

)POSITi6 XV. S# dmrum^ p^^pi 

:ulorum fegtnents comprekend»nt 

\ulos eequ/tlet , erunt fuis cireulis 

fortionalia) infer fi ratiofnm^ 

^ehmt duplieataw fubtenfarum^ 

\ tttiiorum j & eorum feripheri<e 

ntinter fe, vt fubtenfii velvt . 

iijtVoctntur autem huiufmodi Se- - 

lenta fimilia- Tab. VI. Fig. a. ] 

it duo circulorum fegmenta— > \ 

' & FGH , in quibus anguli B ! 

• fint aquales • Du<^is radijs 

EC , OF & OH . Dico feg- 

um ABC adcirculnm ABCD • 

Vt fe£?mentum FGHadcircu- 

FGHK, & fegmenta ABC > ' 
3H efie in duplicata ratione-* , 
trum E A & OF , vel fubtenfa- 
A C & F H ; & peripherias 
r, FGH effe , vt AC ad FH . 0 
liam anguIi'B & Gponuntur 
les ; Ergo a eorum dupli ad 
•um E & O fqnales erunt,ideo^ 
^ quatuor recti ad angulos ae- aj,ye^; 
:s E & O eandem rationeni_3 
bunt ,* fed a f vt quatuor re^li ^.F' 3« ' 
iffulum E , ita eft circulus BA 
fedorcm AEC A,atque etiam> i,, ^^^, 
ratuor redli ad angulum O » ita 
rculus GFH ad feitorem FO 

K HF. 

Google 
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dfrop. HF. Ergo, 4 vt circulus BAC ad 
jMb»\* feftorera AEC^^^ ita erit circulus 
GFH ad feaorem FOHF; &# per- 
epwj». mutando vtcirculus ABD ad cir- 
izM,i cuUim FGK , ita erit feftor AECD 
fpw^. ad feitorem FOHK; fed /ciraili 
a 2.fe»t. funt inter fe in duplicata ratione ra- 
f P'* 7"» dioi-um EA ad OF . Ergo^ fedtores 
in eadem duplicata ratione radij B 
A ad OF erunt . Sunt h verd trian- 
{1^4?* gul^ AEC & FOH fimilia ( cum_-t^ 
• lint ifofcelia , & Iiabeant verticales 
itfop, angulos E & O aequales ) ; Ergo t 
i;.«M trianguhmiEAC ad triangulum O 
FH duplicatam rationem habet eius 
quam habet radius E A ad OF 9 vel 
t . lubtenfa AC ad FH • Quare . l vt 
Xj. re<^or EADC ad fedorem OFKH , 
ita eft triangulum EAC ad triangu- 
mftwp. lura OFH ; Vnde m rcfiduum feg- 
rf./»o.3 mentum ACD ad fegmentum FKH 
erit in eadem ratione fe^lorum , vel 
nftop. circuloruni ; & propterea n reli- 
^S^i^l quum fegmentum ABC ad fegmen- 
tum FGH eritquoque in eadem ra- 
tione circuli AB D ad circulum FG 

0 fwpi H , feu in duplicata proportione-» 
7. libti xatiij E A ad radium OF , vel fub- 

tenfa; AC ad fubtenfam FH • 

Tandem quoniani anguli ad cen- 
tra AEC & FOH a:q«ales funt . 
p i^p^^ Ergo p tota circuli peripheria AB 
«I. hH. CA eft adarcum ADC vt funt qua^ 

1 fpf' tuor redli ad angulum AEC , fme q 
i aequalera angulum FOH ; pari- 

ter- 
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t prop^ 

xxpr.ii 
buiuj • 



terque tota circuli perxpheria FGH 
F ad arcum FKH eft in eadem ra- 
tione , ac fimt quatuor vcCti ad an- 
gulum FOH . r Ergo vt circuli pe- 
npheria ABCA ad arcum ADC 
ita erit peripheria cuxuli FGHF ad 
adarcuFKH • Et/permutando cir- 
culi peripheriaABD ad civculi perr- 
pheriam FGKeft^vt arcus ADC ad 
arcum FKH > r ideoque refidua pe* 
ripheria ABC ad refiduam FG H e- 
rit y vttota ad totam ; fed u tota pe- 
ripheria ABD ad totam peripheri- 
am FGK eft , vt radius E A ad radi- 
um OF > fiiie vt fubtenfa AC ad 
fubtenfam FH ( eo quod fuit AC 
ad FH , vt E A ad OF ) Ergo x pe- 
ripheria ABC ad peripheriam FG 
H eft vt fiibrenfa AC ad re£lam_5 
fubtenfam FH , fiue vt radius AE 
ad radium FO y vt fuit propo/itum , 
Vocentur autem fegmenta ABC & 
FGH capientia angulos arquales B 
^ G inter fe Similia • 



PROPOSITIO XVI. Jn quctibet 
iriangulo waior af$gulHs ad mino em p^^f^ 
habet mmnnirationom ^ gummU- jtlm. 
tus maior$ angulo cppcfiiHm adiatus Luc^, 
oPpofi(um angulo minori . Tabuia 
VU Fig. 3. 



xpropi 
J.lib.l* 



g ex pr. 



In triangulo ABC fit angulus C * 
maior ^ & "angulus A minor . Dico ' 
angulum C habcre maiorem pjo- 

K 2 . por- 
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portionem ad angiilum A , quani_^ 
a>Arp^ i^tus AB habet ^^latus BC ^ De* 
«•W.a. fcribatur circa triangulum circulus 
ABC y & fecetur arcus BC vtcun- 
b ex fr, que in E ; Et fiat arcus BJO ajqua-* 
i6J,z. if5 £E j iunganturque redla^ liaeoe 

cexea- BE j AD ^ BD • Etquiacar- 
rfw , cus ADB , cui maior angulus C in« 
fiftitj maiorells quam BEC , &ar- 
cus BD y & BE funt aquales : Er- 
go reuduus arcus AD maior erit 
•l pr» refiduo arcu CE , & ideo d angulus 
i7./it.2 ABD maior erit angulo CBE TFiat 
c pyop. ^ angulus ABO a^qualis minori 
24./. 1« angulo EBC : Igitur angulus ABD 
maior erit anguio ABO , & ideo re- 
(fta BO fecabit redlam AD in pun- 
fto O , pofito inter A & D , & ideo 
pundlum O erit intra circuli feg* 
ffxt>9. mentum ADB. Defcribatur / iani 
iJ/&«3t per tria pundta A, O & B circuli 
peripheria AOB ^ cadet illa intrsi-i 
legmentum ADB ; Et quoniam in«j 
gexfr^ triangulis AOB & CEB duoj^ angu- 
i7,6&.3 li OAB ^ ECB a:quales funt (cum 
\ peripherijs aequalibus BD & BE in- 
fiftant) ; pariterque duo anguli OB 
hexpr. A^ EBC funt asaiiales : Ergo h rcm 
liquianguli AOB&CEB a;quales- 
erunt ; proptereaque i peripheria-^ 
\s[hi\ AOB ad peripheriam BEC erit , vt 
fubtenfaAB ad red:am lineam BC 
i ytxi. cfl vero / arcus ADB maior y quam 
I o./;*^. arcus AOB,eo quod hic ab illo com* 
lyrr^u prehenditur, Igitur m arcus ADB 



LiberV. 

lioreni rationem habet ad eundem 
cum BC , quam arcus AOBi & 

n arcus ADB ad arcum BEC Jj^Jg^ 
aioremrationem habebit , quam^^ 
iSta linea AB ad refta BC. Et eft o ^ f^^P- 
igulus BCAad angulumBAC>vt ^\ 
fcus ADB ad arcum BEC • Ergo 
angulus BCA maiorem rationem 
abet ad a ngulum B AC , quam fub. 
enfa AB habeat ad re<fta lineam fub 
enfam BC.Quod erat oflendendum 

PROPOSITIO XVII. Uter dms 
figuras fimiUs reguUres i vel tircuUs^ 
4$Ht feSiofisfimiUs ^ medium fropor» 
tionaU efl triangulum ^ cuius aUitH^ 
do i^quzUs 0JI radio vnius > bafis vero 
SLqualis efl ferimetro AUerius Tab; 

VI.Eig. 4. 5* 

Sint dnx quaelibet figura: regula- 
resifimiles inter fe > vel duo leiifo- 
res fimUcs > aut duo circuli R & S , 
i quorum radij RB & SE ; fitque tri- 
angulum redlangulum GHM j cukis 
altitudo GH aqualis fit radio SE 
vnius figura^ S ^ & bafis HM a:qua- 
lis fit BAC perimetro figura: R • 
Dico triangulum GHM inedium_5 
proportionaie effe inter figuras R & 
S . 4 Fiacaltitudo NH aequalis ra- siprop. 
dio RB& bafis HO aequalis peri- 3.W»ii 
metro EDF ^ & iungantur re^iae N 
M & GO • Quoniam m fimilibus fi- 
guris regularibus vel in feiioribus hiypr^ 
fimilibus aut circulis R & S * vt ra- 

K 5 , dius 
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diiis RB ad radiiim SE y ita eft peri- 
Dieter ABC ad perimetrum DEFc* 
ellque NH aqiialisiRB & GH a*. 
qiialis SE ; atque HM apqualis peri- 
metro ABC nec non HO a:qualis 
cprop. DEF . r Ergo vt NH qd GH > ita 
eft MH ad HO ; fed d \t altitudo N 
1./1V4. H adGH ,ita eft triangulum NH 
M ad GHM ( ciim habeant eandem 
tpfcp. bafim HM ) ; & # vt baiis MH ad 
i./iM* bafim HO> feu/vt NH ad GHi 
fpYop, itaeft trian^ulum GHM ad trian- 
7-»^'3» gnlum GHO ^ Ergo trianguluin^ 
GHM mediiim proportionale eft 
inter duo triangula NnM , & GH 
g pr« o ; eft g verd triangulum redlangu- 
'3* iuni NHM a:quale figurae R , cum^ 
contineatur a radio > & perimetro 
dxdl:?e fiaurae R : pariterque triangu^ 
Jum GtlO eft aqualefigura: S : Igi- 
f.«t» 9 "^^^ ^ vt figura R ad trian^ulumG 
Zi/; i. H N, ita eil triangulum GHM ad fi- 
gura Si & propterea triangulu GH 
M med u proportionale eft inter fi* ' 
c;uras R & S»Quod erat oftendendu. 
EVCL. l?ROPOSITIO XVni. In trian^ 
t?T^ * i^^^^ ^f^^^g^lit qM^hbet figura nSi^ 
Unea i vel circuUtii fuftr hypoth§m 
nu^ft deftriptaAquaiis ifi dui^ut fi^^ 
ri$ fupgr lateribns reffum MngHlun 
conttnentibus defcfiptis 9 qum iltct 
fimilcs fint> & fimtltttr fofits, • Tab« 
VI. Figura 6. 

Sit triangulum ABC reilangulum 
A Sc fuper tribus eius Jateribus 

dc<» 
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defcribantiir qua-libec tres figurae X> 
R & S inter fe {wnilcs^ & limiliter 
pofitas ^ fiue finc ciiculi 3 fiue fe^tot* 
res j fiue fegmenta 3 fiue zonx j fiue 
figurae reftilineae • Oftendendumeft 
figuram X fuper hypothenufam BC 
defcriptam aequalem efle duabus fi- 
guris R & S illis fimilibus > & fi- 
militer defcriptis fuper lateribus ^.y^. 
BA & AC. Ducatur^i ab angulo 
redlo A perpendiGularis ADfuper 

C . Manifcftum eft * C B ad BD \ {r/^ 
'duplicatam rationem habereeius^ ^ %\ri^ 
quam habet CB adBA; pariter- i^.Hb^i 
que BC ad CD duplicacam ratio- 
nem habebiteius^ quamhabetBC 
ad C A • Et quoniam r X ad R (cura ^ 
lint figurae fimiles , & fimiliter pofi- /,7f. V 

) duplicatam rationem habet la- 
terisBC ad eius homologum BA ; 
ErgorfXadRefl:, vt CBadBD . ^.^fr. 
Eadem ratione figuraX ad figura S ly./.j/ 
eandem proportionem habebit , qua 
BC ad D . Ergo # figura X ad du* e ex pr, 
as figuras R & S eandem rationem 
habebit, quani BC ad duas BD & 
DC fimul fumptas ; fed BC aqualis 
ellduabusBD& DC. Ergo/figu- fexpr. 
ra X aqualis eft duabus figuris R if. i.j/ 
& S fimul fumptis • Quod erat o- 
ftendendum • 

EVCL 

PROPOSITIO XIX. §t4ilihit jJ. 4. /.II, 

gura Jiue cireulans fiHe rtiitline* fu» 
ptr fummam duxrum rtdtrrrtm dt' 
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Jcfiftfi^ aqu^lis efi dti^ihus figurii ilV 
Jsmilibusy fimiliitf pofitis fupef 
§isi 'vnt^ ium duplofpofij medijpro-- 
poriionalis intef easdem^^ Tab. VI* 



Figiu a 7. X 
Super AB, jdC & fuper ambas i 
dire^tum politas defcriptae fint figu- 
ras redtilinese finiiles & limiJiter po* 
fitae , fiue circuli , aut feftores > veJ 
zona^ Ri S & Ivl • Dico figuram M 
a::qualem effe figuris R & S vna cum 
dupJo fpatij medij proportionalis 
inter R & S • Super diametro AC 
defcribatur femicirculus in quo ele- 
uata perpendiculari BD &coniun- 
iiis AD , DC fuper eas defcriban^ 
tur figura: Xj Y& Z fimiJes & limiJi^ 
ter pofit^ prioribus R> M • Quo- 
zo.Z^z. ^^^^^'^ triangulo ADC « redlangu- 
b pV4/ lo in D ^ quilibet figura M y fuper 
tS.hn. bypotlienufa AC defcripta, aquaJis 
^ elt duabus figurxs illi fimilibus X & 
Y fuper lateribus AD & DC fimili- 
c frop. ter defcriptis ; fed r in triangulo AJB 
i»./;^, D reftangulo in B figura X fuper 



eft duabus figuris R & Z ilJi fimiJi- 
bus> &fimiIiterpofitis fuper Jateri- 
bus AB & DB : pariterque in trian- 
guio DBC reftangulo in B figuraui 
Y fuper DC defcripta arquaJis eft 
duabus figuris ilJi fimiJibus S & Z, & 
fimiliter pofitis fuper CB & DB. 
Ergo fi^ura M aequalis eft figuris illx 

fimUibus; & fimiiiter pofici$ R& S , 




Jiypothenufa AD-defcri 




ualis 



& diiplo figurae Z* Eftque figura^ 
Z media proportionalis inter R & S 
eo quod tres eorum radij vel latera 
homologa AB, BD, BC funt conti- 
nuat proportionalia . Ergofigura M 
a?qualis eft figuris R> S & dupJo mc- 
dij proportionalis Z iater R a S • 
Quod erat &:c* 

CorollariHm Si duas fignra: fiierint EVCLt 
quadrata^erit cuadratum ex aggre- 
gato Gequale duobus. quadratis ex 
datis rtths y & dupio parallelogram^ 
mi redlanguli fub datis retiis con- 
tenti . Nam d quadrata funt figi!i\€ dprof^ 
fimiles ^ cum liut reguiares : vnpvL-^ 3;/wi^j 
cxhac propofitionCi, quadratum At 
acuale erit duobus quadratis R & S 
vna cum duplo quadrati Z ; fcd ^ e fx f 
quadratum Zicquale eft reitangulo 
parallelogrammo ABC ( eo quod 
perpendicularis BX) media propor-» 
tionalis ei^ inter AB & BC ) • Ergo 
quadratum M ex aggregata aquale 
eft duobus q^adratis R & S ex re(Sis 
dans , vna cum dw^lo reftanguli A 
BC ftib rectis ddxis contenti^ 

PROPOSITIO XX^ siftfperdaa^ 

bfis reiJis Itneis j & f^per earnm difi» 
ferenna y difcfibantuv figure, csrcuU^ 
res y vel re&ilme.^ (m les^ & fimsli^ 
ter fofic,^ ; grti fig irs €x dt^erer^ti^ 
dqhaiis d^JferjntAJt 4^.^ifti'n figHrarurrp 
%>: ilUs rs£iis ^ du^lo fjd^^j medij 

K 5 pa- 
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prcp$ftionaiis inur eajidem • Tabu- 
la VI. Fig. 8. 

Sit reda AB niaior , & BC mi- 
nor , carunque differentia AC ^ & 
in femicirciilo ADB defcripto fu- 
per AB 3 eleuata fit perpendicularis 
CD y & duda DB atque fiiper A 
B 3 BC » AC ^ BD > CD . defcriptcC 
iint qu2:Iibet Agurae circulares y vel 
redilineae limiles 8e fimiliter pofitae 
vt in praccedenti propofitione fa* 
dum eu erit ( ex 9. 1. 4 ) BD me- 
dia proportionalis inter AB & BC; 
& ideo ( ex 18. 1. 4. ) figura Z erit 
media proportionalis inter figuras 
R & • Dico figuram M ex difFe- 
rentia AC defcriptam^ aqualem-^ 
effe exceffui quo duas figuras R & S 
fuperant duplum figurasZ. Quoni* 
ama figura R ex fumma ipfarumi^ 
AC &"CB aqualis eft fiimmae figu- 
rarum S, Mj & duplo figura; Y ex 
media proportionali inter AC & C 
B» Ergo addita communi fi^ura S r 
erunt figura^ R & S fimul fumpcx ^ 
arquales figura M duplo figura: Y y 
dupio figura^: fimul fumptis . Sed 
in k triangulo redfangulo BCD3 du- 
plu figura Z ex hypothenufa aquale 
eft duplo figura^ S vna cum dupio fi- 
gure Y • Igitur dux figurae R & S ^ 
iimul fumptij; j aquales funtfigurae 
M vna cum dupio Hgnrx Z i & abla^ 
to communiter dupio figurseZ ; eric 

^QnvA M ex differcntia AC , xqua^ 



i 



Je 



Iis exccffui duarnm figiirarum R 
& S fupra duplum figurae Z quae eft 
media proportionalis inter R & S • 
,Quod erat ojftendendum . 

Cofollarium Manifeftum eft, di- py^^L, 
ilje iigurae fuerint quadrata^ effc-^ II, 
quadratum ^ fiiper differentia data- 
rum lineanim defcriptum ^ aquale.^ 
differentia^ inter duo quadrata fuper 
eifdem lineis defcripta^ & duDlum 
parallelogramiT^ retianguli fuD da- 
tis redis lineiscontenti » 

Nam cx hac propofitione qua- 
dratnm M aqualc eft exceflui duo- 
rum ei iimiliuni quadratoru R & 
fupraduplum quadratiZ; fed c qua- cexfn 
dratum Z aqualeeft reilangulo A i4,W.4. 
BC ( eo quod d DB media propor- 
tionalis eft inter redl^as AB & BC Afrof^ 
proprer perpendicularem DC ) Er^ ^ 
go quvidrattfm M a^quale eft excef- 
lui quadratorum K & S fiipra du- 
plum reclanguli ABC » 

PROPOSITTO XXT. SifuperduA^ 

bus ftliis s fupcf Mggregato^ dtjm^ 
Jertntta earundem reiJarum tinea^ 
Ti m dtftr.bantur figurde tirculares j 
vei reiiiime.e JimileSy & jimiUteT 
pofitAl er.t figura ix aggfegato ^quor 
lis fig*ir€ ex difftrtntia vni cum^ 
quiidruplo ffatij medij pro^$ftionali$ 
inter fignras fupar in^equales re£ia$ 
A^fcriptas , Tab. Vlt t igt 9. 

K 6 Sit 
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Sit riirfus rediia linea AB maior > 
& BC minor , & fit BD xqiiaiis mi- 
nori BC ; erit AC aggregatuni > & 
difFerentia AD , fitque BE niedi 



^roportionalis inter AB & BC , & 
iiiper eas defcript^e lint figura? cir- 
culares , vel redtiiinex' limiles 5 & 
fimiliter pofita' R,S,M^N&Z. 
Dico figuram M cx aggregato 
qualem effc figurae N ex differentia, 
vna cum quadruplo figurae Z qua^ ell 
media proportionaj^s inter figuras 
a f yo/>. R & S • Qupniam a figura M ex ag- 
i9.bH. ^regato ipfarum AB & BC icqua- 
Iis eft figuris R & S cum duplo ngu- 
bfro^.' XX Z; atque k dux figura? R & S a?- 
ao. quales fimt figurae N ex differentia 
AD vna cum duplofigurae Z • Ergo 
figuraM a;qualis eft figura?'N, & 
quadruplo figurse Z , fimul fumptis . 
Quod erat oftendendum % 

EVCL> Corollarirm Manifeftum eft > quod 
8.II. fi didx figur^ fuerint quadrata^ , 
erit quadratum cx aggregato a^qua- 
ie quadrato ex differentia datarum 
Jinearum defcripto ^ vna cum qua- 
druplo paralellogrammi re<5tanguli 
fub ina;qualibus re^Hs datis conten- 
ti . Nam quadrata S^ M & Z 
funt figura^ fimiles,' & ideo ( ex hac 
vi- pvopoficione ) qiiadratum M aequa- 
le erit quadrato N vna cum quadru* 
ploquadrat! Z medi.v proporriona- 
.iis BE uuer iua^quales r^tus AB & 

BC . 
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BC j eftque e parnllclogrammutn-j c ex 
redbngulum ABC aqaale quadrato 52^1,''* 
Z« Ergo quadratum M .tquale eft 
quadraro N vna cum quadruplo rc- 
(^tanjjuli ABC . 

PROPOSTTIO XXII. Sifuperdu^ 

as rt^as hwiis inaquales , 4$tque ffi- 
per media protortionaH tnter nggre- 
gatum ^ dffftrentiam^^e tarundem y 
defcrtb. ntur Ji^uriJecirculares } vel r^- 
(iiltn€.tfimilts y & /imiliter pofita ; 
erit dtfferentia figurarum ex in^tqua- 
hbus reiiis linets defcriptarum' ^qua^ 
lis figurA ex illa media propottionali 

dejcriptA . Tabula Vlt Fig. lo. 
Sinr dux xttlx AB maior, & 
ciiis portio AC ^ & a ipfi AC adda- a prop-j 
tiir D A ncqiialis maiori AB ^ erit D 
C fimima , &r CB difFerentia ipfa- 
rum AB & AC ; ponaturque b QE ^ PjfP- 
in femicirculo BED perpendicula- 
ris & media proportionalis incer D 
C & CB ; & liiper AB , AC , CE 
defcriptas fupponantur figurae R ^ S 
&M circularesj vel reftilineae fimi- 
ks y iimiliter pofitae • Dico ex* 
ceflum figurae ,R fupra figuram S se* 
qualem efle figurse M 3 coniungatur 
reila AE fuper quam defcribatur fi- 
gura O fimilis & fimiliter pofita ac^ 
funt R, S & M • Et quia in trian- 
gulo AEC rcdhnguio in C figura 
O sequalis efi: figuris S & M limul 
r«mptis j funtqu^ ladij circuli AB ^ 
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AE aquales y ergo figura R aequalis 
eft ei fimili figurcX O ; & proinde-^ 
figura R erit aqualis duabus figuris 
S & M . Quare differentia figura- 
rum R & S aqualis erit figurse M 
cx rtiedia > proporrionaJi inrer DC 
fumniam & CB difrerentiam dua- 
rum in aqualium B A & AC • Qupd 
crat &c. 

£VCL. CetolUfium Manifeftum eft diffe» 

%,€M4 ^gj^^i^jj^ duorum quadratorum 

qualem effe paralklogrammo re- 
aangulo contento fiib differcntia % 
& aggregato laterum . Nam qua- 
drata funt figur^c fimiles; & ideo > 
cx hac propofitione y cxctdns qua- 
drati R fupra quadratum S «qualis 
cft quadrato M ex EC media pro- 
portionali inter a^gregatum DC j 
& differentiam CB conmdem Jate- 
rum AB 5 AC defcripto; fed qua- 

^ex drato d M aquale eft parallelograni.. 

f^^P* mum reilangulum DCB > cum hoc 
ab extremis; illud vero ex media-> 
trium proportionalium DC >CE > 
CB fadta unt • Ergo exceffus qiia- 
<irati R fupra quadratum S aqualis 
eft re^langulo lub CB diferentia-> 
latenmi y & fub DC aggregato eo«. 
rundera BA & AC contento 

EVCL* PROPOSITIO XXIIT. Si fuper 

9. 10,' duMhus reSih linais in^equulibtis , 



Aifiriptafuirint qfi.tlihet circulatet 9 

<^ Jimiiitir pcfit^ : erunt dui, figur^ 
ex oggtegMo y & ex difenniui ^fimul 
fumpta , ^qumladHfh figUfMrum 
in^quaiibuslineisdathdejcriptarum' 

TabuiaVIvFig.il* ^ ; 

Super duabus redlfs Imcls inas- ' 
qualibiis AB&BC, & earuma^- 
gregato AC 3 earnnique difFerentia 
,AD fint defcripcag quslibet circula» 
res j aut reftiline* inter £e fimiles 
fij^urae ^ & fimilitcr pofit^ R, S, M 
6d N . Dico duas fieuras M ex ag- 
gregatoj & N ex cufferentia data*- 
rum^ fimul fumptas ^ sequales eff^ 
duplo figura^ R vna cum duplo figu- 
XX S 3. ex datis lineis defcriptaruni * 
Quoniam s figu ra M a^quaixs eft fi- ^ , 
gura' N vna cum quadruplo fpatij ai.iiV 
medij proportionalis inter R & S : 
Ergo addita communiter figura N ^ " . 
€rttnt figurae M & N aequales fex 
fpatijs fcilictt duplo figur« N > & 
quadruplo medij proportionalis iur 
tef fignras R & fuat* verd figw- b prcp^ 

K S ex ina qualibus re6lis A ^^ b^*. 
B, BC defcripta: a:quales figuraeN 
ex differentia vna cum duplo medij 
proportionalis inter figuras R & S : 
fergo duplum figurae R y vna cufH-t • 
duplo figura^ S aequale elt ijfdem fex 
ipatijs , fciiicet duplo figur^e N vna 
«um quadrupio niedij pioportiona- 
li$ inter figuras il & 5> f Qu are figu- 
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portionem ad angiilum A , quam_-j 
a>xp^ -l^tus AB habet ^itJatus BC ^ De* 
i,/;^^.a, fcribatur circa triangulum circulus 
ABC 3 & fecetur arcus BC vtcun- 
b f que in E ; Et t fiat arcus BD a^qua- 
i5./,a, ]f5 BE • iunganturque redl^ liaevie 
cf;tc^- CE^ BEj AD,BD. Etquiacar- 
dm. cus ADB , cui maior anguhis C in- 
iiftit ) maior ell 3 quam BEC , & ar- 
cus BD 3 & BE funt aquales ; Er- 
go renduus arcus AD maior erit 
A ex ^f» refiduo arcu CE , & ideo d angulus 
ABD maior erit angulo CBE • Fiac 
c pKop. ^ angulus ABO a^qualis minori 
24. 1« angulo EBC : Igitur angulus ABD 
maior erit angulo ABO , & ideo re- 
(fta BO fecabit reilam AD in pun- 
fto O , pofito inter A & D , &ideo 
punftum O erit intra circuli feg- 
ftxff. mentum ADB. Defcnbatur/ iam 
xJiba* per tria punda A , O & B circuli 
peripheria AOB ^ cadet illa intrsuj 
fegmentum ADB ; Et quoniam iiL^ 
gex ff. triangulis AOB & CEB d\xo\g an^u- 
\7.lib,2 li OAB ^ ECB aquales furit (cum 
\ peripherijs aequalibus BD & BE in- 
fiftant ) i pariterque duo anguli OB 
hexft. A^ EBC funt 2eqiiales : Ergo h rzm 
iZMb.i liquianguli AOB&CEB aequales- 
erunt : proptereaque i peripheria^ 
AOB ad penpheriam BEC ent , vt 
fubtenfaAB ad red:am lineam BC 
J yfxl. efl vcro /arcus ADB maior^quam 
j o.hf^. arcus AOB,eo quod hic ab illo com- 
inpy. prchcnditur, Igitur 1» arcus ADB 
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maioreni rationem habet ad eundem 
arcum BC , quam arcus AOB; & 
ideo n arcus ADB ad arcum BEC J j^Jg^ 
maioremrationem habebit y quamj 
re<fta linea AB ad re^ta BC. Et eft o ^ P^^P- 
angulus BCA ad angulum BAC> vt * , 
arcus ADB ad arcum BEC • Ergo 
f angulus BCA maiorem rationem 
habet ad an^ulum BAC , quam fub, 
tcnfa AB habeat ad reifta lineam fub 
renfam BC.Quod erat oftendendum 

PROPOSITIO XVII. Inm duns 

jiguras Jtmiles reguUres i vel circuUsi 
4iHt feiloresfimiles ^ medium frcpcr^ 
tionale efi triangulHv$ ^ euius altitH^ 
do AquzUs ejlradio vnius ^ bafis vero 
^qualis eft perimetro alterius Tab: 
VI.Eig. 4. 5. 

Sint dnx quaelibet figura: regula- 
restfimiles inter fe ^ vel duo leifi-o- 
res fimilcs ^ aut duo circuli R & S , 
quorum radij RB & SE ; fitque tri- 
angulum re<Jl:angulum GHM > cukis 
altitudo GH aqualis fit radio SE 
vnius figura^ S , & bafis HM aiqua- 
lis fit BAC perimetro figurx^ R . 
Dico triangulum GHM medium_5 
proportionale effe inter figuras R & 
S . M Fiat altitudo NH xqualis ra- aprop. 
dio RB& bafis HO aequalis peri- 3.W»ii 
metro EDF , & iungantur redtae N 
M & GO • Qupniam m fimilibus fi- 
guris regularibus vel in fe^ioribus bfxpr* 
limjyiibus aut circulis R & S ^ vt ra- 

K 5 . dv^s 
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diiis RB ad radiiun SE y ita eft pen- 
raeter ABC ad perimetrum I)EFr 
ellque NH crqiialislRB & GH a;. 
qualis SK ; atque HM aequalis peri- 
metro ABC nec non HO acqualis " 
cprop. DEF . c Ergo vt NH qd GH > ita 
j J/^.?. eft MH ad HO ; fed ^ vt altitudo N 
Jjl^/J: H adGH ^ita eft triangulum NH 
M ad GHM ( ciim habeant eandem 
^ bafim HM ) ; & # vt bafis MH ad 
iliil^. bafimHO,feu/vt NH ad GH, 
fpYof. itacft trianculum GHM ad trian- 
7*''^'3' gulum GHO . Ergo trianguIuni-3 
GHM medium proportionale eft 
inter duo triangula NHM , & GH 
g f X fu O ; eft g verd triangulum reftangu- 
13. h9$. j^^^ NHM xquale figurae R yCnttL^ 
contineatur a radio^ & perimetro 
diilx fieurae R : pariterque triangu^ 
lum GHO eftaqualefigura^S; Igi- 
. • tur vt figura R ad trianguIumG 
\i!\r HN,itaefttrianguIumGHMadfi- 
gura Si & propterea triangulu GH 
M med il proportionale eft inter fi* 
i^uras R & S.Qupd erat oftendendu. 
EVCL. l^ROPOSITIO XVIII. In trianm 
47.1 X guU$ ridAngulis qH^hbet figura nSi^ 
linea ) vel circuUfii f^^fir hyfothim 
nufa dfp,riptaAqualis ift duAbus fi^u^ 
ris fupgr lateribus telium snguium 
continentibus defcfiftit y qum ill:^ 
fimiUi finti ^ fimtltttr fofit^ • Tab. 
VI. Figura 6. 

Sittriangulum ABC redlangulum 
in A & fuper tribus eius iateribus 



dercribantur quielibettres figurx X, 
R & S inter fe fimilesj & limiliter 
pofitJE , fiue fint circuli , fiue fe^to- 
res j fttie fegmenta , fiue zonae j liue 
figursE reftilineae . Oftendendum eft 
figuram X fuper hypothenufam BC 
defcriptam asqualem cfle duabus fi- 
guris R & S illis limilibus > & fi- 
militer defcriptis fuper lateribus ^ • ■ 
BA & AC. Ducatur/» ab angulo „./.[' 
re<5to A perpendicularis ADfiiper 
B C . Manifeftum eft * C B ad BD ° f!';/* 
duplicatam rationem habereeius., , 0-\r' 
quam habet CB ad B A j pariter- 
que BC ad CD duplicatam ratio- 
nem habebiteius, quamhabetBC 
ad C A . Et quoniam c X ad R (cum c j,,,,^^ 
lint figura^ fimiles , & fimiliter pofi- /,-6.4. 
tse ) duplicatam rationem habet la- 
teris BC ad eius homologum B A ; 
Ergoi/XadReft, vt CBadBD . rf.xfr, 
Eadem ratione figuraX ad figura S ly./.j, 
candem proportionem habebit , qua 
BC ad CD . Ergo « fi^ura X ad du. e ex pr. 
as figuras R & S eandcm rationem ai./it.j 
habebit , quam BC ad duas BD & 
DC fimul fumptas ,* fed BC aqualis 
ettduabusBD&DC. Ergo/figu- ftxpr, 
raX aqualis eft duabus figuris R if.i.j. 
& S fimul fumptis • Quod erat o- 
ilendendum . 

EVCL. 

PROPOSITIO XIX. ^ilibet jf- i.UU 
gura fiue cireutans /iHe rtlhline* fu- 
fer fummnm dtmrum re{fitr»»f 
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Jctiftfi^ aqu^lis eH dtiabus figufis ilH 
Jlmilibus^ fimiliUf pofitis fupef 
eisi "vna ium iuflofp/kfij tnedijpro" 
portiefealis intef easdem^MT^h^Vh 

Figiuay. X 
Super AB, BC & fiiper ambas in 
divctium politas defcriptse fint figu- 
- rx redtilineae limiles & iimiJiter po* 
fitx , fiue circuli , aut feftores > vel 
2ona' R) S & M • Dico figuram M 
ccqualem effe figuris R & S vna cum 
duplo fpatij medij proportionalis 
inter R & S • Super diametro AC 
defcribatur femicirculus in quo ele- 
uata perpendiculari BD & coniun- 
itis AD , DC fuper eas defcriban^ 
tur figura: X> Y & Z fimiJes & fimiJi- 
ter pofita^ prioribus R> S^ M • Quo- 
^^V^* niam in triangulo ADC a redlanra- 
prop, lo in D ^ quaiiibet figura M > fuper 
•hn^ bypotlienufa AC defcriptai a^quaJis 
^ elt duabus figuris illi fimilibus X & 

Y fuper lateribus AD & DC fimili- 
prop. ter defcriptis ; fed r in triangulo AB 
^.hf4, D re^langulo in B figura X fuper 

hypothenufa AD-defcripta a^qualis 
eft duabus figuris R & Z illi fimili- 
bus> &fimiIiterpofitis fuper Jateri- 
bus AB & DB : pariterque in trian- 
guio DBC reftangulo in B figura-s 

Y fuper DC defcripta aqualis eft 
duabus figuris illi fimilibus S & Z, & 
fimiliter pofitis fuper CB & DJB . 
Ergo figura M iJ^qualis eft figuris illi 

fimUibus; & fimiliter pofici$ R& S , 



& diiplo figurae Z • Eftque figura-^ 
Z media proportionalis inter R & S 
eo quod tres eorum radij vel latera 
; homologa AB, BD, BC funt conti- 
miac proportionalia • Ergo figura M 
a^qualis eft figuris R> S & duplo mc- 
dij proportionalis Z inter R ^ S • 
Qupd erat ScCa 

CpraUariHm Si dua^ figursc fuerint EVCL, 
quadrata^erit cuadratum ex aggre- 
j^ato atquale ciuobus. qnadratis ex 
Satis redtis % & dupio paralielogramti 
mi redhmguli fiib datis reciis con- 
tenti . Nam d quadrata funt figrirx dprop. 
fimiles 5 cum fint reguJares : viiiitL^ i^iwnj 
ex hac propofitione ^ quadratum M 
aquale erit duobus quadratis R 8: S 
. vna cum duplo quadrati Z ; fcd ^ e ex fr<, 
quadratum Z^iquale ell redtangulo iWi^*^ 
parallelogrammo ABC ( eo quod 
perpendicularis BX) media propor^ 
tionalis ell inter AB & BC ) • Ergo 
quadratum M ex aggregato a;quale 
eft duobus qnadratisll & S ex reiSis. 
dans , vn3 cum dupJo re<5tanguli A 
BC fiib rectis datis contentia 

PROPOSITIO XX^ sifiipr dua^^ 

ius reiJis Itneis y & fuper earnm itfo 
► ferenna , defcnban^ur figurdr circuU^ 
res I vel reSiUne,^ (m les^ ^fimsU'* 
ter fofig,^ ; erti fig trs eoc df^erenM 
dqHalis d^^eftntijii anMtfn figHTarum^ 
sx illts rs£iss a du^lo fj at^j med(j 
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p rcp$rficnatis inur eaJHem • Tabil- 
la VI. Fig. 8. 

Sic reda AB niaior , & BC mi- 
nor , carunque differentia AC ^ & 
in femicirciilo ADB defcripto fu- 
per AB 3 eleuata fit perpendicularis 
CD y & duda DB , atque fiiper A 
^ B 3 BC» AC ^ BD , CD^ defcript^ 
iint quailibet figuroe circulares y vel 
. , redilinece limiles & fimiliter pofitae 
vt in praecedenti propofitione fa* 
: dlum eit erit ( ex 9- !• 4 ) BD me- 
dia proportionalis inter AB & BC; 
& ideo ( ex 18. 1. 4. ) figura Z eric 
media proportionalis inter figuras 
R & ^ • Dico figuram M ex difFe- 
rentia AC defcriptamj aqualeia-j 
effe exceffui quo duse figura^ R & S 
fuperant duplum figurasZ. Quoni* 
^^y* ama fi^ura R ex fumma ipfarum.^ 
^ AC &^CB aqualis eft fumm^ figu- 
rarum S, Mj & duplo figura; Y ex 
media proportionali inter AC & C 
B. Ergo addita communi fi^ufa S ; 
erunt figura^ R & S fimul Uimpta: ^ 
acquales figur.i M duplo figura Y j 
duplo figura: S, fimul funiptis . Sed 
b pr.xS. y triangulo redfangulo BCD3 du- 
^^^^ *^ plil figuf a Z ex hypothenufa aquale 
cft duplo figura^ S vna cum duplo fi- 
gure Y • Igitur dnx figurae R & S , 
iimul fumpt^j aquales funtfigurae 
' M vna cum duplo figura^ Z i & abla* 
to communiter dupio figurce Z ; erit 

iii^ura M ex diffcrcncia AC , aqua^ 



le 



Ifs exccnui duariim figiirariim R 
& S fupra duplum figurae Z quae eft 
media proportionahs inter R & S • 
Quod crat oftendendum . 

Corollarlum Manifeftum eft, fi di- pycLt 
dlsefigurae fuerint quadrata^ effc-i^ y, 
quadratuni , ftiper differentia data- 
rum linearumdefcriptum ^aquale--^ 
differentix inter duo quadrata fuper 
eifdem lineis defcripta;, & duplum 
tf^pavallelogramn^ redanguli fub da- 
tis rediis lineis contenti ^ ^ 

Nam cx hac propofltione qua-- 
dratnm M a:qualc efl: exceflui duo-- 
rum ei fimiliuni quadratoru R & 
fnpraduplum quadratiZ; fed c qua- cexfr^ 
dratum Z aqualeeft reftangulo A 
BC ( eo quod d DB media propor- 
tionaJis eft inter redi-as AB & BC AfYof^ 
propter perpendicuJarem DC ) Er^ ^ '^'^•^^ 
go quadratrtiuM JK^uale eft excef^ 
ilii quadratorum R & S fiipra du- 
plum redanguJi ABC > 

PR OPOSITTO XXT. Sifuperdua^ 

lus relits^ & fupcr ^igregato^ <^ dtj^ 
Jertnti^ iarundem reiJarum ttnefk^ 
ri-m defcr.banrur figurce arculares 9 
^it te^tlme.e fimtles ^ & firTiiUter 
pofitAi tra fignrA ix aggtegato dquM^ 
Ih fig'^r€ sx iUfftrtntii^ vnd cunz^ 
quadruplo fjatij rnedtj fropftionali^ 
mtiiT jigHras fupar intequales^reSas 
Ji^jcri^tas . Tab. VI. t'ig. 9V 



K 6 



Digitized by Google 



238 Etichdis Reftituti 

Sit riirfiis re(5i:a linea AB maior > 
& BC minor , & fit BD cxqiialis mi- 
nori BC ; erit AC aggregatum » & 
differentia AD , fitque BE media-* 
I^roportionalis inter AB & BC, & 
iupcr eas defcript^e iint figura^ cir- 
culares , vel rectilinea' iSmiles 3 & 
fimilicer pofita^ R,S,MjN&Z. 
Dico figuram M cx aggregato 
qualem effe figun^ N ex differentia, 
vna cum quadruplo figurae Zquai eil 
media proportionaj^s inter figuras 
a pop. R & S . Qupniam 4 figura M ex ag- 
ly.lm^ gregato ipfarum AB & BC agua- 
Iis eft figuris R & S cum duplo hgu- 
h^ro^.' x^Z; atque (? dux figura; R & S a?^ 
ao. quales funt figurae N ex differentia 
AD vna cum duplofigurae Z ► Ergo 
figuraM a;qualis eft^figuras' N, & 
quadruplo figura^ Z , fimul fumptis . 
Quod eratoftendendum^ 

EVCL> Corcllarirm Manifeftum eft > quod 
8.II. fi didta: figurae fuerint quadrata^ , 
erit quadratum ex aggregatoa^qua- 
Je quadrato ex differentia datarum J 
iinearum defcripto^ vna cum qua-j| 
druplo paralellogrammi redanguli 
fub ina:qualibus re(3*is datis conten- 
ti . Nam quadrata R^ S^ N^ M & Z 
funt figurae fimilesj & ideo ( ex hac j 
propoficione ) quadratum M a^qua-^ 
le erit quadrato N vna cum quadru* 
ploquadrati Z media^ proporriona- 
^55 BE inrer iaa:quak5 retias AB 



BC 



1 
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BC > eftque f parnlklogrammunui c « 
rcttangulum ABC acjuaie Cfuadrato {[^f' 
Z. Ergo quadratum M aquale eft 
qiiadraro N vna cum quadruplo rc-. 
dtanguli ABC . 

PROPOSITIO XXII. sifttptf iMm 

as rtHas Uwas inaquales f atque fit' 
fer m$tHa frpfrtioMli mtet ttggf- 
gatum^ diff-. rentiamiue tarundem f 
deftribAttturfifftriiet^irfHUtpstvtlre'' 
fftlme^ Jtmiles j ^ fimiliter pofitte i 
erit di£erentia figurarum ex- in^qutf- 
htutrt&isii»mdef(r*ptdrum>^qi*a* 
lis figura ex illa media profOTtiondi 

defcripta* TabuJa VI# Frg. lo. 

Sint duae reft« AB maior , & 
eius portio AC , & « ipfi AC adda- a p«>j>.j 
tur D A rrqualis maiori AB , erit D «*'•«• 
C fumma , & CB diifcrentia ipfa- 
rum AB & AC ; ponaturquc h CE ^ f-TP* 
in femicivculo PiED perpendicula- ■ **^' 
jris & media proportionalis incer D ; . 
C & CB ; & 1'uper AB , AC , CE 
defcriptaj iUpponaotur figurje R> S 
S<:M circulares, vel re^lilineaBHmi- 
ies, & ilmiliter politae . Dico ex« 
ceffutn figuras JR fupra figuram S ik« 
qualem cfie figurje M 3 coniungatiir 
refta AE fuper quam defcribatur fi- 
guraO fimilis & /imiliter pofita ac"' . . 
funt R, S &: M . Et quia t in trian- 
gulo AEC rcdtangulo in C figura 
O sequalis eil figuris S & M iimul 



"umptis ^ funtqu^ yadij circuli AB 
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diftrift de fuirint qtulthet ci^cuUret 9 
wl fiiiilinM fiiur^ infir fe Jfmiiis $ 
<^ Jimilitirfo[it^ : erunt du£ figur^ 
iX aggregato > i6f i^ differeniue > fimul 
fumft^ y AquaUs dupio figurarum ab 
in&qualibus Uneis diUis delcripMfHt» 
Tabiila VI. Fi^^ !!• 
Super duabus xttXis Jineis inas- 
qualibiis AB & BC , & earum ag- 
gregato AC :> earumquc difFerentia 
AD fint defcripcas qnaslibet circula» 
res j aut redlilineoe inter /e /imiJes 
figiirac 3 & /imiliter polit* R# M 
& N . Dicoduas figuras M ex ag- 
gregatoj & N ex cliiferentia dara* 
rum j fimul fiimptiw^ «quales efT^ 
duplo figur^ R vnd cum duplo figu- 
jae S> ex datis lin eis defcriptarum » 
Quoniam ^ figura M a:qualis eft fi- , 
gura; N vna cum quadruplo fpatij ait^^ 
medij proportionahs inter R & S : 
Ergo addita conimuniter figura N ^ 
erunt figurae M & N a^quales fex 
fpatijs y \ci\ictt duplo figurae N y & 
jquadruplo medij proportionalis 
ter figuras R & S ; fu«t b verd figu- b ^rcp* 
ra^ R & S ex inaqualibus redHs A w*^'^-: 
B, BC defcript» aquaJesfigurxN " 
€X dilFerentia vna cum duplo medij 
proportionalis inter figuras R & S : 
Ergo duplum figuriE R , vnvi cum^ ^ 
duplo figura S a^qualeelt ijfdem fex 
fpatijs , fcilicet diiplo figura* N vna . 
cum quadruplo wedij proportion^-» 
iis intei fi^uras il Sv » Quare figii- . 
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rae M & N cx aggregaro ^ & diffc- ^ 
rentia defcript<E : n k^Ics funt dapJo ' 
figiir::^ R vna cuni diiplo figiira' J> ^ 
qiixr ex in;^qu^}Iibiis d^tis i-eftis AE. 
& E.C dercribunmr Qijod erat o- 
fienden dum * 

PROPOSITIO XXIV- Si fu^9r 

tota } & figmentis re& t line^. 
extremaj ac med a tatione d$t^fx de* 
fcripu fuerie figtir& citculares , vel re^ 
eiiltaeA fiyyiile% inter f^y& fimditiP 
$ofitA y qtit ex t^ta y tninori feg-' 
Tnento vtraque fimul tr.pU fnnt figt&^ 
tt^ ex maiori fegmenti? ^cfcrspfs . Eti 
4 conuerfo . Tabula VL Fig. ix, 
Sit redla AB fcda extrema, & 
media ratione in C , cuius fegmen* 
tum maius AC : &z defcript^ fmt fu- 
per A6 y AC & CS trcs circulares^. 
aut redliline.ie figurae RsM & S inter 
fe limiles , & finiiliter pofit^ • Dica 
figuram R extota,, vna cunifigura 
Sj, ex ininori fegmentoa tripJas. 
efie figiirae M ex maiori fegmenta 
defcripta? . Qupniam fuper duas re- 
Ctzs ijisBquales AB & BC y atque ea- 
Tum differentiam. AC defcriptaefunc 
tres figiirae Rj S & M fimiles , & fi- 
militer pofitae : Ergo dux figur^ 
R & S fuper inseqiuilibus reftis AB» 
BC dtfcnptx a^quales funt figura: M 
ex difFerentia AC , vna cum dupia 
fpatij medij proportionalis inter fi- 

giiras R & S : Elt^ue h figura M me^ 
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dia propoitionalis inter figuras R & 
S ei limiles ; propterea quod tres 
r&Ctx AB , AC, CB proportionales 
fiint . Ergo figurae R & S aequales 
funt triplo figura; M . 
^ Secundo /int figurae R & S ex to- 
ta AB j & minori fegmento CB , fi- 
mul fumptse , triplae figura: M iLlis 
fimili j & fimiliter pofitas ex maiori 
fegmento AC . Dico redlam AB 
feaam effe in C extrema , & media 
ratione . Quoniam t ,dua: figurae R cpy.ao 
' & S aquaks funt figurae M , ex dif- ^ 
ferentia > vna cum duplo medij pro- 
portionalis inter R & S ; erant au- 
{ tem duae figurae R & S aequales tri- 
\ plofiguraeM; Ergo triplum figurae 
\ M xquale eft figurae M , vna cuin_j 
\ duplo medij proportionalis inter fi- 
guras R & S ; & ablata communi fi- 
[ gura M j erit duplum figurae M 
/ quale duplo medij proportionalis 
f inter figuras R & S ; ideogue figura 
I M jequalis erit fpatio medio propor- 
tionali inter figuras ei fimiles R & 
S . Quare i figurarum R> M> S tria J*V*'' 
f homologalatera AB, AC & CB 
proportionalia erunt ; Zce propte- , 
reareda AB feifta erit in C extre- J^J^^ 
ma,&mediaratione. Vteratpro- 
pofitum . 

PROPOSITIO XXV. Sifufer Mg. |^^^; 
gregattMius & minoris fegmtnti ^ 
itt^uefuftr mni»tifegm$Ht9 teSls. li^ 

net> 
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0tf4 iMtfBm^ % MC misdia 'rMthm dU 
^ifa ^defcripfJt fUiTsnt figUfA tircuU^ 
fify vtlnhilifieiefimiles , ^fimili- 
Ur fiptA , qM ex d^iregato difcrihi^ 
tur figura quiatupla efl iius ^ quA ex 



maiori fegmsBti dcfctibiturm Et 
€$nutrfo. Tabula VL Fig. i^* 
Sit re(3:a linea AB feftaextremai 
Scmedia ratione in cuius feg^ 
xnencum minus CB; producaturquc 
BD «qualis minori legmento CB; 
atqueuiperAD aggregato duarum 
A6 & BC ^ atque iuper differentia 
carum , fcu maiori fegmento; AC , 
fadt^e jfint qualibet figurae circula- 
res y vel reiSilineae R & M inter fe 
limiles > & fimiliter pofitae • Dico 
ficuram R quintuplam eife figuras 
^ M • Quoniam m hgura R ex AD 

hlius • ^ggr^g^to inarqualium redarum A 
B & BD, feu BC , aqualis ell figu- 
tae M cx AC illarum differentia vna 
cum Quadruplo fpatij medij propor- \ 
tionalis inter figurasfuper maequa- 
les AB & BC > qu^e fimiles fint, & \ 
limiliter pofitac ipfis R & M • Eft- 
b extf. que b figura M media proportiona- 
il,/>t,4 lis inter figuras ei fimiles fuper AB 
^ BC fimiliter defcriptas- ( cum re- 
iiz AC niedia proportionalis fit po* 
lita inter AB & BC ) . Ergo figura 
R quintupla eft figurae M . 
. - Secundo fit figura R fuper aggre^ 
^ato totius AB, & fegmento C B de« 
xripta 9 quintupla B^uvx M fimilis 

ipfi 
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ipfi R 3 ^nas fuper earum difFerentia 
AC fimiJiter defcribitur • Dico re* 
6iam AB fedlam efle extrema^ & 
media ratione in C > cuius minus 
fcgmentum erit CB . Quoniam c fi- > 
gura R ex aggregato defcripta se- ji.^i; 
qualis eft figura: M ex difFerentia^ 
vna cum quadruplo fpatij medij 
proportionalis inter figuras limiles 
eis 5 & iimiliter politas fiiper reftas 
AB & BC ; & ex hypotne/i figura 
R aqualis eft quintupJo figura? M : 
Ergo quintupJum figurac M aquale 
eft figurae M vna cum quadruplo di- 
€li fpatij medij proportionaiis; & 
ablata communi figura M : erit qua* 
druplum figurae m aquale quadru- 
plo dffti fpatij medij proportiona- 
lis ; ideoque figura M a,qualis erit ' 
fpatio medio proportionali inter fi« 
guras ei fimiles fiiper AB &BC ii- 
militer defcriptas; proptereaqu^ 
d tres redl^B BA , AC & CB pro- a/A? pt^ 
portionales erunt ; & § AB feda.^ 18. u^. 
eritinC extrema, & media ratio- ^.^*** 
ne# Quod eracoftendendum# 

PROPOSITIO XXVr. Sifufer EVCL. 

aggregat» minorh } &femfffis mai^m 3 XIIIv 
rif , atque fuper femijfe maioris feg^ 
mentorum eiufdem reii^ lineA extre^ 
mA I tec meiia raticne diuipe » defcrim 
fta fuerint duA eireutares i aut re^ 
iftlinea figur^ interfefimiles^ & fi^ 
mtliter foptx :^ jMi* #x aggregat^ 

defirim 
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defcfibittiY figws qumtupU eB eius 
s[HA exfemijfe maicris fegmenti^dtf- 
ttibituf . Bte cenuerfo . Tabul3U3 
VI. Figura 

Sit tota re<aa B A ad AC j vt AC 
ad minus fegmentum CB ; & fedU 
iit AC bifariam in D ; atque fuper 
BD aggreeato fegmenti minoris B 
C & DC lemiffe maioris ; nec non 
fuper DC femifTe maioris defcri- 
ptaj fupponantur quaelibet fi^urs R 
& M circulares , vel refti lineae fi- 
milcs inter fe & fimiliter pofit« • 
Dico liguram R quintuplani eiT^ 
figurseM . Secetur^i CB bifariam 
liL u in E • Et quia 6 DC ad CE eft ^ vt 
b ^ropM j^Q duplum prim^e ad CB dupluui 
cpr^. fecundas ; & eft AB ic<aa in C ex- 
&/fw/'t^cma, & media rarione . Ergo ^ 
DE quoque in C fccatur extrema , 
&media ratione, cuius fegmentum 
minus erit CE • Cumgue fint de- 
fcriptse duae figura: fimiies > & fimi- 
liter polita? ^ K quidem fuper DB 
aggregato totius DE & EB, feu E 
C minoris fegmenti ; atque figura 
M fuper maiori fegmento DC • Er- 
df/.2jr coi/ngura R quintupla eft figur» 
huhsi M, Quod erat primum. 

Secundo fit figura R , fuper DB 
ag§t*egato fegmenti muioris CBj & 
DC defcripta > quintupla figura^ M 
ilii fimili fuper DC femifie maions 
fegmenti AC fimilitcr defcriptx . 

Dico re^am totam AB feiiam cffe 



in 



inC extrema^ &media raei<me> » 

Sedla e CB bifariam in E • Quisu.) c (Frd^. 
/igura R fuper aggregato eotius D ' 
H , & miiioris fe^menti CE^ feu E 
B defcripta . cjuintupla ponitur fi- 
gurae M > fimili priori , fupcr maio- 
ri fegmento DC fimiiiter defchp- f 
taj • Ergo / re^a DE in C fccatur hlu, ! 
extrema > & media ratione; fcd> g g ^/r^;^^ 
vt DC ad CE > ita eil AC dupla-^. •^*>'>t<< 
priin:i: ad CB duplani fecundse • Ei - 
go if reA^ AB quoque fecatur itx C 
extrema, & media ratione, cuils 
fegmentum minus q& CB « Qiiod 
erat odendendum • 

PROPOSITIO XXVII. fup^f EVCL. 

^ggr^g^^^ femiffis totius > elHfqutfeg^ ^i^kk 
4»imti/n0hrii atque ^ fupgr i4difULm 
fin)iji fiB^t liuM diuijk ^xtnwa ^ m 
midia MtiiM > difcfdptA fint du<e 
qsiMtikit figufA iirimiaris 9 Vit riffili- 
nii' fimiles intit fe^ ^ fimiliter pofk 
M y 4US, ex mggfigati defcfibituf pgmm 
fa 9 quintnpla efl eius > qui ex fem 
miffe toitm itfcribitur , figWA • Bt 
ieimtram Tab. VI. Fig. tu 
Sit reita iinea AB fedla in C ex- * , 
trema > & media ratione > cuius feg- i 
mentum maius AC ; & produ<5la-^ 
ilt AD ^qu^is medietati totius AB; 
atque fuper DC aggregato fegmen- 
ti maioris AC & D A femifTe totius , 
nec non fuper D A femiife totius 
iefoipt» Iupponantm'4ux' figui:* - 
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circularesi vel reitilineae R & M fi« 
miles inter fimiliter poiite. Di« 
' co figuram R ex aggregato cjuin- 

tijplam effe figurae M ex fem^lTe^ 
4 f totius defcripta& • Secetur a AQhi- 
tLV^ fariam in E , & quia h D A ad AR 
Uu efi j vt BA daplum primas ad AC 
duplum fecundag; elique AB fe(2a-j 
in C extrema » ac media ratione « 
cf^^of Ergo $ DE quocjuein A extrema , 
a«Wt4« ac mediarationerecatur^ cuiusfeg- 
rncntum minus eft AE ; Ciimque^ 
duas figurae fimiles , & fimiliter pofi- 
t3B , R qiiidem deftripta 6ft |iuper 
aggre^ato totius DE 3 eiufque mi- 
lioris iegmenti EC^ vel AE; &fi. 
" gura M defcripta eft.fuper eius ma- 
A p^6p. lori fegmento D A * Ergo d figura-* 
R quintupla eft figuras M • Qiiod 
erat primum^ 
Secundd figura R fUper DG ag- 
rfegato ipfius DA femnUs totius A 
& fegmenfi maioris AC dcfcrip- 
ta> quintuplafit figur.xM illi fimili 
fuper D A femiffe totius AB fimili- 
terdefcriptae . Dico totam re<5lairL-3 
lineam AB feiSam eife in C extr^- 
^^mp» ma ^ & media ratione « Secetur ^ A 
f fci^^if C bifariam in E . Et quoniani figu. 
ra R fuiper DC aggregato totius D 
E 5 eiufque fegmenti minoris EC , 
v^i AE defcripta, quintupla cftli- 
gura M ei limiii fuper dilferentia , 
^ vei maiori fegmento D A defcriptai: 
Brgo/DEfecaturinAextrema, & 
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latione ; fed , g vt D A ad A S P»'»^ 

E, ira eft BA dupla primx ad AC ■■• AJ* 
diiplam fecundx. £igo f> fintiliter bprtp* 
reaa AB/ecaturinC extrema, & «••ft^ 
media ratione , cuius maiu« fegnien-' 
tum eft AC • Quod «rat oftendei^^ 
dum • 

PROPO^ITIO XXVIII, Sifitper 
■ trtbusUutibHttrimgHU ambltgtnij , 
4ttqu$fHptr media proportio»HU inter 
iatu^ eirc4 4»guiHHf ohHjHt»f $iitfm 
que fridtt&ittunt vfque ad ftrpenii-' 
tuUrem ab cff efito HHffth eadnttttm 
dtferib«mtitr figur^ dfeulHret , wl 
reSliliitejefimiles , &Jimiliter pefiUi 
triifigHfH§xletterewbe«fHt»Mtguhiit 
fubtendente aqualii fummit figurA* 
. rum^H ttliqitie Utteribttt » vnd ettm 
duflofigur* e* ilU media pr^crtia» 

ttHif dtferift4$ » Xabuia VL Si-^ 
gura i<f. 

In triangulo ABC ht angulus C 
B A obcufus s & « ab angulo C dudta a>f«f; 

CD pcrpendiculari fupra AB fecan- 
te eam in D . Patet b perpendicuia- 
rem CD cadere extra triangulum-» * * '* 
ad p artes acuti anguii C B D ; &: iiat ^ _ , 
^ E£ media proportionalis inter A6 ^qj,!; 
& BD , & fupcr J^teribus AC, BC» 
AB, B£» AD, BD &CD defcriptas 
fint quaeiibet figurx circulares i vel 
reaiimeasX, S, R, Y, M, Z & N in- 
ter fe jfimiles , &: fimiliccr pofitac . 

Pico ligurft X kcere ex fubtendea- 

te 



y u,^ jd by Google 



i$o Buelidh Refiimi 
• teobtufuui angulum defcnptani-» , . 
ffqualem elTe ouabus figuris R & 
ex laceribus continentious angulum 
obtufum » vAa cum duplo figurae Y 
ex BE media proportionali inter A 
B & BD • Qg^a in triangulo AD C 
^prop. reftus eft angulus D . Ergoifigura 
tthfft X zequalis eft duabus figuns M & N,* 
e pwp. f«d ngura 0 M ex AD aggregato r$- 
19. 1( I. (ftaruni AB & BD aqualis elt dua- 
bus figuris R & Z, ex eifdem ire<^is 
defcriptis 1 vna cum duplo figurae Y> 
cxmediaproportionaUinter AB & 
BD • Ergo figura X sequdis eft figu- 
ris R, Z & N cum duplo figurae Y ; 
f(;>'9»: Sed/ figura S aequalis eft duabus 

guris Z & N (propterea quod in-j 
trianguIoCBD redus eft angulus 
D ) : Ergo figura X aequalis eft dua- 
bus figuris R & S vna cum duplo fi* 
gurae Y exmedia proportionaii in- 
ter latus AB j & procfu<5lionem eius 
BD vfque ad perpendicularem C 
D • Quod erat ofteudenduai . 

ito W* tofeilanum Manifeftum eft , fi di- 
^ Aae iigurae fuerint quadrata. efle qua« 
dratnm ex latere ftibtendeiite angu- 
lum obtufuni a:quale duobus oua- 
dratis ex lateribu» di^iun obtuium 
angulum ambientibus 9 vna cum du- 
plo parallelogrammi re^nguli fub 
vno latere circa obtufum anguliim , 
& fub eius produ^one vique ad 
perpendicularem ab oppofito angu- 
iocadentem. Nam 
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Nani^ parallelocrrammiim reilaii- S 
gulum ABD aqu^le dtquadrato Y f/Jf***' 
ex BE inedia proportionali inter A * * 
B &: BD> elicjiie quctdratum X aqua- 
le qusdratis R ife- S duplo quacirati 
Y (cx hac propolitioijc cum qua* 
drata fintinter fe fimilia ) ; Ercfo 
quadratum X atqnale cft cjuadratis R ' / 
& S , & dupio ic^anguli paralielQ- 
grammi ABD . 

PROPOSITIO XXIX. Sifupn 

tribus U^erihus cuiusUbei triAnguU^ 
Stqtie fufermeii^ propatfiottaUit^er 
iatus ct^€a angulum ^tcutum % imf- 
que fegfMntum vfque ad perpeniicu-^ 
l^^rem ab oppcfito mgulo cadentefTL^ i 
efifcripufuerint quMibetjigur^ circu^ 
iares y vel reiJilme^ fimtles inter fe ^ \ 
(^^mtliter pojiu} erit fi$ura ex U^^ 
tere aeuium 4n%ulum fubtendemt^ 
\ ^qualis exicQut du. rurn^.jipiri^^um^ 
€X l^eribui eundem Acutttm^ angtfi* 
lum ccntinentibus fupftt duflum figu^ 
fA ex tUa medta prepertionali^ Ta« 
buIaVl.Fig. 17- 

In trianguJo ABCfit angulus B- 
acutus ; & fuper ss latus AB acutum J 
anguiuni continens cadat ab.oppofi- ; 
to anijulo C perpendicuiaris CD , hproffi' 
fccans b latus AB ad parres acuti an- Ai* 
guliin D & r BE fit media propor- ff*"^ 
tionalis inter BA & BD. £: fuper A^ '^' 
C, AB, BC, EB, AD . DB & CD 
fiant figurae qu*elibet X, Z, : 
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Y & N circulares , vel.reitiiinea fi- 
miksj & fimiliter pofitae. Dico fi- 
guram X ex latere fubtendente an> 
gulum acntum B, asqualem effe ex- 
cefiui duarum iigurarum R & S «x 
lateribus acutu anigulucontinenttbus 
fujpra duplu figurae Y ex media f ro- 

i fr,i9, pdrcionali EB • Qnomam d ia trian- 
gulo ACD redus eft angulus D • 
£rgo figura X xqualis eft figuns M 
& N ; & figura X cum duplo figuraj 
- Y,erit aequaJis figuris M & N cum_> 
duplo figurjB Y; fed figuris R;, Z x~ 
qualis ell figura M ex differentia-j 
lateruth AB^ DB« cum duplo figurae 

Y ex media proportioaali . Ergo fi- 
«ff'**« gura« Xvna cumdupio figurae Y 
bMuu» aequatur tribus figuris N» R & Z; eft 
. verd/figura S aequalis figuris N & 

£21/ ^ ( ^""^ trianguio CDB angulus 
* I) redtus fit ) • Igitur figura X vna 
ciim duplo figiirx Y sequauis eft dua- 
bus figunsR & ablato cotor 
muniter duplo fi^urx Y : ertt figura 
Xa:quaiis excelfui figurarum R& 

Sfupraduplum figura Y . Vtfiuc 
propofinum . 

£VCL. etr§Harium Manifeftum eft , fi di- 
a|. 11« ^a: fiurae fuerinc quadrata « eile qua* 
dratum lateris abutum angulam fub- 

tendentis aequaie excefiTui duorum-j 
' quadratorum iaterum acutum an* 
gulum continentium fupra dupluni 

paraUeiogranuxu re(^anguli fub vno 

late- 
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latere circa angulum acutum , & fub 
eiu$ fegmenco ab eodem acuto an* 
gulo vfque ad perpendicularem ab 
oppofito angulo cadentemt conten- 
ti . Nam parailelogrammam re- ^^0^^ ' 
itangaliim ABD asquale efl quadra- i^^^iM 
to Y cx media proportionali inter 
AB & BD • Ergo jex hac propoil- 
tione ^uadratum X a:qualas eft dif* 
ferentiae duorum quadratoram R & 

5 a duplo paraUeio^rammi re^aa* 
guliABD- 

PROPOSITIO XXX. Bifupirtkm BVCU 

rium in iodem eiteulo infetiptorutfua 
defiribMniur qu^lAnjigur^ iireMlu^ 
res vel reSiUineM fimtlet fimiliter 
fofiia i Erit figura diame^ro fex^ 
quitertia figUTje txUtere trianguli^ 
dupla figWA ex iarerg ^uadraii > quum 
drupUfigura axlatere ifMUMgonii & 
figura 4X laters trianguli tripla erit 
figuraexUiereifauagcni^fexquiaUe^ 
ra figurA ex latere quairatii & hu 
dupU efii figura exUtere haxMgtni # 
Tab. VI. Fig. 18. 
In circulo cuius diameter AE 
fcriptae fint regulares figurae trian* 
^um cuius latus AB ^ quadratum 
cuius latus AI & ha^xagonum cuius « 
Jatus BE aquale circuli radio DE ; 

6 fuper ea defcribantur quaelibet fi* 
gur« circulares vel reftilineas ^imi* 

L a les 
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154 P^»chdiS Rrftk:iti 
les & limiliter \>yiitx M, O & N\ 
Dico primrtm ligfiram K fexguiter* 
tiam efle ^figura: M , duplam ti^r.T: 
O > & quadruplam figurie N . Quia 
femicirculi ABE y ACE aquales 
ai>rafi} funt y pariterque arcus^ AB , AC 
hm^t^ Tubtenfi d leteribus trianguli a:qui- 
lateri fuiit aquale§ ; crgo refidui ar- 
cus BE & EC funt (eqnales , & oui- 
libet fexta pars ell totius peripha^- 
bfMj. ri* circuli j & ideo re^a B*C b bifa- 
riain & perfJendicuIariter. fecatur d 
diametro AE ui H • Iii fuper quia 
. ' * BE efl latus ha^xagoni circulo in_j 
fcripti cum fubtendat fcxtam circu* 
c/»j;.S, ix p^rtem , & c efl .vqualis radijs D 
hH$Hs. eritDBE triangulumsequi^ 

laterum cuius bafis DE a perper- 
pendiculari BK bifariam fecabitur. 
Q^are diameter AE ad HE erit vt 
4 ad 1 5 & AE ad AH erit vt 4 ad^. 
fl^T? Sed figurarfKad figuram eilimilcm 
^^ ■ ^^' M eft Yt EA ad AH . Ergo figura 
K ad M eft vt 4 ad 3 ; & figura K ad 
N eft vt AE ad EH feu vt4 ad i . 
Portea quia arcus AX qujadrans ell 
pcripfaeria circuli totius erit anga- 
lus ADI redlus . Ergo ficuti diame- 
c ex py. terr EAdupla ell radij DA ita figu- 
f cxpr rs/K dupla erit figura: O ei finrilis 
9 eiT- 17 defcripta; fuper media proportiona-- 
lib. 4. li lA inter illas • • 

SecundoDico figuram M efi^ 
lexquialteram ipfius O > & triplam 
figura; N ^ quia figura M ad K erat 

vt 
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vr ^ ad 4 & K ad O oflenfa fuit vt 4 

a nempe diipla ergo^ fiqura M ad g fyof, 

ad O eric vc^ ad 2 &: K ad Niuicvt 19^1, |. 

ad I . Igicur M ad N erit vt 5 ad I. *" 
Tertio Dico figuram O duplaiii..» 
efle figiiraB N • Qsnz O adK fuit vt 

3 ad 4 & K ad N vt 4 ad i. ergo b ^ 

0«dN erit vta. ad i. quoQuc-» 1//,?.* 

PROPOSITIO XXXr. SifuperU- 

€4gom ngularmm ah eaiem eirtuh 
somprehinfirum fiant qu^hbet figu^ 
cir€Hlar$$ ^ wut rtSHme^e fimiUs ^ 
fimliter p$fii(fe : erif figura lattm 
ft pentagoni cftjualis dUMbus figuris fi^ 
mul jumptii ex l^tere hexagom ^ <^ex 
iatere decMgomi defcrifsii i Tabula^ 
VI.Fig. 19. 

Incirculo ACB fit AB latus itir 
fcripti pentagonij EA latus fnlcri- 
pri decagoni recularium > & radiiis z^xpr, 
jDB crit latus infcripti hexagoni , & hhams 
fuper his lateribus 4 defcriptas fint 
ULc:iibet circulares ^ vel redlilineas 
niirje iiiniies/& limiliter po^tjKvj 
fvi qiud.eni fuper AB , R fupcr D B > 
& S fuper EA . Dico figuram M a:- . . 
(^^ualeni effe duabus figuris R j ^ S • • 

lunul fumpti? * 

Secetur t arcns AE fiibtenfus a htxfr^ 
latere decagoni bifai iam iji H , fi- 
cuti f arcus .AjB in B fcdus fiierat cey fft 
bifari*m > ^jiyi^e arcus. AH ^uar* a*/;;^. 



3 
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ta pars arcus AB , & tertia pars ar- 
cus BH > & iungatur radius D H fe 
cans 4 bifariam , & perpendiculari- 
jgj. j^jjjj decagon i in O & ABui.K 
iungantUFqne £K , B£ & diknieeed 
AC . Quoniam in triangulis AOK 
& £0]i circa angulos rc^os scquaH 
les ad O fiint duo latera AO & JEO 

cfm. aqualia & OK commune « Ergo «i 

KEO aequalis eft angulo K! 

*^hM a^qiiales quoque funt auguii 

£B A & £AB » cunt in/zftant peri- 
pherijs aequalibus EA , BE > ergo 
anguli A£K » AB£ aequales funt j 
eflque angulus BAE communis io^ 

f 7 triangulis BE A , EK A ; Ereo ^ in» 

* '* ter fe fiint fimilia - Quare BA j ad 
& expr, AE erit , vt E A ad AlT, ideoque b 
ijMfi,^ figura M ad ei fimilem » & fimiiiter 

pofitam figuram S erit vt BA ad A 
f/^ K • Rurfus quia s vcarcus £ A # de- 
' *' cima pa\s eft totius peripheriaB AB 
ipro/,, CA» iu arcus lAH femillls illius 
ioM6,y decinia pars eft femiperipheriae AB 
C ; & eft arcus BH ti-iplus arcus A 
H • Ergo qnalium partiuffl arcus A 
BC eft decem erit BH tres , & BC 
fex partes; ideoque arcus BC du" 
tnexpr pias erit ipfius arcus BH ; & m an- 
»7' ».»• guius CDB dupius erit anguli BD 
H ; ied » angnlus CDB ad cantrum 
dupius eft anguli BAC ad periphe- 
riam; Ergo aitguii BDH & DAB 

• #jtw "^^ci^ ^^'^^» ^ angulus B 
f. #.4. eft commuflis • £rgo# duo trxangu* 

U 
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la ABD & DBK fimilia lum,- pro. 
ptereaque AB ad BD erit, vt DB 
ad BK . Vnde f figura M ad ei fimi- 
lem, & fimaiter pofitam figuram R f 
erit , vt AB ad BK ; erat autem figu- 
ra eadem M ad fignram S » vt ea« 
dem reila AB ad AK . Ergo « figu- 
ra M ad ambas figuras R & S fimul 5' 
flimptaserit, vt refta BA ad r^ezs 
BK & AK fimul fumptas ; eftque BA 
aequalis duabus BK > KA » £rf o r fi> 
"guraM exlaterepentagoniaQuaJis 1^*/^ 
eft duabus figuris K ex latere hexa- * * 
»oni, & S ex latere decagoni limul 

ruinptis . Qiipderacoilendeudumt 

Fmis Jjbri quinti • 
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L I B E R VI. 

De Soiidis t , i 
DE FINITiQNES. | 

♦ 

S^lidtim fiut corpHs \ eSi^ qnod Ungitu* | 
' stff^imUaMHdiMfff iS^profu§§d$tM iem 

Solsdui angulm tfi comurfHi flufiHm % j 
qukm duofum anguiorum f tan orum^ | 
non in ipdem flano confifientiumAd 
vnum punffum • Tab. VI. Fig* ao« 

Vt* fi fiieriiit plures > quam diia^ 
Ttdx CDrConcurrcntes 
in D , & non in eodem plano iacen- 

tes, anguli plani ADBjfiDC & 
CDA^non in eodena* pfano exiften* 
tes , & concurrentts in D , efiiciunt 
angulum fo^idutn D 4 £c iiquidem 
anguli pJani conftituentes folidum 1 
angulum D fueriut tres vocabitur j 
talis folidus ahgulus triangularis > {% 
quatuor quadrangularis ^ & iic vl- 
teriust 

Solida reitflines y quif AquianguU inter 
fe fnni » ij^ fwmaiuierM cifcn sngum 
hs foliiiis equales propottlonaUa ha^ 
bcnt ; voeen iuf Similia • 
Silidi$ figura genitu ex feuilutieni fe^ 
miCinuli eifcn dinmitfum eius qu<ef^ \ 
€entem > ^ueufque fediat td letum ^ \ 
a quo mcuifi c^perAt ^vocetur ^phe- \ 
ra 0 Ei dinmeter quiefeeui^ veettur 

Axis 
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Axis fphserse . nt te^tmm ffhsfm 

ter ffhi,ra $i1 qudhhf reSis $$n^ 

trumfph:€rje 0xtenf;i . CifCHlus ; 
xiaius ffhM tft ilU y ^ut fer $eA- 
trum fph^ns trAnfit : rehqm ^ero mu 
teeres. Hemirpharium ^uiern vo€$- 
turdimidium ffhtbra diJfeSa ^ cir^ 
euto mAKimo » 

P O S T V L A T A. 

quamlihet reSi^m Hfee^m plamm ^ 2, , 
feu fuperficiem planam ducere - 
Mt iiuodliket pianum inde^mtc frodu^ 

A X 10 M A T Av 
Jftto piMA n$» hakont feim$mum €om* ^ 

mune* 

Dh$ piana feUdm fi^uram non tetnfre^ 

kendunt * 

. x)U$rum pUnofum eommunisJe^($ jinea ijj^ 

efi ' Et eadem Unea iacens tota iti^ 
in dunbus fuperficiebus difiin£lii > erit 
onrum^ $ommunh fe&io ^ %iel cont^^- 

Sus «. 

• Bi»fdem reHde linoM y euius duo funSn , j^; 
ttut fars eius incen t liifubitBo plano » EVCi; 
V faT$ reliqun in fuhlimiejfe nomfoHff^ pMtMm 

Exigit ciiirii a natura piana; fu- b p^f^ 
perficiei vt iiiromnina, & vnde- /»u 

qiiaque congjuat rcda iinea, qnod ' 
tuiic vciificatur x qimuio oninia;-> 

Digitized by Gopgle 



260 BttcHdn Re/iituti 

pundla linese refta contingunt pla- 
nam iiipeiiiciem » 

Evcu Tabula VI.Fi?^2u 

fr.a,xx j^-j^^ enimduae redag linea? AB & 
CDiefecantes^in E » patetipfarum 
vnam vt AB in vno plano AH ia- 
telligi poffe coliocatam , & ficon- 
cipiatur plamim AH circa reftam 
AB crrcu«duci ^ neeeflario in ali- 
qno foco reuolurionis ipfius incidet 
in redtam CD ialtem in aliquo pun* 
{ko cfus D praster puii^uin E 8C 
runc planum ipfum AH , quod pcr 
duo puii^U D & E tranfir neceffaria» 
per rei>as DE & AB tranfibit , 
quandoquidem re^a: linea £ D noa 
potiefi planunt ipfum contingere in 
duobus pun(^i$ D & £ & extrau^ 




PKOPOSITIO h Sldup pkna ft^ 
f XI {€C€nt% €0mmunf$ €orum /€- 

Dtto plana ABCD & EFG {t^: 
fecenttf in Jfinea NO^^ DicoIin«Bn 
' NO reGam^ eife . Sumantur dua 
» qua:Iibet pun(Sta N & O j quae in li- 
nea communis fe^lionis exillancj 
; idcft iaceant in vtrcque plano 5 & i 
. pundo N ad O coniungacur reda-j^ 
fc Def.s iinea • Quia i redta N O plaiio AC 
Irt. u congniir > ;n g^uo pun^ta N O exi* 

iluat 
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Hunt > alias e non vndequaque plano 
AC congruciet refta linea • Pari- 
ter refta NO plano FG congruit ^ 
in quo pariter pundta N & O exi- v 
ftunt . Ergo redta NO in vtroque-» 
plano AC & FG lacet, eftqtte com- 
muiiis fe^io eoruiKfem planorum--» 
linea vnica ( alias d plana fe fecan- J*** »• 
tia haberent (egmentuin: commune > 
autc folidam 'figuram comprehen- 
derent) ergo re.aa NO ell conunu- J^^JJj- 
ni& redtio eorundem planorunu» * 
Qiiare , &c» 

PROPOSITIO II. SireSAllntA^ EVCU 
mtidtns im ttmmmutn /e0io$u*)tu- ^ 
ttHMum reSmrHm ImtMttm ftrp^n» 
d$tmi»fipfmtfit^vir»nqueyUliLj> 

ftrpt»dieHi*tis trit aA omntt tfB»i 
im9M»qwkmilt»t0miiturt qtM^I^ 
imflant ftr dmas HUs rtBas Hnt^f 
dttd^i txiftunt v Votttur talit rtSa^ 
fubhmis, Ere€^a feu Perptndituhtrit^ 

nd plMtutn [uiitdm •. Tabula. VI • 

Dua; Ee<5la2 lineae CD » FE in pJ^- 
na M N exi ftentes fc fecent in puu- 
Cto B,.& fublimis refta AB efficiac 
catnrangulum ABC > quam angulum 
AB F reftum ; ducatu r a punita B 

• m plana NM. quKlibet refta BK , 
cadens intra quemlibet angulorum 
CBF » Dico ledtan» AB elfe quo- 

que perpendicuFapetn ad reilam B afwf. 

• K , feceatui /» GB &HB a^quaks 3-**«". 

L 6 inter 
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ifitcr fe\ iungatnrquc HG j fecans 

hffof^ BK in K y acquc ^ HG fecetur bifa- ! 

9*Uu .riam in O ^ cofiinn ganturque reSsc ' 
OB,AG,AO,AK, AH^ Qufa in 
triangulis BOG , BOH iatevaGO> 
OH Tunt scgualia > OB commune & 

c f>np»7 t^afcs G B , li Barquaies ergo c angu^ 1 

li^. 1. ii ad O funt SLquales & ideo BO 
perpendiculai is eric ad GH. Po- 

ileain tnanguJis AGB, AHBlate- ( 

ra GB 3 Hii funt aqualia & AB la- 
lus conimune cjica rectos angnlos j 
ABG & ABH • Ergo d bafes AG , 
^ f^f^* AH a^quales func y &ideo vt prius e 
tpVp\ trianguiis > AOQ , AOH latws 
j.hblu communc AO perpendicularis erit 
adGH .biferiani fe^itam in 0# Po-r 
ftea quia in triangulo ABH redtan- 
f'^'' f JB/quadrato AH a qualia^ 
' 18. /.5- fuut duo quadrata AB & Bri ; lunt- | 
gfr2» quc ^ qu.!'Jrato BH atquaiia duo j 
quadrata BK, KH vna cum dtiplo ^ 
, reflanguJi KfCO - Ergo quadrato 
AH s^qua lia funt tria quadf ata ipfa- 
rum HK5 K3 & EA , cum dupio ] 
re^tanguii H KO ♦ Simiiiter in tri- ' 
\ii$dS . anguIo^AKH eidem- fcquadrato AH ' 
atquaJia funt duo quadrata H K > K A i 
cum duplo re<5tangui,t HKO igitnr 
nia quadrara HK l KB &JBA cuni^ 1 
duplo re^itanguli HKO a?qualia funt | 
iduQOus quaciratis HK & KA cuni^i . 
' duplo redtanguii HitO 3 & ablatia | 

" * . conimunirer qwadratw FiK 3r duplo 

• ' recl^unguii HivO femanebunt duo j 

/ ...... 



quadrata KB & BA squalia quadri- 

to K A ; & ^iopterea i aagulus ABK i ex fr. 

ledus erit igitur AB perpendicuJa* i*. ^j. 

ris elt ad quamlibet r K occurren- 
tcni tcrniino xtti^ AB ui piano M 
N • Quod erat &c. vocetur rcd-a * 
AB pcrpcndicularis ad planum M 
N ) quod per redlas CD i F£ duci- 
tur • • 

PROPOSITIO III, Sirea^Umc^ EVCL. 

trium nSiiitrHm ad fingnla s ferpenJi'* 
cularisfuiiit: ilUtresreSA Itneit tn 

*»p funt plaf$0 • Tabuia VI» Fi- 

gura24. ; ^ ^ 

Reda linea AB incidat in B » & 

cjPxiat cum tribus BC, BDy BE, fc 
tangcntibus in B, rtflos anguios. . 
Dico tres redtas BC^ BDj» BE in^ 
yno ^iano clle . Si enim BE nou^ 
jacet in plano C H auod per reftas 
CB&BDduci poteft ^ producatur 
<i planum HC cjuoufque feceti pla- apofi.» 
nui]} pc;r recia^ AB,BE extenfuni t^^i'*^^ 
in redia BG . Qu oniam AB poni- ^ j^^JJ; 
tur perpendicularis ad duas BC:> B • ^*''^ 
DjcErgo AB perpendicularis ejft ^ppp.i 
ad redtam BG pofitam in eodem-^ bMi»4 ^ 
pJanq pex redlas BC ^ BD extcnfo ^ 
led erat quoque AB perpendiciUa- 
risad BEj &iacetBE in plano A 
BG . Ergo duo anguli redti ABE 
& ABG .Lijuales funt inter fe j pars 

tocuavj iiuQ4 eil i»ipoffii>ii€-i^4 

V. \ Noa . ^ 
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Bucii^is Refiitutl 
Non crgo reda BE cxtra planuiix-» 
CH iacec; ideoque redix RC » BD* 
BB in vno futu plaao » Quod erae 

ofteadendum^ 

IVCL. pROPOSITIO IV. SfU qmUh*$^ 
* * f« ' r/fl«?» liMMk Mdft*l» eiium 

. Hi» t$4em ferptndieuUri fwalleUL^ 
dnS* fatrii t trU iUn prptndit ul/tf 
ris qua^m ad pknum fi*hie£lum-J » 
yoettitr 4Mem fnihm* pUnum Ert-^ 
Hum^ feitPerpendicuUre ad pUnum 

fukieOumi . Tabla VI» Fig. aj. 
SitiedlaCD perpendicularisad 
planum EG i S£ per CD du<ftuin_, 
fic qiiodlibet planuia CDE> & iiw 
co du<fla ht AB parallela ipfi CD 
Dico rc€tim AB ad idem planuni-j. 
EG perpendicularem elle » lunga- 
tnr rc^aBD, & iu plano EG duca- 
»f«f» tur vcda 4 HB perpendicttlaris. ad 
ao.;,i. jedlam BD , & coniungantur reftae 
HD» HC & BC » Quoniami re<i* 
CDperpendicuIaris eft adplanumi 
bwe^s EG ; Ergo> CD efficiet redtos an- 
gulos cum reilis lineis DB & HD 
in eodem plano extenfii ad termi- 
Vj^ ^ * icleoque r in triangulo CH 
' ' D re^gulo in D erit quadratunt 
CH aequale duobU» quadratis. CD 
^fwj. & DH ; ^ fed quadrato DH aequa- 
>9i^f«li2 (unt duo quadrata^ HB & BD 
( propterea quod angulus HBD re- 
«us fa^us eit ) • Iguur quadratum 

HC 
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HC a?quale eft tribus quadratis H 
B, BD & DC; eft verd quadratum 
BC aequale duobus quadratis BD 
& DC ( eo quod angulus CDB re- 
6tus eft) ; Er^o quadratum HC as- 
quale eft duobus quadratis HB & B 
C ; & proprerea e in triangulo CB e expr^ 
H angulus HBC re(5i:us eritj fed fa- *>«'-5« 
^lus fuit angulns HBD itd.us: Igi* 
tur icCii HjB perpendiculariseft ad 
duas BD & BC ; &/re<Sa; BC & fexlom 
BD iacenrin eodem plano paralle- 4«^^'*/^^ 
Jarum AB & CD > in quo punii^ 

C & D exiftunt : Ergo^ refta H ?P/<>P* 
B perpendicularis quoque eft ad re- ^*"^^^^ 
itam BA, quae in eodem plano CB 
D exiftit . Eft h etiam angulus AB f fJ^^J, 
D reduS ^ cum reliquus internus C 
DB , & ad eafdeni partes paralleia- 
jum fit quoque redtus ; Ergo redla— f 
AB perpendicularis eft ad duas rc- 
ftas BD & BH concurrcnres xn B f 
Ec propterea $ AB perpendicularis ifi-j^i 
crit ad planum EG > quod per redlas ^*^^'' • 
BD & BH ducitur, Quod erar o* 
ftendendu. Vocecnr quodlibct pla- 
numCDB dudium perrcflam CD 
perpendiculare ad lubiecfrum pla- 
num 5 BreHum 5 fen Perpendicula- 
re ad idem planum EG • * . - c ' 
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CorolUrium Rcdla linea duo pun- F/CLj 
ila coniungens in duabus parallelis '^^^ , 
fumpta in eodem plano parallcla- 
lum iacct . Snmpta cnim fueiunc 
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punda B^C in parallelis AB > CD 
& oftenfa fuit re(Sa BC in plano pa- 
rallelanirn AB j.CD' tacere . 

iJxit PROPOSITIO V. SiduJi re£J^ 44^ 

idem flaKUm perpeHdutilares fi^^- 
fint , far^iieU erunt inter /i • Tar 
biila VI. Figura 

Sint duae rcdtx BA & DC pcrpe- 
diculares ad planumECDico redlas- 
BA & DC parallelas elfe interfe • 
Si enim 3A non eft parailela DC 
in /I planaDCA^ a pirnfto A du- 
catur AH' parallela ipfi CD , & 
h*poh.t per rciSas AH & AB cxtendatur 
hf^if^s. planum fecans fubiecaimc planunt 
c^fop^t EG in redii NAK-. Et qina DC 
• perpt ndicuhris eft ad planum EG ; 
H prop. Ergo d^ci parallela H A perpendicu- 
^•hniiis quoque erit ad pianum EG : 

c j^yop.i igitur ^angulHS'HAK redus erit i 
hfii?2s* fed BA perpendicuJaris quoque elt 
ad planum EG * Ergo angulus Bx-^'- 
K reftus quoqiie'eft,v& funt anguli 
BAK& HAK in eodem plano BA 
K: igitur totijsangulus BAK aequa- 
Jis eft an^ulo H AK fua^ pati > quod 
elt abfurdum . Non crgo alia ycda%^ 
qudm BA efle poteft y paraliela ipfi 
DC • Quiire patct propo/itum • 

nef. 4. Ccrollarium Conftat ex his duabus 
Ofyop, propolitiombus ^ quod non pofiunt 
ambae reftas B A > H A fe mutuo fe- 
cantcs pcipcndicnlarirer infiilcLO^ 
' • . . ^ *fu] cr 
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• LtherWIi t6-j ^ 
fuper idem planumEG. Etinquo- 
libet plano B AC ad fubieilain pla- 
num EG eiecio omnes reftse lineae j 
BAjDC qna;- in eo exifVentes per- 
pendiculajiter ad AC communem 
planorum fectioneni ducuntur , funt 
quoque perpendiculares ad fubic- 
dium planum . Et illa, quae d pun-- 
ao fublimi B eiufdem plani ereCti 
; ducitur petpcndiculariter ad fubie- 
i\\xm pianum cadet in C0Dimun€in>-> 
•pianoiumfeclionem . . ' > 

PROPOSTTIO VL A iato funat^ 

in fublimi , Mt infubie£io pUno fo- Xu : 
' fito 5 dMere reSam Imetim perpencU^ • 
. ; cuUrem /^dfubieiJum pUnHm • Ta^ ' ; \ 

' biila VI. Fig* 17* ^^- 

' Sit quodfibet plaimm EG : De- 
bet a nundio A in didto piano ^ aut t ; 
in fublimi pofito duci recta iinea^ j ^ ^ 
quas perpendicularis fit ad fubic- . - 
ttum planum EG. Per pundum A * 
4 ducatui quodlibet planum ABDC, ^ jj 
fecans b fubieitum pianum EG in^ e/r-x* 
re(::ta BC ^ arque c in plano ABCD ^;*/»/. 
a pundco A ducatur AF perpendi- ^ 
cularis ad reftam BC > & din plano J*^^^'^^^^ 
EG a pundo interfedlionis re<ita- ,o. ^ 
rumBC, AFducatur HK perpen- ii. /.li 
dicularis ad eandem BC; tandem-» Afvof. 
in plano per le^as FA & HKe ex- J';;^;^ 
tenfo ducatur/a pundo A redta AO hmHs\ 
perpendicularis ad rcvTiam HK. Di* fprop. 
co AO pcrpendicularem efle ad pla- ' 

■ ' num V 
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num EG . Quoniam redla BC per- 
pendicularis eil ad duas redlas FA 
& HK ie fecames primd in A , fe- 

£ P«* I ^ • ^^So i «<^a BC per- 

5,L£J pendiculari* eft ad planum per re- 
li prop, ^as FA & HK.duiium ; atque 4 pla- 
uum EG excenfum per eandemper- 
pendicularem BC erit quoque ere- 
<tum ad idem planum : ereo vicilBta. 
planum per reilas FA , HK dudum 
perpendiculare erit ad planum £G ; 
& xe&i AO exiftens in plano per F 
A , HK extenfo ducitur perpendi-. 
Cttlaricer ad HK eorum cemmunem 
I tmll fe^lionem , Ergo i refta AOperpciu. 
prop.s. dicularis eft ad planum EG ; quod 
,«4M#f f faciendum erat . 

PROPOSITIO VII. Si ilui rea^ tfi 

iin04m pl/mo «xiHeutet , itttir/k^ 

fttequ* pMrsUtU ntmt » Tabt VI* 
'igura»f, 

Sint refla: AB & CD parallelx 
eidem redhe £F > & non fint oraaes 
invnoplano.- Dico reitas AB & C 
D inter fe parallelas efie . A quo- 
libet a pun£to G rcdx EF ducantur 
/ ■ in planis aequidiftantium rc&xlia&x 
GH & GK perpendicuiafes ad ean- 
dem EF > quae lecent oppoiitas pa- 
rallelas iaH&:K»& conitingatur 
refta HK . Quoniam eadem redla 
bprdp.' linea EG perpendicularis eftaddu^ 
^Mm as reto GH , GK; ergo> EG per- 

. ■ - . pen« 
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Liher VI» 
pendicuhris eftad planum GHK; . > 
. eft vero AH parallela ipfi EG • Igi- c pfopl 
tur e AH perpendicularis quoque-» ^Mins 
eft ad planum HGK . Eadem ratio- . .. 
ne CD aquidiftans eidem EG per- " • •.; 
pendicularis quoque eric ad pla- 
num HGKjcumque duae redlae AH, ^^^jp; 
& CK fint perpendiculares ad pla- ^,hniH 
num HGK d erunt AH & CK in- . ^ 
cer fe paralJelaE • Quod erat oftend, ; . . 
PROPOSITIO Vni. SidMpUna ^^^,^^ 
ft mutuo feeantia ftr duAt f»rall*- 19. JTI, 
lat duSa fuerint , efficieut temtnu^ . 
; mm feSiontm vtrique ipfarMm ^iqtti^ : 
ekftantem» Et fi amh pUoa ftrpea* ^ t ~ 
dieuiaria fuerint ad fubitHum pl»* - 
num i & eommunis eorum feBio ai 
planum fubieSfum ptrpendieularit 1 
rit. Tabula VI. Fig, jo. ■ : : ^ 
Primd per duas reitas sequidiftan- 
tes DC & FH du(5la lint duo plana ' 
AC , BF fe fecantia in refta linea-» 
A3 • Dico AB parallelam efle vtri- 
que ipfarum DC & FH ; Si enim_j ^ ' ^ 
hoc verum non eft, in duobuspla- 
nis AC j AH a a pundo communi *f j^-f" 
AfeiiionisAB ducantur AOqui- 
dem parallela ipfi DC & AK paral- 
lela ipfi FH . Et guoniam AO » F 
H parallelac funteidem DC b erunt ^ 
inter fe parallelae quoqiie & fuit A cproT/ 
K eidem FH parailela . Ergo e AO 17./. », 
& AK parallelae funt inter le , & fe 
fecant in A , quod eft impolTibile , d ex fr» 
Non crgo alia reila Imea prajter A «• 
... . ■ • : B coni- - . 
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B communis planorum (ctUonis 3 
cile poreil parallela vtrique a^quidi- 
ftantiuin DC , FH • 
Secund6planaAC> AH perpen- 
■i flicnlaria ad fubieiftum planum EG ^ 
idque fecantia m BC, BH fe mu- 
tuo fecent in revla AB . Dico AB 
perpendicularem cffe ad planum E 
lJ'tll G. A quibnflibete punftis C & H 
iii l i. in pianis erectis ducantur perpendi- 
cularcs CD , HF ad communes fe- 
fM?Hj iliones BC , BH : erunt/ tam DC, 
quam HF perdendiculares ad pla- 

fCprt^p* ^^^^ fubieclum EG ; & proptcrea ^ 
jMhs D C & HF paralielae erunt inter fe ; 
ideoque per eas dufta plana AC , 




perpi 

planuiu fubieftum ; ergo AB plano- 
i Prop. j-^jj^ ^ communis fe6lio pcrpendicu- 
^thMws 1^^.-^ qiioque erit ad fubiedlirm pia- 
Dum EG , vt fuerat propofitum • 

PVCL. PROPOSJXIO IXa SisiJuofUna 

fit ^ cmnts reCi^UniJi intir fe psTal- 

icU feStA ab tilts dHcbtis planis > ^ruat 
i-qualts inUr fe • y^cenrtir tll^ ddQ 
plana\ paralleU intcr fe . Tabuia^f 
VI.Fig. 51. 

Sint duo plana AB & DC5 & vna 
tantum linea MO perpendicularis 
fit ad vtrum^ue planum 3 & dax 
qua;Jibet re<itie line^ EF j GH pa- 

ralie. 
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raileijs inter fe fecentur vtrinque«->» • . . 
ab eifdcin plunis in punciis Ej F> G 
H • Dico 1 cilas EF & GH asquaies ^^^^. 
efte inter fe. A pundis B & G ^ 
ducantur reclxEK y GN perpendi- 
culares ad reliquum planum CD:» & V 
coniungantur redts^ KF^ NH, KNi. ■ / 
FH & EG . Qiioniam redla; MC) . 
& EK perpendiculares [unt ad pla- ^ 
num CD : Ergo retia; MO , EK pa- ^ ^ 
rallela; funt intei' fe j Sc earum vnsu* . 
OM perpendicularis eft ad pJanum 
AB ; Ergoreliqua^ KE perpendi- J^Ji// 
cularis quoque erit ad idemplanum 

AB. Eademratione re(!l:aGN)qii5e • - ^ 
perpendiciilaris ponitwr ad planum 

CD erit quoque ad reliquum pla- * 
num AB perpendicularis. d Quare ^'^^^* 
dux refta: EK & GN perpendicula- 
res quoque eilmc ad re^fas conti- 
guas EG & KN in eifdem planis • - - 
exiftentes . Et propterea ^ fpatium f.J^'*^. 
r^dancxnium .EGNK parallelogra- ''^*'* 
mum erit^ cuius oppoiita latera EK^ • 
GN aqualia^ & paralJela erunt ; 
nec non duo latera EG j KN paral- ' ' , 
lela erunt , & acqualia • lam cuirL^ 
per duas parallelas EG & KN du- 
cantur duo plana EH & NF fe fe- 
cantia in refta FH ; erit/ FH pa- ^^'^ / 
rallcla ipfi EG ; fed pofitcE fuerant 
duae EF &:iGH parallela^inter fc-^ ; ^ 
Ergo^ fpatium EGHF parallelo- aiJt/f 
;rammum eft > cuius oppoflta latera 
'F & GH sequalia erunc • Eadeni ^ . * 
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fatione reli^uas otnnes reflae paral^ 

' Jelae ipfisEb j vel GH fe^^lae apla- 
nis AB & CD oilendentur xquales . 
inter fe , & jequales ipfis EF j GH , 
Qjiod erat ollendendum . Vocen- 
tur iam dtto plana AB , CD paral- 
lela inter fe , & quaelibet redla MO, 
perpendicularis ad vtrumque pia- 
num vocetur Diilantia eorum • 

BVCt. Ctrolltwium Patet » fi reda linea-» - 
i«.jri. (jjj vnum.aequidiftantium pla- 
noram CD perpendtciilaris iuerit « ' 
cflTe quoque perpendicularem ad re^ 
liquum AB * £t £ duo plana paral-^ 
leJa AB , CD fecentur ab alio pla- 
no GF , effe communes eorum fe« 
iliones EG> FHparaileJas . 

■ * 

fVCl. PROPOSITIO X. SiiM raiit tU ' 

fe tMtgeutu futrHtt fMtMlUUi 9 ilhe . 
Mi>£ulcs adeafiim fartet vefgent9f 
^tqui^s cmpnbmiwt m Et fi^M^ 

ptr ilLs ducuntur : ffiralMiLma 
truttt. Tab.Vl. Fig,5a. 

Sincduae re<5la2 AB> AC fe tan« 

fentes in A paraUelae 4uabus i&dis 
>£>DFinaIio planbeXtftentibus» ' 
& fe tangetibus in D.Dico i.ad eaf- . 
dem partes angulos pofitos BAC & 
EDF aequales efle. Ducatur 0 a pun- 

li^f"* A ad planum EDF perpendi- • 
cularis AH incidens in punaum-» 
]d » a ^UQ in plauo £DF ^ucantiir 

' . * rc- 
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h redlae HK parallela ipfi DE & H bcwf^» 
N parallela reliqua: DF, Patetr i6.l.i, 
angulum KHN aiqualem efle angu- 
loEDF; Seceiituri^pofteaHK x- Jy;!' 
quales AB &HN a;qualis AC 3 & 3. ^ f. 
coniungantur reftiB BC> KN, BK , 
CN • Et quoniam dnx redte AC t 
HiSr parallelaE funt eidera ; Er- 
go e AC & HN inter fe paralleiae 
liint, & erant a:quales : Igitur/pa- 
railelograramuni eft ACNH j & f prop. 
ideo CN xc^ulis eft , & parallela-» »7. l .« 
ipli AH . todem modo AB > HK 
aequales inter fe funt , & ^ aequidi- 
flanr , cum /int parallelae eidem DE Vffiiif 
Ergo vt prius BK a^qualis eft , & pa. ' 
rallela eidem AH & propterea_j 
C N & BK asquales inter fe , & A pa- . 
rallelae erunt . i Vnde parallelo- 
grammum erit BCNK j & eius la- ipm, 
tera oppofita BC , KN paraliela , & »7» /. « 
jcqualia inter fe erunt . Quare in— • 
triangulis ABC> HKN nedum AB> 
HK aequales funt> atque AC, HN 
aquales, fed etiam bafes BC , KN 
funt acquales / ideoque angulus B ^ f »'«/••7 
AC aequalis erit angulo KHN ; fed ^**" 
prius erat anguhis EDF a?qualis ei- 
dem anguIoKHN. Igitur anguli 
BAC & EDF iequales mter fe funt • 
Secundo dico plana BAC & ED 
F , qu2 per eafdem redias ducuntur 
efle parailela inter fc • Nam redla 
AH dudia eft perpendicuiaritcr ad 

planum EDF ; 3c idco m eflicit in^ m pro?- 

^.lyi.i^uu Ly GoOgle 
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Goangulos AHN & AHK redlos 
& fpatia AN & AK , qua^ oftenfi 
funt parallclogramnia ^ erifnt i;? rc 
« itangula. Quareanguii HAC, V 
o frof • AB redti erunt ; ideoque 0 cadenx.> 
^.hu^ius ^Qti2i AH perpendicularis etiam e- 
ISs planum ABC ; & propterea/j 
plana ABC j DEF parallela crunt . 
Vt erat propofitum # 

^j^h PKOPOSITIO XI SidHAteaA li^ 
nect pUnis paraflelis feeentnr ^ in^^ 
eafdenp rutiones fecabuntur . Tab. 

VI.FigoJ. 1 
Du^e rttlx AB & CD > /iue ia^^ 
codem, vel diuerfis planis quomo-^ 
docunque pofitae j fecentur a planis^ 
inter fe parallelis EF, GH ^KM in 
pundtis A, O, B, C, N, D . Dico 
eas fecari proportionaliter, ideft t fj 
feAOadOBvtCNadND. Con-^ 
iungantur redtae AC> BD & AD>' 
qua^occurrat plano GH in pundlo 
R , & d punfto R ad O & N redlx 
OR^ RN iungantur . QuoniannL-»^ 
planum trianguli ACD fecatur a 
duobus planis paralielis EF , GH • 
scor.py Ergo /I eorum communes feftiones ^ 
Sf.hHiHf AC, RN paralleiae erunt , ideo- 
hprofK que^vtAR adRD^ita erit CN 
af/;i'.4 ad ND . Simiiiter quia planumi-j 
trianguii D A B fecatur a duobus 
planis GH , KM inter fe paralielis : 
ccorpr. Er^o < corum communcs feitiones 
f^J^Hiuf DB, OR intcr fe paraiielx erunt, 

ideo- 

Digitized by Go^Ie 



Liber VI. 175 
itkoque d\t AR ad RD » ita erit A <1 ^/«f • 
O , ad OB; oftcnfa autem fiiit CN '•••^ 
ad ND in eadeni ratione eiufdem A 
Rad eandemKD i £rgo« AO ad e«raK 
OB erit, vt CN ^d ND- Qiiod 7.^S< 
erat oftendendum • 



PROPOSITIO XIL anguU £VCL« 

triaguUris duo quilibtt tius flani an^ i9tXl^ 
%uli t$rtio/it»$ mnions • T.vi. F* ^4* 

!Sit triangularfs foiidus angulus 
A conftansex tribns angulis planis^ 
BAD > D AC & C AB . Dico ditGS 
quoflibet angulos BAD &DAC, 
£nuU fumptos , maiores eife tertio . 
angulo BAC . Eligatur angulus B "'- 
AC <iui non minor fit angulo BA 
D i & in plano per B AC dudio fiat 
0 angulus BAE aqualis an^uio BA zfrtf» 
jD,& fiquideth AE coinciditc&AC» «4«^».* 
patet duos angulos BAD , DAC 
niaiores dS6 angulo BAC • Quan- 
do vero AE cadit inter re^as BA 3 ^ 
AC 9 in redis AB , AC fumantur 
duo quielibet pundJ^a B & C^ & iun- 
gatur xcCtz BC > fecans interceptam 
AE in E ; Et fecetur AD aequalis *'«J'«f • 
E A 3 iunganturque redla Iinea BD, 
jDC & DE . Quoniam circa aDqna- 
les angulos BAD , BAE funt latera 
AD^ A£ a^quaiia, & AB commu- 
ne • Ergo « trian|[uldrum bafes BD» c fryf. 
BE «qjjiiales funt . Qgare CE erit 4. »• 
differeritia. dttorwm lacerum BD > B 
Ci^ propterea d in triangulo BD i/. /:*, 
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C laterum ditferentia GE minoi'^^; 
rit bafe CD j cumque «nt«angu4i 
D AC , EAC duo latera AD , A_ 
fintaqualia.& AC commuoe^^lSi' 
I.1T DC maio» bafeCE; ^mr' 
angulus DAC niaior erit angufol 

faxio 4 » ^*^*^ ^^^^ anguli BA^ , Biy& 
j, aquales.Tgitur/fumma vnius aequa^ 
iiiun angulorum BAD > flr niniil<il| 
in?quahum DAC maior erit angu^ 
io BAC ) qui eft fumnui vuius 2:qua» 
liuni BAE , & mindm eiiiequaliuisr 
EAC . Quare patct propofitum . v 
EVCL PKOPOSn-lO XI Ji. Qmmsf^ 
ai*A3t dus angulus fub mtnorihui i^f^tHL^ , 
' * quAtutr rtSts angtdts flttiS^ 

netur. Tabuia Vi. Fig, " 
Sit angulus folidus A coutentu^. 
* quotcunque angulis ]»lanis BAC i 
CAE , DAE , EAF^ FAB . D% 
eos omnes iimul futiiptos irdBoiw* 
« quatuor planis angulis re^lis . « 
flfxbii, Ducatur planum , iecans oniati 
\ re^as angulum A coritinentes , vt 
l> frof. efficiatur b. figura retiilinea BC OJI 
t.i»HM F tot iaterum , qii«ii^'1^tir |>Iadi^ 

• • guli (olidum angulum A cqi)tin<si.n'«^^ 
tes 9 & fumpto imm |»oi} poni^^l^ 
' ' E ouolibet puncfo G , ab eo ad an« 
[uios omnts polygoni duq^ptnt re^ 

A» GB, GC , GD , GE & cr; 

Et quoi iam DoWoni latera BCjt;^ 
£> > Dl > 

diim tiiangulorum verticem ha- 

beutiiua io O K<?4-^W».»< 

- — ^a^ii^ii^^it J w' 
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lonim verticem m A habentiumi» l 

Ergo tot funt triangula verticein^ 
habentia, in G , quot funt esujj 
quci? verticem in A habcnt; fed r cpro^^ 
cuiuflibet trianguli tres anguli func > 
flequales duobus reclis • Ergo a.qua« 
li nwmero redlorum aquaies erunc 
anguli omnes triangulorum verti-T 
Cem in G habentium ; atque anguli 
omnes triangulorum verticem inA 
habentium Et proptcrea anguli 
omncs triangulorum verticem in G 
liabentium % iimul fumpti % a^quales 
erunt angulis omnibus y fitml fum- 
ptis triangulorum verticem habcn- 
duminA. Poftea rfin angulo foii- ^f^r 
do triangwlaii B duo plani anguii ^ 
Ffi A y CB A maiores cnint angulo 
CBF; ideft maiores erunt duobus 
angulis FBG» CBG^ & iicreliqui 
cmnes . C^are omnes anguli ^ qui 
iimt ad bafes trianguloriim verti* 
cem in A habentium > fimui fumpti • 
maiores eruntomnibus^ngulis^qui . 
liint ad bafes trianguioram verticcm 
*in G habentium j-ideoque relidui 
anguliomnes verticaiesj qui ibli* 
dumangulum A efficiunt, minores • 
erunt reiiduisomnibus anguiis»qui ttxtf^ 
in G verticem habent j fed e anguli «j. ffMi 
omnes^qui in G verticem habent , 
quatuor angulis re^is funt quales « 
'Igitur anguli plani omnes, qui foii- . 
dum A componunt j hmui iump.ti $ 
-quatuor re^iis minores erunt • 
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EVCL. PKOPOSITlOXlV,fix*rite#**. 

tUfmt m^ioret , trei fimul qtM' 
mn^rtffismiiMritfintifi/idmm^tftgth 
ium tonSlitHtre» TabcYI. Figura-* 
3^-37. 

Sint tres anguli A, Bj C, qui fi- 
tnul rumpti iiatmioores quatuor 

; fed duo quilibet ex eis tertio 
lint maiores • Debet effici anguliis 
foiidus > cuins cres anguli fint ipils 
A, B, C jcquales . In quoJibet cir- 
culo OGH » cuius radius FD» fiafic 
a f wj». » ad centrum an^uli DFE aquaiis 
34, I angulo A & £FG aequaiis angulo 

B > aeque GFH aqiialis ani^ilo C ; 

h txY- erunc b ties arcus DE > EG » GH 
J» fiiinores integra circuli peripheria , 
duo ex eis maiores tertiaj ficuti 
ac guii A » B> C, feu i)s xquales an* 
guli ad centrum F , qui proportio- 
nales funt peripherijsiiibtenlis » mi» 
nores funt quattior re^is ; 8c duo 

cfrop, quilibet maiores funt tertio . Et a e 

■o. <•■« pundis D & H ad j-adios £F» GF 
ducantur perpendiculares DR , H 

A prof. M • Patet d le&as DR , HM cift- 
ccre arcum DER duplum arcus D 
£ , & arcum HGM duplum arcus 

j«t ff. JHG : Quarc ^rc&B DR , HM an- 
teqnam ad punfta R & M pertin- 
gant fe fecabunt intra circulum , vt 

fpnf» m O ; & propt^rea / reftan^ula pa- 

»»./.4 rallelogramma DOR & HOM as- 

I ^hSf ^^^^ £ t^ua» 
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O reila OS perpendicularis ad 
planum X>KH > cuius b auadratum *^f*'f* 
fit «qiMle rc<aangulo DOR , vel H *'* 
OM > erit OS nedum «' perpendicu- i frop» 
laris ad reftas DR , HM in fubie6J:o 
phno exiftentes; fed etiam / erit me- 1 em z. 
dia propojtionalis cam inter DO« l*!*r**4 
O R j quam inter HO, OM ,• & pro- 
pterea m tria pundla D, S > R in fe- '* <* 
micirculi periphcria exiftent eredli 
» ad planiim DGH > ciim per SO nprip» 
iUre^am ad idem planum ducatur : 4* 
non fecus tria putjdla H , S j M , 
in peripheria femicirculi ere^ ad 
idem planum exiflent . Coniungan- 
tur candem red;x NS> KS • £t quo. 
mam planum DRH oftenfum eft 
perpendiculare ad planum femicir- 
cua DSR ; ellque £FN in vno eo- 
rum pofita perpendicularis ad DR 

communem piaaorum fedioneraLji: pr. 
£rgo«£F perpeadicularis ti\ ad 5.6«/i»x 
plaaumDSRj&propterea p EF Pf^ 
pcrpeudicularis cA ad redlam NS in 
eo pofitam . Quare in duobus trian- 
guLtt F N S , FND circa duos angu- 
10$ redlos SNF , DNF funt duo ia, 
tcra DN , NS aequalia > cum finc ra- 
dij circidi DSR & FN commune ; 
Ergo q anguli SFN , DFN ^quales. q pr»p* 
iiiacieftque angitlas Aasquaiisan- ♦^ *» 
e«Io DFN, vel DFE in primoca- 
m > vel aogulo DF£ complemento 
iplius DFN in fecundo cafu « Ergo 
angulus SF£ squalis erxt angulo / 

M 3 Eo^ 
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( i8o Bucltdis Refittuti ' 

Eodem modo oftenderur angulus 
SFK aqiialis angiilo HFK , feu an- 
gulus SFG r qualis angulo HFG y 
vel an^uio C . At duo anguli A 
&r C ,1(lue C15 -qunles DFE,^ HFG 
{ii^i reCtia pnndto r F eleuetur rtdJa 
Irwoi»/. jfj^i^^ perpendiciilaris ad planum i 
rprop.z anculi ErG . Manifelhim eft /" re- ! 
hHiHSn^ ftam SF perpendicularem effe ad j 
ambas rcx^.as jFE & FG , & propte- j 
rea angulus SFE arqualis erit angu- • 
Jo recto A , & angulus SFG a cjua* I 
iis eric redo angulo C ; fadus au- 
teni fuit anguius EFG a<^ualis an- 
gulo B • Tgztur tres anguli plani E 
FS , SFG , GFE componentes an* 
gulum folidum F aquales funt datis 
angulis A> B, C . Quod faciendum 
crat t 

DEFINIl lONES SECVND^. 

I» St ^ tefimitro figurde plan£ ai fublimi 
pursliiif/j feiia itnea el^uaia conuef^ 
tatur tina figure, ptiftmeifHm , fixo- 
m^nifite lunSio fubl mi , quoufque 
redeat ad Ucum , a quo cA^trai eBo* 
uen: xetabifurjQltdumgemttum^fi^ 
figuffe fubitSla re£i ItneafHerit, Py- 
ramis . 

n# Sl vefojueni circutus: vecetur Conus* 
!//• ET vt4naum f bltme fixum vceeiHrV^T* 
tfX i jrAm$diSy velConim \ 

IP^ AT§Z^ figf^t^'* ff^tit$ fnbie^^ vceem 
£aus isus . 
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§m$ Alticudo • ^ - 

BT fiquiiifm ,p$fpindicuWi$ d vettice vi# 
iBiid^ki mimftetr0 b^fim l Vinim iiU 

Si vero extra cecidefii t veceiur ty^ ^"^' 

tiiis Inciinata « 
UT ff&^ ^ V^iii ^d sninlum bmjts fj^ yilh 

ratnidis : VP€ihtuf hztttz iiUt . 
MT quAhbit ftQa d vtftic^ j^d circun- 

fifitititsm eirenli bafit eeni : eius hz^^ 

tlis vicetUf • ' 
dtt§i^B fedtsd Viftieend untfuni^ ^\ 

iircuU bafis : veatur Axis C^nt • 
CONi vife I quorumaxes ireiiijucrini 
- ud bafim l vocentur Rcitl\ 
£7 querum axes intUtsi>tifun t ad ba^m 

venniur Scaleni • 

Zl d fgnmitfo figurjcplani^ reffa eliuata 
nen. im Jiim pUne ituens reto^iusiur 
femper fibt ipfi aqmdsBaniir confii'* 
tutu ciroAfigufA perimitftm j quo" 

• ufque redemi ad lecum $ d que stseH ore 
f^ferat> i utque fupirficies gentia fcm 
eeiur pUne mquidifltmie figurji fubiem 

Ba ; Vicubitur foUdum getitmni^ , 
fi fis^^ jHb$e&tk re&il^tua fuersi ^ 
Prifma^ 

a Vire fuerit eir^uUti vectiur Cylinm XlV^ 
drus. 

fir fiiurn fubiiSka vecefur eius 6 ail5 • Jrt^4 
MT ^t&ti Uneairtmslttiu in cyltndre ^ 
isdkerens anguhs bafis fnjmatts in* 

Uf knfimp & eppofitum fltmtim eh 

M 4 pttftU^ 
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i%t BucUMs Rtfistmi 

tus $i$is 4 • *\ ' 

tyjh ET perpindienlMrit ad ks/im inierctttM 

inferopp^fifMplanMp^^rAlMal Alci» 

tudo eim ^9C€fuif » 
gynu AT§yE imiaex centro iafis eyUndri 

pmraUeim hi^i : Axis «wi t#iir • 
XIX4 ET fi Unra perpendicularia fuerine ai 

hafei $ enmt friSmss ^ .0^ (^UmdrHt 

Mi. 

XXi %\ ^^rl ineliaAtsfutfint vtetntMrScsbm 

'-^^* IKISMA a fiX pUnis qHadrilaietit ^ 

qutrme eppcfita Jke Pmraileia» tmt^ 
tentum : i;o^^/iir Parallelepideum* 

XX Ih SmihES Ctni ) & r^lindrifumt ^ qu$m 

rum axestque incUnati funt ad iafes^ 
4^ pttptrtienales funt diamttrit ha^ 
fium . Tabula VI. Fie* 58. 
Vt fi fiient figura ptaiia A B C 
re^ltiiea , vel circiilus ; atque pun« 
dlum E in fublimi extra di^mm pla* 
num 1 & d pim^o A ad E iungamr 
refta AE atqiie re^la AE circa pun* 
<3;um fixum E conuertacur per ngu- 
ra ABC 'perimemim ^ quoufque^ 
redeat ad locum ^ a quo caeperat mo« 
ueri ; tunc quidem genita firrura £0- 
lida EABC habens flibiedlahi figu* 
ram planam ABC re^iliaeam : vo^ 
cabftur Pframit* Si vero plana fi- 
gura ABC fuerint circulus : voca« 
Ditur Ctnus • 
Sed fi re6la linea AE , iacens ex- 

^pianum figuras ASC reuoluatur 

. ^ per 
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Liber V. 

per figiitac ABG perimetrum femper 
tamen fibi ipfi sequidiftanter confti- 
tuta dum mouetur ^ quoufque rede- 
at ad locum a quo moueri caperat > 
atque fuperficies genita a redla AE 
rcuoluta fecetur plano E parallelo 
plano figurse ABC; tunc qiiidem^ 
folida figura genita E ABCE habens 
fubieilam figuram planam ABCre- 
itiiineam j vocabitur Pr//«i4 ; il la-> 
verd > quae habet figuram ABC cir- 
cuiuu) y vocetur Cylindrus - 

Et punftum E in pyramide > 8t 
Cono : Virtex^ vocetur ; in omnibus 
autem didis folidis figura piana A 
BC vocetur Baps^ folidi >• Et re<rta-^ 
Jinea EG perpendicularis ad pla- 
num bafis duda a vertice E > vel a 
plano oppofito bafi ; vocatur AJtu$u 
ij^folidi» Etin pyramidefi diita^ 
perpendtcularis EG incidatnon cx> 
rrabafim ABC j tunc pyramis voca- 
tmDireilii ; fi vero extra cadat^ vo- . 
cetur piramis Jnctmats» 

Et reiia linea E A tranflata > vbi*^ 
cunque fumatur^ vocatur latus coni 
VeJ cylindri ; fed angulos bafis con« 
tingens vocatur latus pyramidis, veX 
prifmatis 

Etrredia linea EH a circuli cen- 
tro H ad verticem dudla in cono> 3i 
parallela lateri E A in cylindro » vo«* 
cctnr Axis cius ^ 

Clbnit quorum axes perpendicu- 
iar^s fuerint ad bafes vocanturR^- 

M 5 aiy 
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Prifma vero , & cvlindriis , cuius 
iatus perpendicularis fueric ad pla- 
nuni bafis : vocabitur ; rcliqui 

PROPosiTio xvr. Si 

rallelo bafi , trit JegmcnfUm €$ms ai 
pmries v$fmis , tfr^mis vet tenui 
pmilispneri i ^JeSiio efitfigHy^ pl^^ 
nafimilts bap > qm, emni in duplunm 
fn raiiime ulsiiuiint^m eerum foli^ 
rum i ^uorum funs bafes • Tabula 

VJ* Figura 40- &Xabma VII* 
• Figura i. 

Sitconus vel pyramis RACBM 
ft£t^ pJano GKHS parallelo bafi A 
CBM , & R N fit aftitndo pyrami- 
dis > feu perpendicularis a vertic^ 
ad bafim dti(f}a , qua fecet planum 

sL€sr.pt GKS in O eritque « RO perpen- 
9*huiHM dicularis quoque ad planum GKS 
parallelutTi ipf> ACM Dico primo 
figuram foiiciam RGKHS pvrami- 
dem cfle fimiiem ipfi H ACBM , & I 
nlanam figuram GKHS fimilem effe , 
. bafi ACBM , & inter fe cBe in du- 

plicata ratione altitudinum RO , & j 
» kN • Quoniam duo plana paraJle- 
• la ACBM & GKHS fecantur pla^ 
nis ijCitm triangulorum KAC> KC 

coniuumes feitiones AC^ GK pa- 

k 
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.Jjrallclae funt int^r fe jnec noi> CB,, 
*KH, pariterque BM, HS, atqu«-* 

-•MA, SG fwnilitcr aquidiftanr . Vn- 

•''it&« iiglirx planae ACBM & GKHS c n 
aequiangiilae lunt interfc; atque tii- '••t4r 

■ nmgulai/ RACj RGK aquiangula Aexft* 
funt inter fe , & fimilia ; Pariterque <*<i.4t 
triangula RCB , RKH atque etiara 
triansuIaRBMfRHS, nec noa-» , 
trianguiaRMA, RSG funtinterfe 
aequtangttla , & fimilia » Quare an- 
guii fofidi A & G aqiiales funt in- 

' ter fe , & circa eos latera RA ad A 
M proportionalia fefit iatefibtis R 

, G ad <aS : parirerque CA ad AR 
erit , vt KG ad GR i Vnde ex com» 
pofitione ordinata erit CA ad AM i 
vt KG ad GS^ -^^tAm^.mi^^ an- 
guli folidi B & H paritefque anf uli 
foJidtC ^K ; nec ooi^^lidi anguH 
M & S «quales erubtV ls»fteBte an- 
gulo folido R cammuni; & circa>j 

' di^Sbs aniettUw* fi>lidos aquales c- 
rtint , vt prius 3 latera pr^nnrtiona- 

B«4:«t§oVpyfainis RC KHS fimi 

lis,ell pvramidi RACBM. Et quia 
■«tii* RA V RN fecantur a duobus 
planis GH, -AB paralieJis inttr fe 
& "COBtfentunt in R ergo/RN ad R {pf. «* 
•a -eff vt R^Vad R^G 1 6.« vt AC ad • 

^^;;>iQ*nt veraiiguta: planx ACB 

iai€'t#%ca anguIos^a?quales- firatgpi-itf, 
'|>iOpai«i^i;lia. vt i-itiO'* 
Yiimciin?ilia , & h hMm, duplica. J;?'-''* 

v^-^-f'**"'^, V Digitiz 




^8 ^ Eu clfdis Refiitati 
, tam pfoporuoflem lateris A C ad 
eius Komologum GK . Eftque RN" 
iexpt. ad RO, vc AC ad GK » Erco i fi- 
.«^.^j. gura ACBMadfiguramGKHSdu» 
plicatam rationem habet akitudiais 
RN ad altitudincm RO . Pofte» in 
. cono RAB per eius axim RV diidio 
, ., qnolibec plano R AB id a planis a- 
Vt.Ll quidiftantibus A, B,G>H, ifecabi- 
tur in reiUs AB , GH fwurallelis in- 
mttt terfe,qu<e in a;ifde ratiodibit» di- 
bt^Mm iiidentur a tribus re^is RA, RV, R 
B . Ergo GK.aequali5:eft KH , Hcud 
radius circuli A V aqualis eft radio 
VB quare omnes re^^tas a pun^bo K 
ad perimetrum G H funt ae^quales 
interie &c ideo circuius eft talis figu- 
la cuius radius KG ad radium VA 
ean^em rationem habet quam axis 
KR ad axim VR , vel quam alti- 
tudo O R ad N R • eranc 
oftendenda * 

PROPOSITIO. XVII, tfifntS' 

t^f vtl ejfUnifo Uttra omnia (tqun* 
iia ff4»t i»tfr ft , & 
rallela bafi ^qualis , & fimiti» 
Tab. VlI.Fig.». 
n . Sit Prifina , vel Cylindrus AEG 
C 9 & planum parallelum bafi fit E 
FG » Oftendendum eft latera om- 
nia aequalia efle inter fc ; & in pri- 
> • . &3ate re^Iineam figuiamEFG ae- 
gualem j & iimilem elie bafi ABC $ 
ia cylindro v«id fi|{Ui:aoi£G ciicu- 
■ ■ ' - ■ lum 
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lum effe aequalem circulo AC . A 
pundo Fi vbi axis BF cylindn £eca- . 
vxt plano EG > ducantur ad pcrime- 
truni figurae EG qu§Iibet rttlx f 
FG y ponaacurqtte cylmdn lacera E 
A , GC p iunganturque re(!^x AB ^ 
£C * Quoniam 1» in vtroque (blida a ^rpc 
bina Jatera , vel latus AE ^ & axis ^e- 
j&F funt paraikia inter fe ; Ergo ^ in J*1,^J^ 
vno fimt piano , & ab hoc plano fc- \, 
cantur parallela plana AC y EG r 
Igitur t iediones oppoAcx AB »£F c ^oro^ 
parallelac fiint inter it^^d fpatium ff.^.hn. 
AF p arallelogr anunum erit^ cuius ^Zj^' 
oppofita latera AB ipfi EFj, atque 
A£ ipix BF ^quaiia erunc » £adem 
racione BG ^ parallelogrammum;^ 
crit^Si CG ipli BF » feu lateri AE 
aequaie ericnatqueCB ipiiGF st^* 
quaie ^ & parallelum erit^ ficuti AB^ 
£F ^equalia ^ & parailela eranc ^ £r* 
ro e aiiguius ABC ^qualis eft angu- Vt^f' 
io EFG 1 & uc reiiqui omnes angn^ 
liin prifmace aequaleserunt; atque 
circa aquales an^ulos iatera func 
proportronalia ( cum duo/arqualia fp^, 
ABi EF adduo aqualia CB^ GF m.i. 
in eadembiinc racione ^ & fic reiiqua 
omnia latera circa reliquos sequa- 
les ) r Igitur figuraEFG fimJis> ^p^.g^ 
& aqiialis eft figurae reililineae AB 5^.4^ 
C i cumque in cylindro a pun6to F 
fumpto intra figiiram EG quaelibec 
ttii^ FE i FG cdudla aquaies fint 
f adijs AB> C B > §f ideo aqualesin- 

tu 
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iSS EmHdis Refihuti 

hief.t eerfe. Ergo A figura EG circiilits 
^itxh cmus centrtiiii F a^qual is i cir- 

lib/^i ^^^^^ AC: fuerunt autcm latera-^ 
A£ 9 CG & lic reliqua omnia iate-* 
ra oftenfa aequalia tam in prifmate, 
quam in cyliadro # Patet crgo pro- 
pc^tum» 

PKOPOSITIO XVIII. Si fupn^ 

iafe pjfrAmiMs iriangularis dxtectjg 
duo pfifmai^ teBm defcribanput im^ 
ffM "Ugriicem pertingeniim : fupfi*^ 
mum prtfma ctnunferiftum ^ ^ mek^ 
$m ernffujio pyramidis fupresf^ > 
ifsfiruum prtf nf^ infcripium » mmuf 
^rn infefidfi fftiilo fyfamiiis m.Tz^ 
bula VII. Fignra 3. 4, 

Super bafeABC triangularis dire- 
ft« pvramidis R ABC defcripta imt 
duo pnfmata reiia ABP & AVB ii 
tqutE fccent pyramiiefa infra verti^ 
cem R inpIanisDEF^ &GHK par 
raliehs bali ABC • Dicofuprcmum 
prifma A VB circunfcriptum & ma- 
HTS effe fruiio fupremo pyran^fdis A 
FB, & infimum prifma APB in» 
Jfcriptum &r minus effe p]^ramidis ih- - 
fimo frufto AKB • Et primd RBH 
perpt-ndicularis a vertice R, inci- 
dat in aneulum^B • Quoniam duae* 
refta: RH & VCP funr latera prif- 
ze^U matisrecii, perpendiculares- crunc 
t^f^9^ ad planum ABC , fiue ad ^ planum 
ii'!?'* G HK ei parailelum : Exjo, anqu* 
i ii RBC> VCB r^ai £iint /& VP 

parai- 
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parallela efl: ipfi RH ^ & r in eodcm ^PJ^ 
plaao trianguli RH K exiftunt > in-^ 
^uo red:» CB & BH iacent ; Sed 
in trianguio RBC eft angulus B re- 
d:us : ergo 4 angulus RCB eft acu- 
tus i &: icko perpendiciilaris VC ca* . ii^^Jji 
dit extra triangulum RKH & eius 
produdio CP intra idem tnangu- 
ium cadet : £adem ratfone redla^ 
SA intra triangulum RGH , & eius 
productio AZ extra ipfuni cadet . 
Quare paraiieiogrammum AP intra 
pyramidcm > & parallclcgrammum 
A V extra ipfam cadet^ &propterea 
prifma APB intra fruftum AKB in. 
fcriptum erit , & minus eric illo 
atque priima A V B circunfcrip- 
tum ^ & maius erit frufto pyramiiUs 
AfB. 

Secundo cadat perpendicularis R . 
N ^aut in latere AB , aut intra tri- 
angulum ABC in punfto N > & per 
latcia pyrrimidis, & per perpendi- 
culare RN plana ducamur:diuifa^ 
enc pyramis in cuas^ auc tres py- 
ramidcs ; & in qaaiibet earunL-i 
perpendicularis a vcrtice incidit in 
angulum bafisj & e propterea om- ^p^^ 
nia infima prifmata liiper bafes de* iJbmf^f 
fcripta y idcft prifma ex eis compo- 
fitum ABP infcriptum, & minus c- 
ric infimo frufto pyramidis ABK , 
& omnia fuprema prifmaca fuper 
eafdenv ba fes defcripta > ideft prif- 

ma cx m cumpoiitum AB V circun- 

fcri- 
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1^0 SttcJidis KefiituH 
icriptum , mahis ent pyramidis 
' fupremo fmfto ABF • Qa.are patec 
propoiituiii • 

PROPOSITIO XIX Si per r^asm 
iioeMi kafim *mi , vtl fylindri ft' 
" eantem > wl tat^tu^t^mx & per iatus 
ftUdi pimnwm dussMr t fmi ptr f*m 
tMtitsm ducitttr mtftt filidutn e»4tt $ 
qu0d vtri ptr nmgenttm ditHtur 
tinget folidi fuptrfit/ent > ItKtra^ 
folidum eadet • Tab. VII. Fig. 5«<^* 
Sit conus , aiit cjrlindrus » cuias 
bafis BCD > fumnutas A ^ & reila 
iinea BC lecet bafim folidt > ac re- 
ifta BF tangat eam in B , & pofica 
lateie BA ducaotur piana ABCA 
& ABFA . Dfco planiim ABCA 
intra folidum cadere & planum A 
BF A tang ere folidi fupemciein , & 
cxtra ipfum cadere . C^ia iatus. 
AB in fuperficie ibJidtexiftit^ & eft 
quoque m jilano ABCA >. vel in^ 
9«xt9. plano ABFA : Erga »in ^Qrum-» 
$Junm communt fe^ione ^ vel conraftu 
exiftit . Quare planum ABCA ; 
nec non piaaum AEFA fecat > ,vel 
tangit CoUdi Aiperficiera in i eda li- 
neaAB. J&adem ratioae pianum»»- 
ABCA (ecatfblidi fupcrffciem in^ 
fetere AC a punfto C du<ilo>. Sunt- 
que redfce AB» AC iatera coni , er- 
go in eo efficiunt trianpulimi AiiC 
per verticem du<iium & iecantem-» 
circiiium bafis ia reaa linea BC in- 

tra 
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Lfber Vh tpi 
tra conum pofita • Ec ideo planttRi 

ABC conumfecabir. atincylitidro 
f edts lineae A5 , AC eius latera.* ^ |g 
func paralleia interfe , quxiparal- kiwu» 
lelogranunumA3CA conflituent» 
ideoque fecat circuium ba& in re^a 
BC poilta intra cyIindrujDl,9 & ideo 
planum ABCA cylindrum fecabie^ 
Poftea quia redla BF circulum tan- 
gens 10 B cadic tota extra tpfimi > ex 
pr. ai. lib.a., ergo planum ABFA 
per lacus AB & per tangentem 
extenfiim cadet extra fuperficieau* " 
coai vel cyiindri * Qiipaerac&^ 

PROPOSITlb XX. $i frianiU' 
Utm , & p»rMUtleigrmmm» fuper 4t» 

■ qHMlibus rtSih Uneit dtfcript» ^fut* 
rint mtcr Jg MqiuUiml i»f$n4tuUf€ri'» 

pta prifmata nilM *que aha eruut ^ 
^t^tkilm mttr ft , Tab. VII» Fig*7» 
Sinc ariatfoiilum ABC , & paral- 
lelogrammuQi DG a:qualia incer fe» 
quonim latera BC & £G atqualia.i^ 
inter fe fint • Dico prifmata re<fta 
fuper his fpatijs defcripta > quorum 
altitudines aquales flnt re<5la; lineae ,-^5^; 
T, effe inter £c aqualia. « Secetur ^.^i* 
AC bifariam in O, &t per O du- heor.pr 
catur reda OM parallela BC fecans 
AB in M , fiat angulus CBP «- f£*,;* 
qualis angulo E , rf & conpleatur pa- d »rM 
ralielogramnmm BPQ^ » ducatar«- H^* t« 
que CN parallela t BA, fecans/M 
PO in N . Q£b(Mvaai dUii^ re^ac AC f » fr. 



i^i BaertMs Ref^ituti 
MN > conucnientes in O fecantur i 



s» U4. aneiila AMO & CNO fimiiia 

& nabenr latera hotnoioga AO » C 

^ -.O t CNO etiain aequalia inter ft-^ 

funt . & quoniam ^ faiU intelkdlua- 
Ji applicatione bafes AMO & CN 
O iimiles j & scquales fibi mutud 
. c;ongruunt , airitudines vcro ab an* 
culis A, 0| C, perpendicu» 
jarittcr eleuat>;^ ad plaiu trxaQgulo* 
rum congruentium^ cum a^quaies 
fmt inter fe , pariter iibi mutuo con- 
1 rx pr^ gruent ( alias # ab iifdem pun Ciis him 
%Jmimt perpendiailares duci poflent ad 
fubiedium planura quod eil impoili- 
bile) Ergo plana per congruentes 
perpendiculares extenfa i & per ea- 
xum fummitates duda. fibi mutud 
congruenc . Vnde figurse ipfae foli- 
d^conpra henfa; fibi mutuo congrUi 
cnt ; & ideo prifmata, quorum ba- 
les triangula AMO & CNO, alti- 
tudines verdaquales reftae T , enine 
• inter fe a qualia > additoque commu-- 
ni prifmate re^to eiufdem altitudi- 
nis , cuius bafis quadriiateium MB 
CP> cum quo priora prifniata reCla 
/ tWanguIaria a que alta vnicuprifma 
conHuuenc ( eo auod a puntto ^O 
\ perpertdicoJaris eleuata ad planum 
ABCO eftiatus commune triunut 
prifmatum re^rom » quarum bafes 
conueniuot in O^ & Jic rcliqua: per- 



|f#jr ff. parallelis BM &CN; E 




pen- 
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pendiculares) 9 erunc prifmaujre*! 
.^a altitudine T defcnpta t quonim \ 

bafcs triangulum ABC 3 & paralle* 
iogrammum £N , a qualia inter fe • 
Rur/us quoniam fuper refta MOQ^ 
dudx^ funcMBj NC parallela: in- 
ter fc pariterque P B , O C paral- 
4elx inter fe ; Ergo triangula / i^xp 
MBP & NCQfimilia funt, & » 
qualia 3 cum latera homologa Aj B, 



^ 17 /. 



NC oppoiita n in parailelogrammo j,^^ ^ 
N B iqualia fmt • uare , ( vt prius Hb^ \^ 
dicium eft ) piifmatarecia aicicudi- 
lie T delcrip^a, quorum bafes trian- 
gula aqualia 3 & limilia IVlBPi NC^ 
C funt aquaiia incer fe; Sc addico. 
communi prifmate redo tiu fikin^ , 
altitudinis cuius bafis quadnia- 
terum BPNC : erunt prifAiata redla 
aititudine T defcripta ^ quorum-i)a- 
fes paralielogramnmm MBCN9& 
parallelogrammum PBCQ^qualia 
mterfe; ideoque prifmata reaa al- 
titudine T defcripta ^ qnorum bafes 
triani;ulum ABC3 & paralieiogra- 
mum j?BCQa?quaiiaeruntinter fe# 
Etquoniam parallelogrammum IK 
ficquale erat tiiangiiio ABC > & ^^^^^ 
triangulo aequaie eft parallelogram-'^ > ' 
mumMBCNt#feuPBCQjcum opr.ii 
«qualibus triangulis AMO » CNO it 
aadatur commune quadrilaterum M 
OCB ) : Ergo paralielogramma B 
K, PBCQaqualia funt, & habent pexprl 

barcsBC«;£G«quaieSii» ergo funt if/i 49 

«quc 
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cque aka ; ([wxc^ < vt in pr. 50* lih*- 
I. oil«Jarfiim eft ) circa aoguios P£C 
& xqtiales edmm latera eleuata PB, 

JDE aqualia eiunt ,* & propterea—» 
^^,,.1^ f eadem p^tfaileiograinma fimilia^ 
Kf, 4. erunt . Q^apropter prifmata redla 
almudine T delcripta , quorum ba- 
ies paeallelograniRia EK & PBCC^ 
iUmlia, & xqualia» erunt pariter 
atqoalia iader £e • Oilenfa aucem^ 
luerunt xqualia inter fe prifmata,-» 
i r^a aicitudine T defcnpta > quo- 
. jura bafestriangulum ABC , & pa- 
lalleiograninium PBCQIgitur pri- 
fiima re^ akitudine T diMer^^ 
^norum bafes triaagulum ABC , & 
parallelogrammum £K' zqualia^ 
crunt intcr fe . Quoderat,&c. 

PKOPOSITIO XXI. du0 Pri^ 
matauHntrUttgttiariAhitfet i al* 
titMdmts Aqunk* hAbuerint : vunt 

««rf«f A^fftMlAi. Tab. VIJ. Fig. & 

Sint duo pr^^ifmata re^ta , quorum 
kafes iint quaJibet criangula A & B 
aw^ualia inter fe » altitiidines vcro 
sequales iiut rc<5tx lineae P . Dico 
prifmata ipfa efle inter fe aEqualia . 
riat« paraiielogrammuni CEaequa- 

*• ^ k triangulo A,8t parallelogrammu 
MGgquale triangulo Bin anguloG 

> . EMzquali anguioDBFyquota baies 
FE &EG llnt ^qualcs bafibus trian- 

guloru, & difponantur in dire^him s 
Vw.fy vt D£ SfjEM ia ^itie^m pariter 
yUi* ilr^t , ^ ( aiias non eiiicerent augulos 

sequa' 
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«quates ad verticem E ) ; Et perfi- 
ciantur c paraildogramma FM > 0 ^ 
G & ON f ciucaiMRrque diametrt N ul, u 
E , OE . Qupaiam paralldoaram- 
ina C£ & EH aeqtiaiia funt triangu- . 
lis A & B squalibus inter fe ; Ergo 

ipfa paralielograauiu erunt ktter ie 
aequaiia i QuMe il erit reciproce» vt 
FE ad EG , ita UE ad ED ; & # <lfnt4, 
permutaiKto , crit vt F£ ad EM , ita i't' 
GE ad ED, & fic reliqua latera^ y.^i*' 
proportionalia «Aeadieimtt « Qoate 
/paralJelogramma FM & DG , quae f pr.i^i 
iiabentiatera bomoioga circa aa^ Ub^ 
4os «qnsles 1*0 difeduni pofita , fi- 
fnilia erunr inter fe ; & » pfopterea 
iliametri OE, N£ «niatifr dire- ?nf' 
^lum ; h quae fecabunt finguia paral- - 
lelogrammaFM, DG, CHin duo 
-tfiangula «quaiia , & « fimilia , cum . " 
fmt aquianguia . Et fltpa prifmata i.f*f** 
re^a ^axxetm bcife» ttiangula toilia 
& a^ualia CON , ONH , & com- 
Qumis attkudio a^qual^ eft redlae P > 
funt inter fe «qualia ; Ergoiiabeis 
auferanttti prumatia f e^a apQuaiia» ' 
^tMRtm bafes criangula iiUMlia , & 
aqualia OFE & OME , communis 

altitudo «quaiis P • remanebunr duo 

prifmata refta £Equalia , quorum ba« 

fos quadraatera CFEN & HMEN, 
akitudines xquales P • Et fi rurius 
ab his auferanair prifmata ''cAa a:« !• 
quaiia » quoium ba&s trianguia fimi« - 

4i9 • ^ a;^ualia ££>K U £GN , al. 
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titudiiies a^quales ' P , remanebunt 
duo prifmata refta y quorum bafes 
' parallelogramma CE & EH 9 aki- 
tudines «quales P t qux erunt nccef- 
,f farid acqualia inter fe ; / fed prifma- 
ffm^l^ ta refta « quorum bafes ? quales tri- 
smgulum A> & parallelogrammum 
Ch fuper acqualibus re£lis defcrfptai 
altitudines a^quaies P > (unt «^qualia 
inter fe ; nariterque prifmata refta % 
quorum oafes sequales trianguliim 
B I &paraUelogrammum £H 9 alti«, 
^ tudines aquales P ^ /lunt a:qualia-j 
ioterjfe. Erfoduoprifmatare^la^ 
quorum bafes triangula A & B ^ 
quorum alcitudines aquales Pj inter 
fe 2s4ualia fuat • Quod erac often* 
dend.um - 

PROPOSITIO XXU.Cutlibetpy^ 

Titmidimaniulmridift&A figi$ta comm 
fdJitM 0X frtfmmiUfU^ teAi$ i£que mlti$ 
eircumfirtbi fot$fi% ^ Mtermtnfcribi^ 
itik iircttftferipta v$i mfcnp je difm 
fereHtiad pyrmmid$ miBer fit qf^mcum^ 
V §M dmtm mmgmituiine 4 Veiemtmt ketm 
iufmoii figurm Gradztxpyrmmidi 
Adiciipt» . Tabt VII. Fie« 9« 

Sit pyramis triangularis DABC 

&DBperpendiciilans a vertice in- 

cidat no extra baliai ABC1& fit da^ 
taqua:libetmagnitudo&. Dicofie- 
«prdp.tf ri polTe quod proponitur • m eleuetur 
'^**' ^ E A perpejidieularis ad planum AB 
C# & reuoiuatur yt pracipit ij# 

• deft 
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def.2,huius,fa£lu en*r pnTma b reftu 

BEC fuperbafim AB6aft,rud,ne B brf./: 
f) & ha-c aftitudo diujdatujr faifaria* «*• 
in M , & pci M ducatur pianum_j 
paralleliim bafibus ; erit iam vniuer- f?'* ^ 

top,^maBEC/e(aumind«oprif f^ilW 
mata reeta«aaalia mter fe ( eo quod «<>. ^», 
tain baies ABC , ED Y, quam aJti- 
tudines perpendiculares MD , MB 

aquales funt intcr fe ) ,• Et fi rurfus 
MB bifanam fecetur in G » & per 

G planomGFH pai aneJum bafibus 
ducatur : crit rurfus prifma AGC 

feiniflis praecedenris ; Et fi denuo 

liac bipartita fubdiuiiio refidu ruia 

aItitudmum,&dudio planorum_» 
feBiper repetatur, remantbic • tan- 
aem aJiquod prifma mtniis ^oacnn^ *>» £ » 
^ue magnitndine propo/Ira . Eruo 
repertu m iam fit prifma BFC mintts- 
magnuudine & , perqtie / reiiouas f.xm 
icCiionesM ,P ; 'iuaiiterdiuidcntes *••*«• 
altifudiuem BD, plana MLN & O 

PQ ducantur paraiieia baii ABC • 
Poliea^ <iefcnba„rurduoprifmati pdtf. 
reCra fuper bafim G 1 K fupra , & in- •* ' 
fra fe(^iionemin pianis immediate 
kcuentibus termmata , Aquoruuw hf,.xi» 
itihmiim JbK pafma infcnptum_» 
t nt frufio pyramidis inferiori AFB» 
& fuprcnuimpnfma RGS circun- 
fcnptum crit huilo fuperiori LKM , 
quar duo prifmata erunt a miaJia_> 
cum eandtm baiim IGK, & aquaJes- 

aiawdioesperpcndicuiiircs CM. G 
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B habeant • Pari modo fuper baiim 
LMN ciim altitudinibus xqualibus 
MP , MG defcribantur duo prifina- 
ta sequalia > LGN infcriptum fruilo 
pjfrainidis LGK y & prifma LVM 
circunicriptum frufto pyramidis O 
NM • Similiter luper bafim OPQ^ 
cum aequalibus akimdinibus PD ^ 
PM defcribantur duo prifmata ae- 
quaiiaj OMQJ^nfcriptum frufto py« 
jramkiis ONMj & prifma OZP cir- 
cunfcriptumfruflo pyramidisDOQ^ 
P I & iic vicerius fMrocedatur in re«- 
liquis fe^onibus > plure$ exti« 
»erint# 

Patet ereo > quod prifmata omnia 
re&a KBItNGL^Q^Oiiifcnpta py^ 
ramidi^ iimul fumpta 9 aequalia uint 

prifinatisGRKiMTN .PXOcircua- 
tcrijptis pyramidi fimul fumptisj td^ 
cft ngura ex prifmatis compofl ta cir 
cunfcripta pyramidi D ABC abfq;ia 
limo pnfmate BFC ^qualis eft figu- 
ras exprifmatis comppiita^ infcript^ 
eidem pyramidi»Quare exceifus^quo 
figura vniuerfa circunfcripta pyra- 
nudiiuperatfiguram inlcriptam ei-* 
dcm pvramidi a:qualis eft prifmati 
BFC/At iblidum BFC minus eft 
propofita magnitudine & ; Ergo ex- 
ceftus quo figura tota circunfcripta 
pyramidi fuperat figuram infcrip* 
tam eidem pyraniidi minor eft ma- 
gnitudine & Scd pyraipis DABC 
paifsefti & ideo mmori quani figu- 

' ra 
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, iorfigura eidem infcripta . QE?^^^^TPSi^l^^ 
differentia figurarum inicript^.pv- 
lamidi a circunfcripta maior eft^l^ 
quam difterentia inter figuram cir-v;i 
cunfcriptam , aut infcriptam j & p5^*' " " 
xamidem ipfam ; difFerentia vero di- 
iftaittm figurarum circunfciripta; j & 
infcriptae minor eft magnitudine & . 
£rgo exceiius ^ aut defecftus % quo 
circunfcripta , aut infcripta exce- 
dit y aut deficit a pyramide , minor 
eft magnitudine & l Quod fieri po^^ 
fe oftendendum erat • Vocetmtr 
diftaj figurse > ex prifmatis rediis 
que altis compofitae y CrMdai^;^ figii- 
Tse pyramidi adfcriptae • 

PROPOSITIO XXIIU Si dujB tri' 

anjiukres FjffAmidfS difiii^s h4^^ 
rmt M^fes 4 6" skUitudifses squales i 
iffmst intir fs ^qusles « Tabuia^ 

VII- Figura lo. 

Sint jduas pyramides CA , DB * 
quarum bafes triangula A>B^qua- 
lia j & aititudines perpendicularcs 
CA , DF non extra bates caderites^ 
fintetiam ^quales . Dico pyrami- 
des sequales eile inter fe« Adfcri*- 
bantur a pyramidi CA duae fieurae 
gradata? KLM circunfcripta , « N 
O infcripta j ita vt difFerentia figu- 
rx KLM , aut NO a pyramide CA 
minor fit quacnnvyae magnititdinC-^ 

. N data: 
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data ; fintquc tigui\u genita' a plaiiis 
parallelis bali'" tiianguli A^G^ 
1 5 altitudmes priimacum compre- 
hendentium figuras adfcriptas /inc 
a^juales ipfi H A . Poftea b perpen- 
b pri' dicularis DF in tot partes a::quales 
W% !• y^^- Qp dillribuatur , in quot partes 
aqualcs viii AK uiuiia fuit perpen» 
texff. dicularis CA , & c^^cr finguh diui-- 
10« hii. iionurn pun^^ta n!an:i paraJIela bafl 
Atnfu efflciant i^ trianguia P> V"^, Z fimilia 
'^•^** ipfi B : & f complcaiitur figura^ gra- 
hmnty ^^^^ circunfcripca RSF, &infcrip- 
taVXt Etquoniam HA, QF a?que 
rnetiuntur aquaJcs altitudines CA ^ 
fprop.i Dp ; Ergo/KA^ QF aquales runt 
jj^^ r^liqu;je alritudines prirmatum 
recloium aquafcs erunt ; habent^ 
f P***'* vero trianguJa aqualia A) B ad duo 
tiiangula iUjs limiiia P eandem 
. proportionem duplicatam altitudi- 
nis ACad HC, fcuFD^ad QD, 
}• cum ram CA, Dr, quam CH, I^Q^ 
cequalcs lint . Ergo i triangula G,P 
squaJia func. Eadem ratione aqua- 
Jia eri!n: triangula N, V, &c. Tan- 
\^KiHs^^ d::m / piifmata rccf^a , quorum bafes 
triangula^ aquaJia A, altitudines 
HA , C}F aquaics etiam^ erunt in- 
ttr fe j qualia ; eadem ratione reli- 
quaprifmata redta numero aquaJia 
comprehcndentia gradatas figuras 
circunfcripca*. , & iijTcriptas .\ qualia 
crijnt intcr fe^ Quapropter du^ fi- 
gu^cT gradata^KLM^ KSF cncunm 

fcrfp^ 
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ftriptae pyraniidibus CA, DBM«a 
les erunt; pariterque dut^ -^piras 
gradat* infcripta; NO , VX erunt 
aqualcs & iioc femper verum^**'* 
«uacunque exiftente difFerentia^[ 
ramidisCA a figuragradata lW-M 
vel NO . Qtiapropter erunt^cii^l 
magnitudines , piimapyramis CA> 
fecuuda jsyramis-DB; & figura^M^;^ 
data KLM, maior, qiiam prima(e3^-- "-/^ 
ceffuminorequolibwtdato} eft^Spff 
que maior feainda , cum nguravKB^ 
M «equalis fit RSF circunfcript^^^^ 
& ideo maiVris pyramide DB.|#i^ 
que tigura gradata NO minor , 
quam prima (defediu minore quoli- 
betdato) eftquoqueminorfecunda, 
ctim figura l^O ^^ugiis iit VX ia- . 
fcriptae , & ideo minoris pyramide „, 
I>B • Ergo m pyramis CA a^quaiis ft ,4 
ctt py ramidi D B , Quod , &c, | 

PROPOSITIO XXIV. Siiht£pym 
ramidss trtangulitret intlinau ham 
hn»rint bafet ^ nltitudintt t^nttkt » 
trmt (tqualei inter fe » Tabula-^ 

VII.Fig. 12. 13« 

Sint dua& pyramides DABC>& 

KHGH > quariim bafes , triangula 
ABC i GFH aquaJia inter ft . & 
perpendicuiares a fummitatibus ad 
bafes duAa* D£ , KM fmt xquales 
jnter fe , & cadant extra ba/es pyra» 
midum; Dicopyramidescileaqua^ 

les inter fe . A terminis perpendi» 

N a cuia- 



?0 2 Fuclidis Reftituti 
cularium E ^ & M ad aiigulos bafi-- 
um coniungantur re^lce^EA lECl 
EB I MG , MF & MH , & in fi 
guris EABC & MGFH fumantu 
punda C & O j vbi conueniunt tri 
an^ula onmia^ in qui€ (ii^iiae figur 
a py. ?• rcroluuntur ; iv: ^ eleuentur CR ^ 
lib i.cr N aquales iplis DE MK Sc per^ 
f r.^.'-^^ pendicuJariter ad plana baiium Ei^ 
B> MGFH , & coniungantur vqOix 
' AR, BR, ER, GN, FN, HN, M 
N . Quoniam du.^ pyramides DA 
. BE 8u RABE triangularcs eandem 
. . bafim ABE liabent , & aquales alri 
tudincs DE > RC > quae non inci- 
hprof. ^im^j- cxtra bafiin ; ergo pyramidcs 
^-'•^^^* D ABE & RABE aquales funt inter^ 
• fe • Rurfus quia fuper eadem bali B 
CE cum c^qualibus altitudinibus Du 
E y RC non cadentibus extra bafini^ 
ht\x funtduae pyraniides triangula- 
cpv.ii. DBEC & RBECt c Ergo hcB ? 
/>m;W . aquales funt inter fe ^ qua- fi a Prio-^^ 
ribus 3equalibus pyramidibus DAB 
E, RABE toUantur, remanebunt 
pyramides DABCE & R ABCE 
quales incer fe . Et , fi ab his tol- 
lantur duae triangulares pyramides 
a:quales DACE & RACE ( qu« 
eandem bafim ACE habent , &alti- 
tudines a^quales DE, RC non ca- 
dentes extra bafim ) remanebunt pv» 
ramides DABC & R ABC aquale^^ 
inter fe . Eadcm ratione pyramis 
inclinata KGFH aqualis eritdire- 
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pyramidi NGFH fuper connini 

bafi GFH, quae habet aliitudinem 
NO aqualem iilius altitudini KM . 
Eft verd</pyraniidi NG f H aqualis , 
pj^ramis RABC, quia eorum bafes 
GFH & ABC aquales fuppofitae 
funt , & altitudines NO , RC non 
cadences extra bafes llint apquales ^ 

cum fintciquales duabus aqualibus 
KM j !DE , Ergo pyramis KGFH 
acqualis ei\ pyr^midi RABC ; fed 
eiaetn py ramidji R A B C oft enfa fuit 
aequalis pyramis DABC . Ergo dus 
pyramides KGFH , DABC a:qua- 
ies funt incer fe r C^od erat olten- 
dendum . . . ' 



P R OPOSI TIO XXV. ^titlihee fy BVCt. 
ramidts twfdt)» alfitudtnts funt in ^xu ^* 
terfi^vtiafes. TabuhY 11, Fi' 
^ura 13. 13- 

bint dax pyramides priino trian- 
gulares DABC & MFGH, qiia- 
rum altitudines DE , MO aquales 
/int . Dico pyramidem DABC ad 
pyramidem MFGH eandem pro- 
porcionem habere> quam balis aB 
C adbafimFGH . Produc; ru; HF 
indefinitd verfus F i vc in S , & « fer 
cetur FO , quae fit quaeliber menfura 
ipfms FH , & fumatur SF quasJibec . 
multiplex eiufdem FO , & compJe- 
antur pyramides uianguiares MFO 
G , MFGS . Et quia i quoties FO 
jnetitur F > toties triaug i i lum FG ? 'l 

N B ^Omen- 



3 ©4 Etic/iilfs Re/}ftutt 
O menrurat trianguium FG H > ac« 
texfr. ^.^^ ^ qiiotics trianc;uhim FGO me- 
MfJ^^^* ^^^^"^ rrianiuilura FGH > toties pyra- 
mis MFGO menfiirat fyrtttiiatttL^ 
4prof. MFGH • Er;.^o d triaugulum FGO 
3% & pyramis MFGOarque metiuntor 
rriangiilum FGH y & pyramideni^ 
MFG H, Fiadem rationi^ qupties OF 
metitur ipfam FS > tdnes triangu- 
lum FOG ipfum tnan^uiuni SFG i 
art^ue pyramis MFOG pyramidcm 
tDf/» MFSG metientur ; ti^ proprerea,^ 
*//.|/ triaDgjilum SFG ipliusFGH>atque 
pyramis MFSG pyramidis MFGH 
quarlib€t > & eL-dcm partes erunt^ 
iquemadmodum SF partes eft ipfius 
FH . Vndecrunt quatuor magnitu- 
dfnes j prima bafis ABC $ fecunda 
baiis FGH ^ rertia pyramis DABC^ 

Juarta pyramis MFG H y ji^ dua: a- 
fcilicertriangulum FSG>& py^ 

ramisMFSGj qux /tint qua:iib€t > 
& eadem partes confequent!ura--> , 

idefthaben ad triangulum FGH > 
& ad pyramidem MrGH quamli- 
bet&: eandem rationem commenfu- 
^ raSiiem j &/ quoties triangula SF 
^24» G 8c ABC i qualia funr^ criam aque 
kHimi. altac pyramides MFSG & DABC 
funtaquales ; & quoties triangulum 
SFG maius eft triangulo ABC > eti- 
am-^mmis MFSG maior eft pyra* 
mide ique aita D ABC , & quotief- 
gff.»S cunque iiiudminus eft^Iiaec q[uo« 
iik^ i« que cil minor iUa » £reo^ baiis AB 

Cad 
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C adba/Im FGH eandem ratmnem 

habet , quam pyiamis DABC ad 

pyramidem MFGH • 

Smt fecundd dua pyramides AC 

F & IKM a&cjue alta:*, bafes verd 
yquaecunque polygona FC , KM . 
f Dico cfle pyj-amidem ACF ad py- 

ramidem IKM , vc bafis CF ad na. 
jiimKM Diuidantur polygona ba- 
' fium in tnangiila duCiis refris BD, 

BE & GO & piana per has redlas 
ad Vertices coniungantur • Qopni- 
amA vcbafisBCD ad BDE ita eft hfft.i 
pyramis ABCD ad piramidem AB hmusm 
DE ( eo quod funt triangularia, & 
eiufdem aliitudinis) eriti coniun- ifref« 
gendo vt pnlygonum CE ad trian- *4«'*J» 
guh?mBDE,ita pyramis AGE ad 
pyramidem ABDE . Et rurfus quia» 
vtbafisBDEad BFF, ita pvramis 
triangularis ABDE ad pyramidem 1 pr,?p. 
ABEF aque altam; ergo / cx com- /ic j, 
policione ordinata vt poligonuni-* 
CE ad triangulum BEF > ita eft py- 
ramis ACE,adpyramidem ABJEF; m^^P^ 
& icerum «coniungendo erit^ vt tf«i.|# 
polygonum C F ad trian£<uitjxi_» 
B F E > ka pyramis A € F ad py* 
ramidem ABEF. Eadem rat.o- • 
ne erit 9 vt triangulum GKO ad 
polygonum KM , ita pyramis IKG 
O ad pyramidem IKM ; Hll autem 
li vt bafistrianguh" BFE ad rriangu- f^ffuu 
Imn GKO , ita pyramis ABFE ad 
pyrami<kaiIKGO (propterea quod 
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altitudines ambarum pyratnidunL^ 
trianguJarium sequales funt ex hy* 
p pr» %9 pothefi ) . Ergo 0 ex compofitioa^ 
lib.ir ordinata rario polygoni CF ad po^ 

Jygonum KM eadcjn crit i qu^r py- 
lamidis ACF ad pyraniidemlKM* 
Quoderat ,&c. • / 

PROPOSITIO XXVI, In i^noJa^ 

here 1 & alii^a^n i»fcf ibite , itk vt 

illi^fHm differentia a cmo mtnor ftt 
quMUnqui m^gn^^udim pnpcjita^ • 
Vocintur humftnodi fy nmidis Ad- 

Scn^txeinom Xabuia ¥!!• Figu*- 
ra 14. 

Sit conus cuius vertexB , baFs 

• circulus A , ?v qualibet magnitudo 
X Dico pofle circunfcribi^ & infcri* 
hi in daro cono duas pyramides ^ 
fjuarum differentia a cono minor lic 
sLprcf. tnagnitudine X« Ad « planum cu- 
e.hnif^i iuslibet trianguli DEF eleuetur per- 
bpr. i. pendicularis CF^ qua^ b fiat aequalis 
M. u altitudini coni B A , dudtis planis 
compleatur pyramis CDF£# iam /i 
V^Uu ^ ^ perredam fecantem o tria^ 
■ * * guium FDE bifariam ducatur pla* 
d expr^ > ^ fecabitur pyramis CDFE 
. ynl blfanam y & ii rurfus ahud planmn a 
> C per FH fecantem trianguluni— » 
FGE bifariam ducatur^ erit pyra- 
mis CGFE fe^tabifariam, & cum 
hoc femper ficri pofiit ; manifeftuni 

eft 
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cil« rclinqui cx ea tandem aJiquam *txfu 

pyramidem minoiem qiiacunque-^ »7«*»»» 
magnicudine X : Sic iila CHFH ; / f prof. 
poueacirculo A circunfcribacur po- 
l3'-gonum rtgulare KMN» &aJiud 
OPQ^ iili fimiJe infcribatur ita vt 
illoruni (liftlrentia miuor Htbafc-» 
f HE ; ^&dudtis planis pcr omnia 
latera poJygouorum ad veificem B, 
defcripcd; tuunc dua; pyraniides > iia- 
* bences communcni vcrticem B,qua- 
rum bafes KMN» & OPQj» ideoque 
eiurdem aJcitudints cum conoj Zc 
pyramkie CFHE . Ec quoniain_j 
omnia Jfjtera poIygoniOPQXecaat 
circnlum A , & oninia iarcra fi(jur.r 
KAiN tanguuc circulum A; Ergo A ^ 
planaomnia pyramid s BCP^X. co- 
iium fecabunt , & omuia plana pv~ ' 
]:amidi& BKM1>I extra conum cadent 
ideoque pyramis BOPCLinicripcai 
& minor eric cono BA , & pyramis 
BKMN circunfcripta , & maior erit \ j,^,,^ 
cono liA . Et quoniam, i vt pyra- M»ts 
jnis BKMN adpvranujem BOPQj 
cum f-nr eiufdem aititudinis , ita efl 
bafis -CMN ad OPC^. Ergo/diui- urSfi 
den io vt diffcrcntia pyramidum«» i\*Uu 
BKM N > a-BOPO^d pyramidem.^ 
BOP'.,-_ita -^ric differentia polygo- 
«crum KMN & OPQjid polygo- 
num UFQ^; Kurfus vt w pyramis 
BPQ^aJ pyramidcm CFHE , cum 
aiif euifdem altit\idinisj ita eft baf s npr.19 
OP^si^adbafini FHE, Ergo » ex "^» i- 

N 5 COH'-' 
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compo/Itione ordtnata, vtditferen- 

tia pyramidutn BKMN » & BOPQ. 
ad pyraundcm CFHE , ita eft diffe- 
rentia polygonorumKM N, & OPQ^ 
ad planum FHE : fed diffe 
polygonoium KMN^& OPQ_pia- 
o pr^ minor eft; Ergo # difFeren-' 

xtf.i.j. pyianifduin BKM^s , BOPQmi- 
nor elt pyramide CFHE,- fed ij^gc 
pyramis minor erat magnitudinc-> 
X : Ergo di{|'ercatia pyramidum BK 
MN> &:BOPQ^adhuc minor erit 
magnitudine X i E(t vero conns B 
A maior pyramide infcripta BOPQ_ 
& minor pyramide circuiifcripta B 
KMN • Quare exceflus: , quo pyra- 
fiiis BKMN fuperat conum; aut de*^ 
fedusj, quo pyramis BOPQ^defieit 
cono y multo minor erit ^ quanL^ 
difterentia pyramidum^ BKMN » &: 
BOPQ^> ideoqueminorquacunquei 
data magnicudme X*. Quod propoii- 
tumfuerac*. 

iVCL. PROPOSITIO XXVII. Com eimf^ 

II dem f^ltitudtms Ctini intir Je \ v^b^^ 

fes^ Tab.,ViI*Fig*x5* 
Sint duo coni rquoruni bafcs cir- 
€uli A & B; verticcs vero F|.H » & 
corum altitudines FG^HO^ ajquale^ 
. fmt a Dico conum F A ad conum H 
Beandem rationem habere 5 qirain 
circulu^ A ad circuiuniB Adfcri- 
afr.M banturncono FA dua;-pyramides F 
hftiHj • CDE j Sv IKMN quarum difierea- 
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tiaicono minor ^fiiftCtti»^|^^ 
gnicudine propolita . Poftea b car-^ 
eulo B circunfcribatur OHEy^^^ 
regulare PRS fimile pofyeono^Glilf 
E/Pariterque eidem in fcribatu|^f>!^ 
jygomim regulare TVX jhiilf^^ 
lygono KMNi & c ab oijanibu^J 
ribus di<5larnm iigurarum-elliBae 






:pta . 

cono HB^aitera verd HTVX in. ?fP'4s?iJ 
^ fcripta ; & ideominor eodem cono» 
' Et ^[uoniam tam pyramides circun- 
fcripm , q u .^m i n fc r ip t» altitud incs ; • 

FG>HO aqiiales habent ^ # erunt epro^^ 
inter ie ^ vt bafes ; fed / circun- af «/ni. ' 
fcripta.polyffonabafium CDE,PRS ^K'^^ 
.iiint intec^ indvfJUcatararione^ 
radiorum /lue vc ^ ctrcnli A, B; Pa- gpr.n^ - 
riterque polygona KMN' & TVX 
funt inter fe, vtrcircuH A &B:Er- '"•'•^ *. 
go; h vt pvramis FCDE adpyra- h prof^. 
midem HPRS > itierir cfrcirms: A 
ad circulum B ; in eadem ratione 
erit pyramisFKMN ad' pyramidenir 
HTVX . Ergo fu n t dua magHitu- 
dinesj prima conus FA>. fecunda^ 
conus HB y & ratio data ciirculi A* 
ad circulum B ? & duae alia; vna ma* 
iores prima y fecunda , fciJicee , 
pyramides fCDE, HPKS conis 
.circunfcripts funt iti ratione A ad 
B> cc excefius a prima > {cilictt dif- , 
-£^j:cncia pyraniicis FCD£ a cono 

N 6 FA 
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. PA tnmdr niinor eft quawfM^^^? U 

gnitiidint data ; pariterque ciaae ali«' n 
. . vna tninores prinia , & lecugdai fc%f 
licet pyramicles FKMN &1»TV3ft 
conis infcripta , funt in eaJem rif4 
txoxit A ad B , & defeihiiJi^iiti 
fcilicet differentia pyramidw FjK 
N acono FA minor eii ^iiiiieisft^ii^y 
data magnitudine • Erjjo i' prima ad ' 
i fx py. fecundam, fciiicet conus Fii^-ar 
num HB eft quoque in ti^^fete 
ratione ciicuii Aaddicuiuiiv B^b 
lis ad bafim * Quarc> S»*^'. 

IVCL. PROPOSITIO XXVHIi^;». 

y. Xllt 1»/^ ^ ffifinm dgH^Us hafes , <S^ i- 
Vo. 4slMudines habHefinh )t^:0r 

iilxU' f^^is tertit^ pars prifmAtis • Ei duc 
priffnsta ^quaUs altitsidi^. 
nes Aquaies habenti^ttqualHS fmpt fi^ 
terfi . Tabula yU^^^i?^ 
Sit prifma DBF 9 8f pyrirofef r ^ 
HM , qnarum altitudines fint aeq 

les ^ & bafes ABC & GHAlifi^^ 
ritcr aquaics . Dico pyraniidein^ 
ipfuis prifhiatis tertiam partemeffe • | 
Etprimo /it prilmatriangulare> & j 
in tribus eius parallelogrammisdu- 
cantur diametri DC, AE & CE^ 8e ; 
pcr duas qiiaslibet. diametros io-j 
a pfJKu rno pmdo^ connenientes 0 plansLj 
h»isss. ducantur^ vt prifma diuidatur ia^-' i 
hfr.zi. tres pyramides > quanim duae * Cii ] 
M-ito. aE & CADE a:quaies funt inter fci i 

lCu^ q^ia? bafesBAE, DEAfuntaH^ia^ 

• ' ' ks 5 
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les, ctini parallelogranimum DB a 
diamctro AE.bifariam fecetur > & 
altitudo earum eft eadem ? rciliccc 
eadem p,;rpendicularis a commiiai 
vertice C platmm DB dufta;Pa- 
ri ratione duae pyramides ED AC, & 
ED FC iiabent bafes «e^aales DAC» ^ 
& DFC caudeai.aititudinem.,rci-'* 

licet perpendicularem a yerticeE 

aiphuum FDAC ductam ; Ergo Apr.%% 

pyramis EDrC a.q.:aiiselt eid£in»j *4« 

pyramuii EDAC ; idt-oquc tres py- *"'»'• 

ramideSjinquibus prifma refoiuitur 

Kqiules iater fe fimt,' U propterea 

prif : :u D BF tripium erit pyramidis 

li A BC; Eft verd * pyramis KGHM e pr.»i 

rquaus pvramidi EABC ( cumeo- 14 

rum bafcs' GHM & ABC fmt poii. 

tjB a^quales, &etiam altitudincs ?j- 

quales ) . Ergo pyramis KGHM 

tertia pars cft prifmatis DBF . 

Secundo in prirnute polygonio _ 

diuidantiir / bafes polygonac paral» \^] 

lelae , aquales > & fuuiies AC , & D 

F in rotidcin triangula , ita vt duo 

quaiibet oppofita ftmilia parallela-j 

& aqualia fint , vc ABP fimile & 

itquale fit ipfi DES. PBO ipfi SER, 

&c. &cg dutiis planis per iatera ho- «^ofl.i 

molog a asqualia , & parailela PB, S 

JE, &per OB &: RE diuifum eric 

prifma DBF in totidem prifmata-j 

triangnlaria , quot funt triangula-j 

ABP 5 PBO rQBC in bafi AC • * « 
Btii ad YcrtACera E' ducamra plana • ♦ 

* ' pcr • 
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3 1 i Ear /W« Ri fiituti. 
per «aas AP, PO^ OC^ PB, OB^ 

crit pyramis EAC poiygonia diiiiCz: 
ixk totidcm pvramidcs: triangulares*^ 
quot fiint mangula' int bafi AC ; 

propcerea tot erunt pyramides trian-' 

gutoi EABP> EPBO, EOBQ 
Cjuot funt prifniata triangularia DR' 
bj. SBR, RBF , & erunc prifma^a-!» * 
& pyramides deicriptx fuper eaP 
dem bafes.triangulares,^ & iaeifdcna: 
altitudimbns Vnde (ex prima par^ 
te huius ) pyramis. triangularis EA 
BP tertia pars erit prifmatis trian*^ 
gularis DBS 3 parfterqiie pyramis. 
EPJiO erit tertia pars ipfiiis prifma. 
fis oBxi y nec non pyramis EOBC 
iplius prifnutis RBf tertia. par&. erit|: 
ideoque tota pyramis, porygonl EA 
hfr if C touus prifmatis polygoni DBF 
huius et terwa f>^rs erit. Sed h pvramis KGH. 
9x ffTop^ M agqua Iis eft p^-p.midi E AC ( quia 

^^^•^ bafes AC , & GHMN «quales po- 
. litae func, & eorum. altitudines x- 
qualcs^ ) * Ergo pyramis KGHM 
tertia pars eff prifmatis DBF.. Tan- 
dem ii fiierint duo prifmata a^que ai^ 
ta fuper a^quales bafes ex. hac pro- 
profitione^ quodiibet eorum tripluni 
erit eiufHem pyramidis seque alcse fti'^ 
per eadem bafi defcriptae ergoprif-. 
mftta a?quaiia erunt iiiterfe». Quod. 

i^xii PROPOSITIO XXJXs^ co^i\(^ 

Digitizca by Cjt.)0^l 



LiherVU Jij 

IfsiiMif fe fuiiint ^ erit €cnus ierti^ 

4fi bafes <^ nltifHdtMS i^quaUs ha^ 
$inf§ Syfunt aqiHsUs intirfi • T abiif 
la VIK Fig^i8. 

Sit conus E A > & cylindrus CB ^ 
fiuc rccii fme non j quorum bafes cir- 
culi B Ciit aqualcs , r nrftcrquc-^ 
eotutn altitudincs apquafes fint inter 
fe • Dicoconum EA tcrtiain par- 
tem efie cyiindri CB , Adfcriban- 
tur 4 cono HA dn? pyrr.mides HD, 
FG & £H1K> quarum dilterentiaa ^ f^Pf^ 
cono minor fit quacunquc data ma-^^ 
gnitudine; &ciicuIoB adfcriban- 
nirfrduo polygona OPQ^&KVS hexpr^ 
Jimjiliu regularibus poiygonisLFG 4.i.5i 
&HIK . P«tet c circunfcripta po- ^ ^jj^^ 
JygonarFG^ OPO_a^quaIia efle^ iL L$m 
eo quod funtinter le vtquadrata^ etexprr 
radioium > ftu vt circuli aquales Aj 5 
B, eadeni ratione aqiJaJra eruntin»^ 
fcripta poivgona HlK & RSV • 
Poilea iatera" qyiindri SLQM tran* 
sfcrantur tranfuerse femper iTbi ipfis 
aqui diflanter per oninia latera po- 
lygonomm KSV & NOPCLiater 
plana parallcla circulorum C & B 
quoufque compleantur prinnata;qu» 
a:que alta erunt > ac conus AE & cy-* 
iinder BC ; & illorum piana Jare- 
ralia qu^e per circuium tan gentes N 
OPCLducuntur tangeat cylindri ^^^^p^ 
fuperficiem & ideo pnfma circu m^ hm 
faiptum 8w nuius erit cyiindi o CB y 
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314 Euclidis R&flituti 
& plana lateralia quas per ctrculiim 

fecantcs RSV duciintiir cylindrum 
BCfecabunt &ideopii{maRSVL 
infcriptum &:minus eritcyli.ndro BG 
lam cjuoniara funtduj:: magiiicu- 
diuts prima cojius EA ^ fecunaacjr- 
lindrus Ci?> S^ratio. data fiihtripla > 
&c pyrainis EFGD confcripta>; & 
maior ipfo cono exceflu minori qua- 
cunque ma^iitiidiae propofita j, a<J 
prifma M-CM^Ci^^juod ciixuftriptu > 
«4rra9 Sf nuais.eft cylindro CB eandcm 
tmns / «tioiiem daioin fubtriplam ^ habec 
( €0 cjuod akititdines, 3c bafes aqua- 
Jesinter fe habent)- i4eo4jue pyra- 
Hu > £ 1 G D- maior eft «T^imm^ fubtri- 
^ ' pia. cyiindri CB • Lt rurfus pyrar 
inis EHIK infcripta > &r mtnor ca^ 
no EA defedu minore quacunque 
magnicttdine propo;ita a4 prifma-* 
Spr ^^^^ inlcriptrni i^.r minus cyVmm 
Imini^ dro CB eand;im ratioacm- datam/ 
iub triplam habec .idcoque pyramis 
f f X f E H I K mi nor eft parce t ertia cyim- 
>(» t j# dri CB ; Ergo g prima ad fccundam^ 
idefl: conus EA 'ad cyluidrum^ CB 
erit; in xatione data fubtripla • Ell 
ergo conus EA. tertia pais cyJindii 
CB'. Taudeiu li fuerinx;. duo cylin- 
dxi dsque aki fuper aequaks bafes 
conflituti 1 ex Iiac propolitione^ (jui«* 
• lib^t eorum triplua . erit coni eiuf- 
dem aque alti fuper eadem bafi dc- 
'\ . fcripti * Quaiie cyiiadri aquaies e- 
runt interfe ^ vc propofitum fii - i 



tiherVL ?I5 
PROPOSITIO XXX. USpifmtt.ViC^ 

Mut tylindrus feuiur ^ano aiiter/ts 
bafibu$ p»r4Uilo . itvttf frifmatMt Vtl xil. 
sjUndri feSi inttr /r j vt eerum U" 
ttra , & vt eorum i$ltituiim$ • X^' 
biila VII. Figura i9» 
Sit phfma , vel cylmAxv «; D A ,cu- 
iiis latns AD , & altitudo CE» & le- 
^um fit plano G parallelo.balibus 
aduerfis A , D , a quo fecetur alti- 
tudo CE in I & latus ADinG. . 
Dico folidum AG ad folidum DQ 
candem rationem habete, quam-» 
habet altitudo CI ad altitudinein-» , 
lE > & quam latus AG habetad la- 
tus GD > fi tamen comparentur ea » 
qu« eiufdem funt fpeciei , fcilicet 
prifmata intcr fe , & cylindri inter 
fe. Secetur « altitudo lE m quot- apy.ij. 
cunque paries aquales IB > BX f X {*'* , 
& / in refta I C produdta fe- ^ffli 
centur quotcunque partes I M * ci>*/.j 
MP >PS fingulae scquales XE , ita-» lif>*\* . 
vt * reda IS fit quaelibct partes ip- 
fius lE . Poftea d per pimfta S , P , J«f*« 
M, Bi X plana ducantur parallela-^ 
bafibus D ci G,tam in cylindro, 
quam in prifmate • Et quoniaJH-» 
prifma vel cylindmis A D fecatur 
planis Q, N^K,G, Z, T bafibus pa- 
raUelis : Ergo « figurae Q, N,K,G, , 
Z, T fmiiies j & aequales funt figurse h»iHs* 
D, & inter fe , & lunt altitudines E 
X, XB , BI , IM , MP , PS aequales f pr.xt 
inter fe f Ergo/ opjnia prifmata in- aj.*». 



ter « 
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Euctidii Pe/titt4ti 
tcr fe; velomnescylindri QNjNKf 
KG , GZ :> ZT , TD aquaies erunt 
inter fc s & tot numero funt j quot 
funt «quales altitttdines SP^ PM^M 
IB^ Qx^ XE: Ergo ^ e^dem parces 
(i*.|r prifma> velcyiindrus QGip- 
fm prifinaris , vel cylmdii GD ^ ac 
eft partes aicuudaSI ip/iuslE . £e 

^uoniam funt quatuor quantitates> 
prima altitudo CV^ fecunda altku^ 
do I£ ^ tertfa prifnia % vci cylindriiS 
AGi& quartapnfma,.Vel cyiindru* 
DG » & dux alix quantitatcs altitii« 
hifeAS ^ prifma veicylindius QQ^ 

li^ /• 9^^^ l^eanaem^ & quamlibet ratto« 
ncfn commenfiTrabiiem habent ad 
conicquentes ; nam qua^libet partes 
CiBdeni fimti Si qiuaen> ipfms fe- 
cundae lE ^ & folidum Qij ip&ns 

J[uart{e foliAr GD ( comparando 
emper prilmata inter fe & cyliu- 
: dros interfe ) ^ £t quotiefcunque^ 
SI aequalfs eft primae Cl^i necelTa- 
zf^ifih f folidura pquale eft fbiido A 
G (quoniam eandem bafim G ^ & 
scquales altitudines Iiabent perpen-- 
dicuiare^ a pundto C ad planum G) 

&quoties SI maiorfuerit, quanM 
lix pn CI » I neceiTarid fohdnm QG miins 
falw'* erit foiido GA > & quotiefcunqijte^ 
' * SI minor fiierit , quam CI „ neeef- 
mpropB ^^"^ foiidum QG minus crit folido 
G A;Ergo m prima quantitas CI ad 
iecundam lE eandem rationem ha- 
bebit I quam cercta # qu« eft foliduta 

AG 
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AG ad quartain»rdJicet ad foli dum 
GD . Quare vt altitudo CI adal" 

titiidinuii lEjita erit prifma AG 
-ad prifma G D * vel cylindrus AG _ 
ad cyiindritm GD. Tandemquo- 
niam duae re^as linae C£ & AD fe- 
cuutur d planis D, G & A parallelis . 
inter fe : Eroo n vt Cl ad lE ita 
eft AG ad GD . Quarc vt folidum 
AG ad foliuum GD , ita eft illius 

latus AG ad huius latus GD. Qiiii^ 
propter,&c. 

PROPOSITIO XXXT. ilH^Ubtt 
du» prifmafa y tflindns fyrmtuuef ^ 
nut t«ni froftrtiontm h^eut etmptm 
fitam 4X ratteaibut bafium i aluiit» 
Wm»»»- TabuiaVIL Fig.an.ai. 
Sint duo prifmata » vel cylindri , 
awt pyramides ^ vei certe duo coni 
AB > CD , quorum bafes B j D j & 

altitudincs fint FE , G O. Dico foli- 
daeiufdcm fpeciei» fciitcet Prifma- - 

lainter fe,&cyIindros interfe,atque 
pyramides inter fe 9 nec non conos 
nabere proportionem compolitam_j 
ex ratione bafis B ad bafim D , & ex, 
ratione altitudinis FE ad altitndi- 
nem GO . Et fi quidem AB , CD 
fuerint pyramides, autconi , fiant 
«fiiper eifdem bafibus, & in eifdem * 
altitudinibus prifmata» autcylindri 11.14, 
AB , CD , & e contra , fi fuerint m.»-&. 
prifmata aut cylinda » fiant ^fuper J*;/;^ 
eifdeai bafibus , & in eifdem altitu- rf^*», 

di- 
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dinibus pyramides % aut coni A B, C 
c^^.j. D ; poftear fecctur ahitudoIO 
tth i. quaiis alticudini FE i & ducatur 

Joir P^^^^m IH parallelumbafiD^effi- 
e.py.iy. ciens ^figuram H arqualem fimi- 
• lem bafi D, vt lit HD pnfma , / v«l 
^/•^3 cyl!ndrus;velcerte pundum aliquod 
^tcMA^ " fi^^ vertex pyramidis ^ aut coni 
HDtEt quiadux pyramide$,aut duo, 
coniAB^HD ^qualcs altitudines ha- 
5 bent.Ergo g fimt inter fe^ vt bafes B 
D;fed tam pyramides 3 quani coni ae- 
que metiuntur prifmata, & cyiio* 
Ii|pr.t8 dros AB,HD. cum h quodlibetfo. 

licium. correipondentis fplidi ciuf- 
ipr.iu dem rpeciti tertia pars lit : Igitor i 
^^7*}'i prifma ^ aut cylindrus.AB ad iptum 
HDh;^et eandem proportionein.^ . 
quam bafisB adbafim D • Poftea^ 
quiaprifma, vel cylindrus CD fe« 
catur plano H aduer/is bafibus pom 
tpr^io. rallelQ; Ergoprifmata / HD&C 
ff^hit D > aut cylindn interfe funt^ vt »!• 
titudines lO, GO; fed tam prifina- 
ta> quamcylindri «que mnltiplices 
funt pyramidum > vel conoruni H 

mpuii ^> CD, cumiRi quodlibet folidum 
a^.&n. corrclpondentis ciufdem fpecici fo- 
n pr.iu lidi triplum fit : igitur n pyramis 9 
^^7M vel conus HD ad eiufdem fpeciei 
folidum CD eandem proportionem 
habet r quam altitudo lO ad aicitu* 
opra^ dinem GO: eft vero 0 proportio 
'^** 5- folidi AB ad folidum CD compofi- 
ta cx rationib.Bsintermedijs, fcxli^ 
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cet ex rarione folidi AB ^dHO jSc 
exratione HD adCD (coaiparan» 
dofemperea^ quae eiufdem ipeciei 
func) ; atque eft folidum AB ad H 
D, vt baiis B ad D , & rolidum H D 
ad CDert, vt altitudo iO, vel /» PP»'-?. 
ei xqualis FE ad altitudinem GO ; 
Er^o ^ folidum AB ad eiufdcm fpe- q pr.ip. 
ciei foliuum CD habet proportio- 
xiem compodtam ex ratione bafis B 
ad bafim D j & cx latione altitudi- 

nis F£ ad altitudiaem GOrQuod 
erat oftendendum , 

Ctfrtf//>ir/«»i>Patet>quodprffmata, BVCL, 
& cyiindri acqualium altitudinum-» ,2 
fiim wter ie» vt bafes : & pyrami- mi,' 
des ; autconi aqtialium bafium funt 
inter fe > vt altkudines . Oiienfa^ 
enim fuit proportio prifmatum , vel 
cylindrorum AB , HD aquaiium-» 
aititudinum eademi ac eil proportio 
bafium Bj D; atque proportio py- 
ramidum HD & OD iiabentium 
quales bafes eadem fuit ac habent 
aititudines IO& GO • 

PROPOSITIO XXXIL jteiiMli. EVCL. 

tumitylindrcrum j rtetPrteAntur ui, 
S*t i & altitudian i & ^*fum ba^ 
fet , <3» altitudtnes reetfroeMtur > 
a^ueUetfunt iitttrft » Tab. Vil. 
Fig, 22,33. 

Sinc primo af^uaies inter fe dua: ^ 

. • Digitized by Go. 
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pyramides ^ vel coni y aut prifmata , 
aut cylindri AB & CD > qiioriiin_^ 
i bafes Bi & altitudines AE , CF . 
Dico , vt bafis B ad D 5 itaefle re- 
ciproce altitudinem CF ad altitudi- 
nem AE • Sint duae quxlibet figur^ 
? M & N aequales inter fe , & vt B ad 
* D ^ ita fic M ad O . Et quoniam fi- 
cut M a;qualis eft N , ita folida AB 
& CD aequalia funt inter fe ( dum- 
modo femper ea comparentur » quae 
eiufdem generis funt); & aquali- 
tatis proportio a folidi AB ad foli^ 
dum CD componitur ex rationibuP' 
bali.s B ad bafim D j & altitudinis A 
E ad altitudinem CF; Eft vero M 
V/ ad O . vt B ad D ; t Ergo relidua-i 
prop^ortio O ad N eadem eft, quae 
p aititudinis AE ad altitudinem CF 
lihi! & c fnuertendo N ad O eft , vt CF 
dfrof. ad AE ; fcd N ad O eft , vt M ad 
O ( eo qiiodM & N aquales fiint ) . 
^^P^ ' aJticudo CF ad altitudinem 
AL eandeni rationem habet^ quam 
baiis B ad ba/im D . . 

Secundd in omnibus didlis folidis 
{ comparando femper ea , quae eiuf- 
dem funt Sp^citi ) /it baiis B ad D 
reciproce vt altitudo CF ad altitu* 
fpr.j. dinem AE . Dico folida ipfa aqua- 
lib. j. lia efte inter fe . Qu^oniam/ a^qua- 
Jes M & N ad candem O eandeiii-j 
rationem habent > 8: eft B ad D , vt 
Mad O &CFad AE eft , vt B ad 
' ^ D, feu, vt MadO; Ergo CFad ; 

:•• ^ " Mr,. • z AE -1 

* . • i 

.".!'':. d by Go6gle 
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g AE cft vc N ad Ot & inuertendo gprop* 
AE ad CF cft s vt O ad N j fed i J«^ ^ 
propoitio M ad N componitur c;k {J£^»f * 
racionibtis M ad O &:0 ad N : Er-- s im, 
go proportio M ad N componitur ^9%Uu 
ex rationibus B ad D & AE ad CF # 
Eft vero proportio / foiidi AB ad l('M»t 
IbJidum CD compofita ex ijfdem«^ ^**^-^ • 
rationibus baiis JB ad bafim D ^ & 
altitudiuis AE ad altitudinem CF; 
£rgo vt M ad N ^ ita eft folidum ^op* 
AB ad folidum CD; fed erat M '^'«^'1 
«qualis N« Ergo folidum A B 
qualc eil folido CD # Qiiod erac ^ 



PKOPOSITIO XXXIII. fuif, gy^^L. 

f tntdmk fframidis^ vel du§ frifnM^ j^.jri» 

({uofum bojfii^BitfUnguU^vd 
furaUihgritmmM^^hak^m' 'Vumm 
ungulum filidum tiuamum d midiu 
trium prcpitiiduaJium JiipiuUm ungum 
li folido €onteuto u mbus froporttcm 
nuiihui : amumifoiidu , qua eiufdim^ 
fpictii fun$ ^ aqualia tnfif Ji • Tab« 

VII. Figura 24 

Sint anguli fohdi B & E aequales ^ 
inter fe y & angulus B contineatur a 
tribtts rc^is proportionalibiis AB » 
CBy DB , & anguJiis E contineatur 
atribus F£i oEj H£ aqualibus 
mediae CB trium proportionalium > 
& compleantur trianguia ABD , F 
EH , atque parailelogramma KB > 
M£ * Dico primo pyramides ^ qua- 

nim 
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rum vertices C & G » bafes vero cri* 
. angula AfiD &FEH ^ vel paralle- 

logramma KB & ME aequaks efft^ 
a^/«^i interfe. A<erm)nis4C,G fubli- 
bmus^ mium sequalium BC & EG homo- 

logarum cadant perpendicularesC 

N GO ad fubieila plana : Erunt 

{>erpendiculares CN > & GO a:qua» 
es mter fe eo quod^ mtelie(liu apte 
applicetur angulus folidus B funer 
£ congruet angulus plaous A^D 
fuperangulumFEH j &fic quoque 
reliqui anguli plani . Quare fubli* 
mis CB cadet luper GE , & ob ea- 
rum asqualitatem iibi mutuocon^ 
gruent, & conuenient pundb C, G 
igitur CN 3 G O perpendiculares ad 
! ' ^ congruentia fubiefta plana y & con- 
uenientes in vno pun(^io C , vel G , 
iibi mumo congruent > & ideo se« 

Sualeferunt^ Etquoniam anguIiA 
>D & FEH a;quales funt inter fe i 
& eft AB ad FE i ita reciproce HE 
^P^jf- ad DB ; Ergo b triangula ABD & 
FEH aqualia funt intcr fe> pariter- 
que paraiklogramma KB & ME ae- 

2ualia erunt inter fe , & altitudines 
iN^ GO etiam sequales : erunt py- 
dfr.2j ramidetr CABD&GFHEinterfe 
^^^{m. pariterque pyramides CBK^ GM£ 
a^quales • 

Secundo ijfdem pofitis « Dico 
pnimata , quorum iatera CB ^ GE t 
& bafes tnangula ABD & FEH , 
vel parailclogramma KB & ME eile 

aqiia* 

Digitized by Google 



ualia itMef fe • QHpjniam praedt-! 

iles ipfis CN & GO xqualibus ; 
oque seQu^ alca enint > & }aa£vt^ 
) & FEH 3 quales funt , nec non 
'e$KB& M£ . £rgo/pi»edi4iU 
fmata aequalia inter fe erunt» 
lod crat » &c. ' 

w 

lOPOSITIO XXXIV. 

txi$ 3 & hafis kmhnies 3 fiCiuiW 
^lamis pAfssllelis ba/sbni 3 ^eque re^ 
notis a centro fphjLrA & vertice coni^ 
ir fuper fi&i§hibiss , & fufsr eiuulo 
^tsfis tmt 3 vil he>?ttffh^r j foiida^ 
^quiisliss slifirsbamiur : fs&tofsesge^ 
tfSdttTiulafes fimul fumpto ^qu/tUs 
tuui isreuie hufis hemtffUfij 9 vel 
'itssi & folidu ipfaefunt CflsssdfiUm 
\uulis cylindfo fupit dnssie bufis c#« 
ti I V$lheffssffk4r%j defcripse eiufdim 
\ltiiudinis ^ 1 abua VII • Fig* 25 » 

>it bemifphejFiitWfiC^ 

\ re^ius FGH y quorum circuli 
ium A & £ £nt «quales^ &ka»BS 
\ & EF perpendiculares ad phna 
:uloniiii £9 fint etiam a^ua« 
, & per punfla M &0 a^que tt^ 
ta a centro fpii5er«A>& a veitice 
li F ducantur plana KL & PQ^ * 
allela bafibus A& E . Dico primo . 
iras PQ & KLfimuIsuptas ^qua^ 
efle circulo A. Etpatet feiuone 
\i PCl parallelam phno circuli 

O bafis 



5*4 EucliJis Re/tituti 

i prtp, bafis E a effe circiiluni , At in fph^- 
i6.hH, q^ia axis BA perpendicularis eft 
ad vniim planoriim a:qiiidiftantiiim 
, CD b erit quoq,* perpendicularis ad 
9.ffi/ reliquum KL ; &; idco e anguh AM 



1 



quibus latera AK , AN funt aqua- 
«^.f^*'* ha ( cum fint radij fpha:r« ) & latus 
j 1' AM eft commune . Ergo triangula 
9X4, erunt fimilia, & ideo d latera KM, 
tx NM aiqualia erunt , & omnes alias 
YtStx a pundto M edu(5laE in figura ^ 
KMN» QtKii-e tzlis fitjura erit cir- ^ 
culus • Et quoniam « in triangulo 
ecrop. redlangulo AMK duo circuliara- 
dijs KM & MA defcripti aequales - 
funt circulo a radio KA defcripro j*^ 
seftque circuius A, vel E a:qualis 
circulo radij KA , eo quod redias A 
K> AC , EG squales iunt> atque^ 
circulus radij AM ^tqualis eft circu- 
loPQj:adij FO, feii radij PO ei 
aquali ( eo quod triangulum POF 
fimile eft ifofcelioGEF ) . Igitur 
circulus A, velE arqualiseft duo- 
" bus circulis KL, & PQJimuI fum- 

ptiS . , A r: n 

> Secundo. fuper circulos A j E, P 
O & KL defcribantur c\'Iindri aqua: 
^fcXD . ZGH V^Q_& RKL.< 
pico cylindrum XCD , vel ZOrl 
£equalem efl*e duobus cylindris RK 
L & VPQJtnuI fumptis . N^m al-^ 
titudines XC , vel ZO & RK , VP ^ 

sequa- 
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aquales failas funt: Ergo/cyiindri ^^^^f^^ 
XCD , RKL j VPCleriint vt bafesj J*^'^* 
& eft bafis circiilus A > vel E a:qua- 
lis duobus cixcviM^ KL & PQfimul 
fumptis. Igitur ^cylindrus XCD j t^^^f^ 
vel ZGH sequalis eft duobus cyiin- 
dris RKL& VP^Ofimul fumptis , £5, Jf^ 
vcpropoiirumfuerac # 

PROPOSITIO XXXV. Si hmtS- 
fksrium i epmns uSus 5 fylmdrus 
aquulis AXes ^ & bafes hAbuenut ^ 
fojfunt adfcribi hemifpbisrio ^ ^ tona 
jigw a gruduti. ex cjlmdris ^qui uU 
tiS€$mpofisM I iiu vteireunfeript^^fi- 
mulfutnpti, ^ maiores fint dato ejfltn^ 
dr0 exeijfu minof$ quocun^u§ dutc | 
dui^ inferiptde ^ Jsmul fumptA 9 mi^ 
norcsfint datc cjUndro defeHu minore 
quoeuneiue dfkte % Tabula VII# Fi* 
fura jk6^ 

)it hemifphasrium ABC » conus 
reftus DEF i & cyiindrus IHKR » 
^uorum bafes A^ D fine circali 
aquales, & altitudines perpendicu- 
Jares AC ^ DF # IH iinc aequales in- 
ter fe • Dtbent adfcribi , imperata^ 
figurae . Secetur # lacus IH cylindri | 
bifariani in M y ducaturqiie b planum he%pr * 
MN paralleium bafi 6 . Manife- lo^ibk* 
Ihim eft^ cylindrum IMN dimidi- ^pMp^ 
um efle totius cylindri IHK ; & fi ^?-**^ 
jrurfus iatus IM bifariam iecetur m 
O % ducaturque planiun per O paral- 

kidfn bafi 0 : iimilitei: erit cylin* 

O 2 drus 
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- 316 BHcIidis Re/}iffni 
drus RIO climidiiim cyiindri IMN;- 
& fi h^c bi|>artitio,& produftio pla- 
norum «quidiltantiu baii G femper 
4 «je pf"* repetatur ilreiinquentur tande cyJin^- 
if^ la$ drus aliquis^qui minor erit quacunq; 
magnitudine propofita* Ponatur igi^ 
tur poftremus cylindriis RIO minor 
quacunque magnitudine data. £t# 
lih.u MH birariam fecenir in Q> diica- 
rftfr/)^ tm^qye pJanum paraJJeJuoiDafi & 
^ addatur in diredlum cyiindrus PIR 
^ «quaJiscylindro KlO; feceturque 
%l7iu /tam altitudo AC y quam DF io^ 
tocpartes iquaJcs inpunClis S, T> 
V, X, Z, Y> in quot/eda fuit IH • 
tffof* Patet^ partes AV, FY sequaleseiie 
!• A ji cuilibet QH > & inser fe ( eo quod 
aque multipliccs earum AC > DF 
& IH €c:quaks funt inter fe ) • Ea- 
dem ratione reliqu partes VT, TSf 
SC» YZ, ^X, XP^ QM^ MO, OI , 
IP ^qualesinter fc erunr» Deinde 
h per pundta diuifionum ducantur 
htxnf. piana parallela balibus A & D^ quae 
^ ciyculos eflicient tam m hemifpJic* 
l^M. rio f quam in cono , quoitim circu« 
lorum radij funt S*, , Vx> Xt j 
ldiF.i9 Z* I Yir : & < fuper circuJo radij S* 
' defcribantur duo cylinciri re£li $ 
quorum aJtitudines SC & ST , eo- 
• ' rumque femifectioncs per axim fint 
paralJeJogramma rettanguJa C > 
1 «: eftque parallelogrammum C « 
m prof, circmifcriptum fcgmento SC a cir- 
la. culi maximi fiC ^com quod contin-- 

gens 
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gens a puncflo C cadit; extra circulfi 
BC^ parallelogramu vcro Tat infcri- 
ptum eft frufto i>«/fiT eiufdc circulii , * 
cum n latus oppofitu, & arquale ipfi n f r^u 
S«minusfit| quani T^, eo quod Ui.\. 
miniis diftat a centro A circuli BC j \^J^^^^ 
cjuam Sc« . Et quia alritudines SC > 
bT «tquales funt , & bafis commu- 
nis , ^ cyhnaius Circunlcnprus feg- 
mento ljL)haeraj > cuius feniife<i io per 
axim efr C«j erit a qualis cylindro 
infcripto > cuius femifec io eft T 
Eodem modo fuper reliqnos circu- 
los radiorum TiS , > Xi> Z9, V'«» 
defcribantur bini cyWndii > quorum 
vnus extra foJidum cadens aqualis 
erit reliquo intra ipfum cadenti j eo 
quod funt omnes iLqucalti^ & bini 
quilibetcommuni^m bafim habent • 
Vnde vniuerfa figura ijradata , ex 
cyiindris aquc aitis compofrta , cu- 
iiis femifedtio per axini S«/2x At 
quo; eft in fcripta hemifphino , a^-^ 
qualis erit figurac gradat^. circun- 
fcripta* abfque infimo cylindro 9 cu* 
ius lemifedtio per axim C «/3^ V • 
Siniiliter figura gradata ex cylin- 
dris aque altis conipofira , cuius (c- 
mifeifiio per axim DiSx Y mfcripta 
coiio aqualis oftendctur figura^ gra- 
data^ circunfcripta' abfq^ infimo cy« 
lindrojcuius femifeClio peraxim X 
ifl^F. Quapropter bina- figura grada- 
t2t in fcripta^ hemifpha:rio > & co« . 
no , finiul fumpta^ j «qualcs eruac ^ 
i O 3 dua^ 
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duabus Hguris gradads circunfaip- 
tis hemirphaerio ^ & cono abfquc^ 
duobus infimis cylindris ^ qiiorumL-> 
femife^iones VB & X£ • £t quo« 
vniam pundla V> Y acjue recedunt d 
centro fphsp^rde A ^ & a vertice coni 
Fredli cylindri p jrque alti> quo- 

MHi% rum iemife^iones peraxim parai« 
lelogramma > & Z^y y fimul iiim- 
pti > aquales erunt cyiindro QHK ; 
propterea quod altitndines ^quales^ 
funt , & circulus bafis G a?qualis eft 
duabus baiibus a radijs Vx # & ¥^ 
defcripris ► Eadem rationc duc cy- 
lindri ^ quorum iemiiediiones V^ % 
& X* arquales erunt cylindro QM 
N ; & duo cylindri quorum femife- 
dliones T« ^ D# aquales erum cy- 
lindro OMN* Quare dux figuraf 
gradatas inicriptse hemifpherio 9 Se 
CQ|io,quarum femifediiones A\e« S 
& Yfr9i O fimul fumpta? , a:quales 
crunt cylindro OHK; fed eifdem 
figuris infcriptis a^qualcs erant dux 
figura' gradatae circun(cripta* hemi* 
fph? rio > & cono abfque infimis cy^ 
lindris ^ quorum femife&iones C«r 
/8 X V & Xtjjf F • Ergo duT figurae 
gradata; circunfcripta hemifpha^rio^ 
& cono abfque infimiscylindris > a^- 
quales erunt cyimdro OHK»^ At f \ 

^••ft»r* ^'^^^^^ cylindrus circa fpharam^ j 
cuius femife^lio B V t «iqualis eft cy* 
lindro OIR 1 propterea quod bafes ^ 

^ alticudines «^uales fuot : pariter^: * 

quc ' ' 
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; infimiis cylindrus circaconum» * 
us femifedtio EX aequaiis ell cy- 
dro PIR ; Igitur dua figurzE gra- 
:a: circunicriptx hemifphaerio j & 
no , quanim femife^ioaes C«/?x 
k j & D£ idir F > iimul fumptae 
[uales erunt cylindio PHK ; eft- 
le cylindrus PIR exceflus cylin- 
1 PilK fupra cylindram IHK » 
que cylindrus PIR minor erac 
iacimc|ue daca magnitudine . Igi- 
ir duae figurae gradatae circunfcrip- 
B hemiipnxrio A£C > &l cono D£ 
> fonnl itimpcx » fuperant cylin- • 
rum dacum IHK excefTu minorc^ 
uacwnque data magnitndine ; 'Ec 
nx figurx gradatae infcripcx henuf* 
»hzria ABC y & coao D£F > quas 
^quales erant cylindro OHK > de- 
Lciunc a cylindro IHKdefe^u OI 
minore quacunque data magnitu- 
iine* Qtipd fieu po^Te oftendea- 
dum erac » 

PROPOSITIO XXXVI. sphdrk 

urti» tflindri «mus ksfii dqmslif tft /f 

iirtulo maximo , axis ver'^ &qualtt i.t f .ja 

radio Jphjtr^ * Tab» VII.Fig.a7* 

Sit fphxra ABCD , cuius circu» 

lus maxtmus per centrum £ du^ms 

fit AC > & conus FHG &cyltndrLS 
NKLO^finguI^ quorii balci M»8c' ■ 
fint xquales circuio E > & axes MG 
f Qg iiot asquales « & peipeudi*. 
O 4 cula- 
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}Jo Buciidis Re/iituti 
culares ad plana bafium QiE&t M « 
Dico fphaeram ABCD quadiUf>iam 
effe coni rcdi FHG & fexquieer- 
tiam elle cyhndti NKL b defciiban- 
tur circa hemifphcTrium ABC ^ & 

* circa conum FHG dux fi9,urx gra- 
datas ex cylindrxs a qiie ains compo- 
fitae^ quarum feifiifedtiones per axim 
fint R & Sj ita vtj limul fumpw^ 
maiores fint cylindro NKLO excel- 
fuINO minori cjuacunqiitL data»^ 
magnitudine : pariterque nemifpfaae^' 
rio j & cono infcribanrur dux figu»< 

• rae 9 quarum fcmifectiones X8^ 



defei^u PNO minori quacunque da« 
ta magnttudine • £t quomam futit 

dux magnirudincs > prima cyliudrus 
NKLO > fecunda ell hcmirpha:rium 
AECy vna cum cono FGH ^ & duae 
alias magnitudines in ratione &fqua* 
litatis , fcilicQt cyliiidrus IKL, 3C 
dua^ figuras gradatae ^ fimul fumpta: j 
miarum femifediones R & S qu*2 
lunt vna maiores prima ^ & fecua-- 
da ^ ( nam figura? gradat^ circun** 
fcripcce % quarum femire6iionesK& 
S maiores funt hemifphd^rio vii4 
cum cono ) ^ & cvlindrus IKL ma- 

ior eilcylinaroNKLO excefiiuIN 

O minore quacunque data magnitu- 



gnirudines fcilicet Cylindrus PKL ^ 
quia^quaiis eftduabus figuris j^rada^ 

asioftjfipUs^ quarum femifeaioncs 




minores fint cylindro NKLO 



dine 
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X & Z , funt vna minores prima , 
&fecunda; eftque defedus cylindri 
PKL a prinia y fcilicctacilindro N 
KLO minor quacunque magnitudf- 
ne data : Ergo e prima<ad fecundam, 
ideft cylindrus NKLO ad hemif- 
phaeriumABC vna cum cono FGH 
eandem rationem aquaiitatis habet • 
Eltque d cylindrus NKLO triplus 
coni FHG ^.quaJcm balim , & alti- 
tudinem cum ilJo habentis: Igitur^ 
hcmilphaiium A£C vna cum cono 
FGH ad conum EGH triplam pro- 
portionem habetf Et / oinidcndo 
nemifphi^num AI>C ad conum FG 
H duplam propoitionem habebit; 
Eflque fphara ABCD dupla hcmif- 
pharij ABC : Ergo fphara ABCD 
£)uadrupiaeft conlFGH . Etconux 
FGH tertiapars eft cylindri NKL ♦ 
Igitur fphacra ABCD adcyiindrum 
NKLfe habet vt quatuorad tria vt 
erat &c. 

PROPOSITIO XXXVn. Pyr4- 
mides , fnfmat^ coni , cjUndri fimU 
lis y & fphifns m tfif Ucatafunt ra- 
ihne hotnologorum latefum^ j vel fuo^ 
' fufn axium Tabuia VIL Figursui 
28^ 29- 30 31. 

Sint dvix pyramides > aut prifma* 
ta, autconi ^ aut cylindri umiiesj 
aut dua^ qualibet fphaerae ABCD 
& FGHK3 quarum latera homolo* 
t;a , lcu axes AB & FG . Dico foh- 
dmxi ad fimilc foJidum tripiicatairL^ 

O 5 ' -h^- 
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habere «ropoitionein laceris , fcit 

» prop. ^^'^ A B » ad latus. > fcu axim^ 
0*bih' ^ ^ * Demitcancur « a fumtmcati* 

bus {©lidorunt ad plana bafiuin-*- 
perpendicuiares' AM & FN » quar 
altitudines eorunt determinabunt ► 
Et ex. iatere homologo FG £e6ko F 

K/* ^ -'^^ » ^ ^"^0 * plano EO 

cf rep I ^ |>araIieHo baii GHO crit r pyra- 
ttjtnk. mis. vel prijma iedum F£OI sequa- 
Je & fimile iph ABDC , &Iatus F 
E fea ei aequale AB ad FG eandent 
rationem habebit quani akitudo F 
S fcii ei aequalis. A M ad. alcimdi-^ 
nemFN; Cumque propterfitnili- 
tuduiemt£iai^ulorum> verpasallie-- 
logrammorum CBA , KG F iit, vt A 
W B ad BC ita FG ad GK • Ergo d 
i<k./.3 permutandovrABadFG» feu» •tvt 
« prop' altitudo AM ad alritudinem FNa.ita? 
7*'*' 3.- eilBCadGK». In conis; verd, &: 
fdcfiz. cylindns , quoniamjfpropteriimih.- 
a. e».. tudinem foIid6rmn>« vr iuus^^ AB ad 
axur. FG j ita eli diamtter CD cir— 
epr.nt culL Bafjs ad dizmetxum HK * fcu g: 
xadius.BD ad radium- HG r & an- 
guli AB£) & FGK s-quaies iunc : 
paritcrque arrgiifi ai^ M & N refti 

Ergo A rrianouia'.ABM& EGN fi- 
inj^ajfunt ;: Quare vr i' axis; AB ad 
i^Ji» *xim FG X ita cii; AM„altitudo eiuf- 
dem ioiidi , adi akitudiiiem: al-. 
. terius folidi . P^tetergo > quod io-»- 
omnibiis pra-diciis fohdislimilibus» 

cft lacu?» vel axis AB ad latus » 

feu 
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-feu axim FG » ita cft altitudo AM 

ad altitudinem FN ; & ita pariter cft 
BD ad GH qiia; funt fatcra feotn<H 
loga polygonorum baCuiTi: > vel ft- 
inidiamctri circulortim: baiFum BD 
& GK diftoruni fblidorum & quo- 
niam l fQlida > |qu^ ciufdcm fpecici ' C^^^ 
jfunr 3,ideft •oniinter fe comparatr 
&c« proportioncm habent inter (k^ 
eompofjtani cx proportione bafium 
BQt>^ & GKH , & cx rationc aJti-. 
tudinum^ AM & FN £ft vcrd m m fnfo 
piopojitio duplicatalatcri5a.fcu fe« 
midiamctri CJB ad latus^ feu rcmi. JW; 
diametrum GK eadem p qiix bafis B ' 
CD ad ci iimiicm bafim GKH ; fcd 
vt CBadGK,.ita:eftAEad fG;. 
Ergo «^proportiodupricata^htcris, J J^^* 
feuaxis AB adlatus j, fcu axim FGr * 
eadem eft^quoe bai]S.BDC adbaiioic 
GHK Poftea i)mpla proportio A 
^Bad FG eadem eft , qu^e altitudinis 
AM ad altitudinem FN : Ergo pro- 
portio foiidi ABCD ad folidum.F 
tjH K componitar cx dupiicat^f^ro^ 
portione,. &rurfus ex fimpla ipli* 
us;AE ad FG H«ei^ vcrd tripli- ^j*?^ 
cata proportioeit latens >^ vei axxs * 
ABadFG • Quarcfolida fimiiia^ 
ABGD & FGHK triplicatam pro-^ 
portioncm habcnt iaterum homoio-* 
gorum fiue axium AB ad FG 

I a 1 pha^r is> autcm. AC BD & F H 
GK intelligantuc circunicripti cy- 
iindri lecti MJ^ & N O ^ ^juoi um ba.- 

O ^ fcs^ 

\ 
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fes MP & NR cTquales fint maximo 
fphaer^ circiilo , & altitudines LP 
& OR xquaks diametro eiufdeii^ 
fphxxx . Et quoniam cylindri ML^. 
&NO fimilesfunt^ (eoquod furit' 
redti ^ & eandem sequalitatis ratio- 
nem habetaxis AB ad axim FG> 
quam MP diameter cireuli fua^ bafis 
^paru NR diametrum bafis alterius : 
Ergof cylindrus ML ad cylindrum 
hnifif . NO proportionera triplicatam ha- 
bet axis AB ad axim FG; Elt vero 
fr#p 16. 1 q^hndrus ML fefquialter fphasi-a^ 
imns. A(JBD ; Pariterque cylindrus NO 
Tfrop, fefquialter fphaeraeFHGK: Ergof 
* ' permutando vtcylindrus ML ad cy- 
ffaru lindrum NO ^ ideft/ vt triplicata-^ 
frim^ proportio axis AB ad axim FG i ita 
^^''^' ' eft iFhara ABCD ad fpharam FH 
GK. Quod erat oftendendum * 



Fims LibrifeXtf 



LT- 

Google 



33 5 

L I B E R YII. 

Evcr. 

De q ' tnque corporibm regttm 

laf^ibus . ^ 

D E F I N I T I O N E S. 

Vfieetur ektt ¥eu»tm : Et pfoportio 
aiiadratorum quarunltbet Ifnearim, 
iteeetur enru» dem Unenrum fte^ortio 
fotentialis » vel in potentia » » » 

SOUDA filitr^ infphjtrs ^nfcribi dtci^ , 
tttr y fpiMrM eircttnjeribi Sgnr^ 
Joltdx , guMnie omnet anguli folid.€ 
figura tangmt fuperfitiem ffhAte, • 

SOhlDA figftra ffhAr<e circttnfcribt dict- nu 
tttTt ^ fphuftt imftribi dieitut in fi' ■ 
oura folida quando onmia pUnafigft* 
TAfoUdA tangunt fupgrfiatt» lphe,ra • 

PROPOSITIO I. X» iAttt ffh^ra f^^h. 
jiguram folidM jub quatuor triMtgltlit XIII. 
dqualibut>& <equilate rit ton tentami 
infcribere, VocetarattttmtalitfiiH» . 

r» TeKaedrum.Tabula VIII. Fi- 

In fph«ra ABCD > cuius axis A 
CjCircuItts maxiinus ABCDjiiiicri 
benda eft figura imperata.Secetur* a^.i». 
CE>qu« tertia pars fit axisAC,& in lib. «- 
plan6 circuli ABC ex E eleueturE kjr.t»* 
B b perpendicularis ad axini , 6c EO 

perpendicularis ad plauum jgr hh, 
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Bextehfumjeritvicifljni AC per- 
^endicularis ad ambas EB^ EO ; & 
epf»u ^^^^ planutn per eas. dudlum $ 
et^\ * juod in fpItaBra efficiet circulttni-». 
/jt. tf. BGDF a & in ea infcribatur tri- 
f.f^J* angulum: gequilaterum BGB' , iun-^ • 
ejf. s. gaiiturque redlx AB > AF & AG ^ 
lik's* Oftendendumeft figiiram ABFG 
f «X pr« efle qujefitani ^ Qupniam/ in femi- 
jo. /.4. circulo! ABC 9, recTae line* C A » A. 
f^/X* 5 « proportionales (unt y t^; re- 
cca C A ad. A£ ». ita eric quadratuni' 
€X CA adqnadratuniEex AB;. & itaL 
crit quadratum ex BA ad, quaJrar 
t&pfl AB } Ced 4vt ttiU AE; ad E 

ly. l^. C > ica eft qiia J ratum ex AE ad qua», 
ii>r.(9. dracumexEB t Jgicuriex compo> 
*»• )• fitione ordinata ent > vt AC ad, C E 
tertiam. partem eius > ita quadratunir. 
... AB ad qufldicatum- EB i & / propte- 
/1*. t, '^^^ quadratum ipfius AB; triplma.»* 
mp jo» eft quadratUpfius £B,*fed i».quadra- 
tib.'S* tum ipfiiis^ FB" fciiicet laceiis. tri^- 
anguU xquilateri > in{crrptt> circu^ 
lo BD triplum eft^ qi?adrati- radij 
n»f.4» eius:£&. Ergo «irquadrataxe^arunii 
lib. j. AB > & BF aqualia ftint inter fe-' 
o tx pr, ^ * propcerea redx AB &. BE at- 
«7. qualeserunt. Eadem ratione tam_». 
xeita AF , quam. AG asqualis .erit 
eiilem FB» ieu BG » vei FO & pro- 

rt4.i.i FG „ iiOft & BGF «rquiiatera e» 

nrff/".» runt &interfe jcqualia . Et hac 
• - comprehendttnt i^Iidam figuram f 

def- 
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i!eftri|>tam intta fpheram ABCD^ 

3uod impeiatum fuerat» Vocetuf 
i&a figiu-« AfiFO TMntirim » 



Orclhrium Diameter iphsrx {>o- 
teftate fcfqui altera eft lateris in» 
fcripti tetraedri . Nam fadla eft C 
A fefquialter a ipfius A£ , & vt C A 
ad AH ; ita ollenfum' eil m hac pro- 
pofitioni; quadratum iplius CA ad 
^uadratam. AB iateris Tetraedri > 

PROPOSTTIO IT f» dataffh^ra evCL. 
/»Hd»m fiiuram fuk »S§- triai^iUis «• r^. 
quitaterss inttr fe Aqualtbus conten» *W» 
laminfcHbert »■ IToceturautem talis . 

figur» Odiaedrumr Tabula. VIII» 
figura». 

Sic data iphserx A6CD y cuius 
Centruni E - Defcr ibi debet intra-» 
ean» figwra imperata ► Ducamur « t |>r. t«i 
tres diametri AC ,. BD , FG ad_^in- /it. i». 
ttfeemperpendiGuiaies, 8r coniun-' 
caixtur reaae AB, AF , AD , AG , 
t:B , CF, CD & CG . Quoniam 
in tnbus trianguliff AEB > AEF> B 
EF communia latera EB j AE & E V 
F funt sEqualiayradij nimirum fphae* ' 
tx r Suatquc anguli AEB 5. AEF & 
BEF aeqnales > cumradii A£ y B£ » 
lE adinuiccmperpendrculares du- 
^tiiinr. I^iturA^ifofceliimitriangu-. &^nf» 
loriim baies AB > AF , FB jEqoales «rf J.»» 
fiint inter fe ; & propterea c aim- 
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mili ratioae reliqua omnia triangu- 

la BAG , GAD , D AF , FCB , B 
CG , GCl>i DCF xquiiateia e- 

1 unt; & i funt intcr fe aequalia> ciiia 
fj'- * biaa qttalibet tdangula habeant ia- 
^ • eeia eommunia • Igkur figwra foit- 
da ABCPGF intia fpharam dei- 
cripta coinprehenfa er it fub.o(ao tri" 
angulis aequilateris , & inter fe ae» 
^aalibus , & hoc erat faciendum . 
Vocetur iiuiufmodi figUM fi^lidaii^ 

» 

CcrolMm Conftat fphsra; dia- 
men«im poreftate dupiam efle ; Et 
radium fphiera; potettate feniiflem. 
elTe lateris o(^iaedri . 

Nam in quolibet triangulo ABC 

# re6laagulo iu femicirculo ABC, 
m qiio duolatera AB , BC aquaJia 

* funt quadratum/hypodienufa; , fea 
5>«»* diamewi fphaeraE AC duplum ell 
quadrati lateris AB & ^ quadra- 
i «X tuiniradij E A , quod eft quarta pars 
^I^K* quadrati AC , erit fdmiiCs quadrad 

PROPGSITIO III. /«-/-i^^/Mrf- 

qmdratis MuntihHs-conttHttim • y «« 
MlMr r«(f«j%«r«» Cnbus.» Xabu-: 
la VIII. Figura J. 
Sic da^ %naera ABDF » cuius 

• centrum G » axis AD . Debet in_i 

ftainfcf ibiiigttra imperata Sec«;tiu: 

« reda 
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a reaa GH , qiia media pro^rtio- J.j;-»^- 

«alis fit- inter radinm fphaeraB OA p^, 

eiufqne partem tcrtiam : erit b eius /,j 4. 

quadratum tenia pars quadrati ex b 

Jualis GH , atque per duo punaa nj^, 
I & O ducantur duo plana ad axim . .. 
AD ereda , ficuti in prima propo. 
fitione huius fa^um eft , quae <i effi- 4f r.» 

dentcirculosBMF.CRE.&^^V it^o. 
illo f ducantur dua: diametri !>*• .« ^,^. ». 
MN ad Jinuicem perpeiidicularcs 
& in alceio ciiculo ducatur/ drame. ^'^ 
tetCh parallela ipfi BF. atque R 

05 parallela ipfi MUi iungantur- 
nue reCtse BM , MF , FN , 8fc. ,Et 
quoniam iundla refta GF m tnangu- ^ ^^^- 
loredangulo FGH^ quadratunu ig./.j, 
radii FG » feu GA ctqiiale eft duo- 

bus quadracis FH & HG ; & erat 
quadratum raH ij AG triplum qua- 
aratiipfmsGH: Ergoquadratum - 

ipfiusGFfeuduoquadrataipfarura • 
FH & HG tripla erunt quadrati ip- 
fius GH ; & propterea quadratum 
ipfius FH duplum erit quadrati ip- i,,,,,,g 
lius HG ; cftque b quadratum ipli- /j*. j, 
us FM duplum quaorati iplius hn 
C eoquod angulus FHM reauseft, 

6 FH & HM funt radij aequales 
ciufdem circuli BF ) ; Igitur qua- 
dratum ipfius PM quadruplum ent 
quadrati Ipllus HG ; & propterea.^ . 
^redaFM dupla ent ipnus HG . itxprj 
Vnde FM ajquaiis crtt HO . Ea- >7. <•-»• 
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<jem ratione Qagalx re^se FN » N 
B 8cc. «quaks enint etdem HO > 

I m, fwntque i fmgulx BC , MR , FE & 

iSlu NS par aliel» , & arquales cidem H 
O } propterea quod coniungunt ter« 

m ff .1« rninos radiorum parallelorum ^QCtm 

liba^ inter fe aEqualium > ciim «qualiter 
diilent a cetrocirculi maximi Cphx- 
XX , Igitur duodecim te€t9 
aquales funt inter fe ; & quia axis 
AO perpefidictilari.s eft ad ttOidS M 

S£%!* N,BF,RS&CE>&ideo»adpla- 
• nacirculoruniBFM&CER.&rc- 
BC, MR, FE, NS paraHelx 
fitnt axt AD ; propcerea eaedemre* 

" yj* t\x 0 pcrpendicttlares erunt ad iph^ 
' BM, M F> FN : &c. atque ad CR » 
RE , &c. in planis eomndem circu- 

p (>»•.»« Jorum exiftentes . Similiter *angu- 
li NBM , BMF CRE , &c» re6h e- 
runt 2 cum ia femicirculis conftitU" 

5/*'' ti fint . Quapropter f figurac fex B 
R,RF,FS, SB.BF &CE crunt 
quadrata > qvLm comprebendunt figu- 
ram intra fph ram defcriptam— » ♦ 
quod fiiit propojgtuia» VoceturCiU 
lis figura CuhMs » 

ConUarium Patet fphxrae d lame* 
trum poteftate triplani efle lateris 
cubi • Nam fphaerx radius AG fa- 
■ '* i\us eft triplus poteftate ipfius HG» 

V's 'S' ^^^"c dupli ipfius AG » atque 
|pV.»». latuscubiBC oftenfum eftduplum 
j« ipiius HG • £rgo r quadracum AD 

tri' 
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fripliim eft qwadrati lateris cubi 
BC. 

PROPCSITTO IV. JndMtMffhira EVCLt 
Jolidapi figUYAmfMhviginti trUngu^ 
lis ^quihterisj & intet fe dquahbus 
iontentam mfcriben r Vocetur 

tem tAle folidum Icofaedium • Ta~ 
• bula VIII. Fignra 4. 

In fphaera, cuius axis AB , cen- 
trum C j circulus maximus ADBF 
infcribi debetfigura folida impera,- 
ta r Secetur « CI > qua* media pro- ^ y^^^^g 
portionalis fit interiadium fphcr roe /. i.cir 

AC, eiufque partem quintam : erit f^j^^* 
h eius quadracun\quinta pars qua- i^^^l^ 
drati radi) fph^rrii; AC , &r fecetur 17 /,^.4 
JMC asquahs ipfi CI>& perl,& 3» 
M ducantur duo plana , eredia.^ '^*^'» U 
ad axim AB ^ atque ad circulum A 

DB ( vt in prima propofitione huius 
fadlum eft ) qua' d efflcient diios cir- A pr.f^ 
culos DG & EF ^ inter fe aequaies , '«^* 
&/paralklos ; eo quod iunai radij l^^f^^^ 
DI & EM aqualiter diffant d cen- f pV.V/ 
tro circuli ADB,- Et^in eifcienL-5 
circuiis mfcribancur duo pentagona 
regnlaria DHKL & FPON, ita vt ''^'^' 
anguli D& F in puCla diametraliter 
oppofita fphserse D & F incidant;& 
a polis fph.Trf A& B ad fingulos an- 
gulos penragonoru vtGtx iungantur 

AD, AH^ &c- BF,BP,&c. Ducan- 
turque recta' ND^ DO> &c*Often- 
dendum eft viginti trianguia , com- 



Euclidis Refihuti 

prehendenria infcripram fi?uranfL-5j 
^qualia » & aquifatera efle • Diui- 
M V- datur h arcus ON bifariam in E ; 
^'•'•^' iungantur^ue redt* NE , DE & D 
C . Qiioniatn quadratum radij AC 
liue DC quintuplum eil quadrati 
iff.ih ^P^u^ • Suntq; i duo quadratauj^ 
w/ft * DI & IC a:qualia quadrato radij D 
C ( propterea quod ani^uius DIC 
J ff. a# redtus eft ^ cum / axis AB pcrpendi- 
6^« 6« culaiis iit ad circulum DCr • ) Igi« 
tur duo quadrata DI & IC quintu- 
pla funt quadrati iplius I C ; & pro- 
pterea quadratum ipfius DI cjuadru-» 
plum erit auadrati ipiius IC • Vn« 
de m re^a Itnea pl dupla erit ipiius 
IC ; eft autem MI dupla eiufdem^j 

19 US^ iQ jgij^y r^^j^ j)i ^ ^^^^^ 

n fta^ les funt inter fe ; eftquen ME .T-qua- 
a« eidem DI ( ciim «qualiter di- 
llent a centro ) Ergo q ngura DIM 
li/*^!'* E cuius angulus 1 rectus quadratum 
• eft , & propterea reda DB a^qualis 
enc Dl radio circuii DHG > fiuc> 
radio M£ ; cumque arcus N£ fe^^ 
mifils fit arcus NO fubtenfi a latcre 
f jpns<^ -pentagoni : f erit re^a N£ iatus de* 
w# j% cagoni eiufdem circuli EOF , cuius 
q#xprt ^ D£ iatus eft infcripti hexagoni ^ 
J* cum ftt aqualis rauio cuculi ME : 
Eft vero axis AB perpendiculans 
. adcircuIumEOFiatqueDEeft pa« j 
lil*? * rallela ipfi AB ; Ergo r D£ perpea* 
f fr. u dicularis quoque erit ad planutiL^ 
/i^i^t circwUEOE; &pj:optefeft/ad rc- ^ 

ttarn ; 
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aam EN in eo ex/ftentem ; Vnde-* 
in triangulo D NE erit angulus DE . . . 
N reaus , & propterea t quadratum & " 
ipiim D N aquale erit quadrato 
latens decagoni N E vna cum^ 
quadrato iateris hexagoni DE eiui: . „ 
demcircuaNOF.-&1deo« ND«- ''^1 
qualisent iateri penta£*oni NO e- * 
lufdemcircuiiEOF. fiadem ratio* 
ne fmgula redia^ DO , HO , &ci 
quales erunt fingulis iateribus pcn- 
tagoni NO, OP , PF , &c. ideoque 
« qumque trianguia NDO , OHP , » fr. ... 
i^iUfs &c. ^uorum baies funt quin- <^r.U 
flue latera pentagoni NOPF inter 
fe «quaiia , & a:qu!latera erunt * ' 
Eadem rat one oilendentur quinque 
tnanguia DOH , HPK , KFL, &c. 
quorum bafes funt quinque Jatera-j 
pentagoni DHKL «quiJatera, & 
inter fe,& prioribus afqualia . Tan- 
dem quoniam AC quintuplu potcil 
ipiius iC , & eft MI dupla ipfius I 
C ; Ergojf MA in I fecatur cxtre- ypwf, 
ma, & mediaratione, cuius fegmen. **' ''^* 
•tiim imaius cnt MI ; hoc autem x~ 
qualeeitcircuiiradio ID , fciiicet 
xlateri hexagoni circuli DG , erit *fxfr« 
m minus fe^mentum AI aequalelate- 
•ri decagoni eiufdem circuJi ; ideo- 1 IV'* 
que b quadratum ex DA . quod bpr,\$ 

quale eft duobus quadratis ex DI & t-s» 
lA ( cum axis AB peipendicularis 
fit o^lenfus ad eius radium ID ) erit cpru 
«aBqualequadratoiaterispentagonii d.li 
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^ & 4propterea re£}:a D A a^iualis eric 
lateri pentagoni DH circulo DG 
infcripti 5 & iic reli^ux omhes AHt 
AK, AL » &c. pariterque BN, BO, 
BP> &c» erunc incer ie aqiiaies > 
aequales iplis Jateiibus D H , HK > 
KL»&c* Igitur deceni* triangula 

^ *^ vertices in A & B habentia (tot ni- 
mirutn * quot funt Jatera amDorura 
jjentagonorum NOPF &DH,KL ) 
aBquilacera funt^ & incer fe ^ & prio- 
rions aequaiia > Quapro]^ yiginti 
triangula comprehcndentia fojidam 

£guram intr^ (phav^ani defcriptaoM 
aequilatera funt , & inter fe azqua-: 

lia» vt propoiittMnfuerat* Vocecur 

huiufmodi figur4 ioii^a itt/aitdrut» • 

eifpikriim Sphxim diameter ad 
latus icofaedri ell » vt lacus hexago- 
ni ctim dupto iaceris decagoni ad 

iexf¥» latus pentagoni . Nam in^^circula 

D<^eit DH lactt$ . pencagoni t &/ 
radius DI s feu ei a:qualis IM eft la- 
tusi-hexagoniij eflque IM maius feg« 
mentura redlas MA diuifae extrema , 
ratione; Ergo^minus eius 
fegmentum AI » & ei «qualis MB 
ilint Jatera decagoni eiufdem circu* ' 
li DG» & proptereadiamecer ipiiaB* 
rae AB ad iatus icofaedri DH erit » 
vvt fumma iateris hexagoni IM , & 
dupli latci is decagoni AI ad latus 
pencagoni . DH ao eodem circuZo 
CoaiPiehenforum • 




0ms fetiuiarilmi mttr fe aptOthm, . , • 
■■0t»tt»tsm > infefibtrt . Vcettur /utm 

, • T«b. vai, Fig. 5. 

Sit fthaEia,ciiiuscircuIu$ maxi- " 
«ms ABCD • cenmnn E . Defcrx. - ' 
■ bi debec intra eam imperara figuia • 

, Dttcanmr^tresdiametrt AC,BD, afnto. 
' FH y quae lint ad inuicem perpen- 

I diculares ; * & fecetur EG aquaJis J^J'*^* 

] radio cubi , feii medietati Jateris cu- b/r.t. 

j hi infcripti in eadem fphagra : & c m iib,t^^ 

plano ABCiiatciua<irammEGIK, ^f^'^'. 
^od << erit tertia pare quadrati ex ?!l 

ridioAE,-&«rececurEGinMex. /Xi. 
ti^eina«& mediaiatione , cuiusma- 4fxfr« 
Im iegmenmm fit EM 9 feceturque 

EparaiieJa ipli , vel £B , fe- J. 
ji» pr (Mlu^m in R, & KI tn S"»"/'* 
_ atque a punfto R ducatur RV Ju«j»r 
parallela iph KI, vel EA, fecans »>.l.t. 
KBBia V> &i a puixftis N,I ad pla- 
. num BEA eleueinrur perpeodicula- ^'^' 
Liife SIQj ONP ( quae / mter fe pa- j. 
irallelae erunt, & w in eodem pJano. ''^* 

-quo re<aa RN iacet ) focontur- ^ f/*" 
•que ff NO, PN , fin£;ulaj aquaies n w. », 
ipJi G N , vci £M ; & SI , QI 6ant M u 
nngulae aquales ipfi EG , coniun- 
ganrurque redbae RS , SO PQ, (IR: 

R£, RO, RP, SE , OE , PE, I£ . 

Pa- 
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tx RP sequak eit mbns quadratis 
ex MR, exRX» & ex XM,&* b pr.a^ 
j^ac diio quadrata ex-toci MR &c R> 01*.-$. ' 
X iniflori fcgratDto i xe^iafe Aittiifae 
eKtr^ma i &« ^iedia, ratione » n*f ia^ . ' 
quadiCKi'exniatorr«tiisJeo[iAdDto ... -t 
X;Igitur>quadratum ex Rj? ij^adiu- 
plu eft qu^rati ex MXylea quadraci 

KG:eft vero -f qiudratu cx S Q qUii- c tx frt 
druplu quadrati KG>eo quod SQdu i9»^*i* 
pla cft ipfius Sr,feu IG : Erg^o qua- 
drata ex RPj & ex SQjaqualia funr, • 
ideoq; te<S« 4 RP, SQjequales criit a tx }r, 
Eadem racioae RO^i;qn>lis crit ei-? 17. /.4. 
deiii SQ^ & idco ipfiRi^^Qgar^fc/ 
in pentagoao RSP tres re<lta.- OR , 
SQ) RP fubtendeotes aagulos eius 
aEouales funt inter fc,&ff intermedia 
SQ parallela baii OP fecat fubtenfas 
RP RO extrema & media raciojiej 
veiuti. iiicat. i piam RN, iu< X;. &' mai 
iora - eariifn. legmenta aequalia £xaa 
bafi OP , jao quod/ SQdupia ipiius f pr.ti. 
SI • veM4N ad OP duplam. ipfius i. M>r. 
NO, vel NG eftvtMN ad ems »<'M. 
maius fegtnencum NG.re^£ extre; i-^'}* 
ma, & media ratione diuifa?» & funt * ^ 
KO , EP.aequales ipli $Q;.& exiQa 
relinquunt vrrinque portioies a:qua- 
Ifes ; qinaJLS>.IQjt:quaIes funt , g & f /7^- 
eorum portionesiriter I , &fubtcii'- ' 
ias RO , RP jequaies funr, iicuti.aj- fr. i^. 
quales Amt porciones. ON , NPre- 
ti3i paraiiela ipfi SQ^ Igitur b pen- h expr, 
ta^onum RSOPO regulare eft .* Po- 7. ^.4. 

P ■ ftca 
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BacHdh Reftituti 
ftea quia io manguio EVK an^ulK^ 
j f r.if . V reitus cft , quadratum $ cxJiR a:-: 
lib, s.tt quale erit duobus quadracis ex £ V « 
"Sl « «X V R , feu lex K V , qnz ofteiu> 
|LT fa fuic ei sequalis ; fed / duo quadra- 
»4W.fi ta 6X £V > & ex eius miiiQri feg- 



ioris w^Dieaci K£ re^ diui& «x- 
trema , & media ratione,* Ergo qua- 
dratum ex £R triplum cQ quadrati 
KG . Similiter quia in criangulo E 
* NO angulus N rei^us eft , quadra» 
tnm ex BO aquaie erit duolms <}ua» 
dratis ex EN » & ex NO, feu cx ei 
ae^oali GN ,* fuatque duo quadrata 
ex EN , & ex minori fegmento N 
G sse£kx diuifx extrema > & media 
ratlone tripla quadraci ex £G mar 
iori fegmeuto > Ergo quadratum ex 
£0 crlplum eil quadrati KG : non 
fecus oiiendetur quadratum ex £P 
tripium quadrati KG : fuic autem^ 
qnadratum radij fphxrx £A tri<- 
plum eiuidem quadrati KG : Igitur 
mfxt* quadrata reftarum ER, EO, EP, & 
17. /J4. ^ A aqualia fuut > & ideo m re&s £ 
R , EO , EP , aquales erunt radio 
fphxtx £A i propterea anguli R » 
Ca P in fiiperncie fphxrae exifteoc . 
Deinde quia SQperpendicuIaris eft 
4 ' plaou» BEA', • erit quoquc^ 
creila ad ei contigua EI exi/tentem 
o fr.it eo$iem plano ; & 0 eil HI pote- 
^'f' ftace duplaipfius EG » & eiufdem 

GEtripM «^.poceAace ieoudianie* 




,VK tripla funt quadrati ma- 



cer 
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LiherVlL ^Sy 
Kt rphsera: £A : Eigo £1 poteftace 
fubfcfqutakera eft radij fplKtrae , & 
ideo pbl trit diftantia lateris cubi ^ '^'^* 
a centro fphxrs; & eft SQjjifariara * ' 
fedU tn I, & perpendicularis ad E 1 , 
atqueeft dupla femilateris cubi E 
G ; Ergo fl.SCieft Jatus cubi infcrir ^ 
pti in fphara ABCH , & ideo an- * 
guli S, Qj>entagoni RSP m fpha:rae 
fuperficie exiftent • Si ergo com* 
pleatur inlcriptio cubi in iphasra-», 
oiius vflum latus eft SQ.> & ab «o» ^ 
dem pun^Tto N radij EA fuper com- 
fluinibafi OP coftruatur aliud pen- ^ 
tagonum regu Fare , & r p r iori a;<}ua- ' 
ie» vcrticem habcns verfus D , ha- '/ 
bebitomnes angulos in fuperficie^ ' 
fphaerae « & reoa iiofa fubtendens ■ 
angulum pentaf oni parailela bafi O 
P > pari modo applicata erit fuper 
latere inlcripti cubi parallelo ipfi 

£c jimiiiter in excremiGttibus 3 « 
C, Dj Fi&H reliquorum ^uinque 
radiorum conftrui poifunt bina peii> 
tagona > regularia & xqualia haben- 
tia angulos in fuperficie iphzrz > 
quorum re^ /ubtendences angulos 

£entagonorum sequidiftantes bafi* 
us applicatae erunt reltquis decem 
Jateribus mfcripti cubi; & propte- 
rea omnia di^la duodecim pentago- 
na (e fe mutud tangent , tum in eo<* 
runi lateribus xquidiftantibus iate« 
tibus cubi » quorum vnum eft Ol> ^ 

P % tum. 
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?68 Euclidh Reftituti 

tiim in angulis infcripri cubi, &: iJeo 
compopoiienc Iblidam figurarrL»* . 
r Vnde / infcripta crit in fpha^ra figu- 
' ra folida comprehenfa a duodecim 
pentagonis regularibus , & aequali- 
bus . Qnod erat faciendum • Voce* 
tur talis figura D^iecasdrmm • 

CcrolUrium Sphaprar diameter ad 
Jatus dodecaedri eft vt Jatus trian- 
guJi aquiiateri ad hms decagoni , 
m eodem cireulodefcriptorum • 
t « Nam /quadratum diametri fph.T- 
pr.i hH j^Q triplum eft quadrati SQJa- 
u pr.jo teris cubi > ^cuti , h quadratum latc^* 
1*5* ris trianguli tripJum ell quadrati la- 
isTa. ^^^^^ hexagoni : Er^ox vt AC ad 
10.^4- SQ^ita eftlatustrianguli regularis 
ad Jatus hexagoni ; & vt SQad OP 
fciJicet vt maius ad fegmentum mi- 
nus reda^ extrema , & media ratione 
diuifa? (vt in hac propofitione often- 
y ixpt. fum eft ) j jf ita eft Jatus hexagoni 
«•W.f. ad latus decagoni; er^o ex com- 
J pr.Mf. pofitione ordinata diameter fphar^ 
'^?*^' AC ad OP Jatus dodecaedri erit, 
1 vt Jatus trianguli reguJaris ad Jatus J 

^•^: . decagoni . 



S C H O L I V M . 

- Quod vero praeter has quinque^ 
regulares folidas figuras elfici non 
po<rit aJia,qua: a planis figiiris a^qu^ 
Jibus aquiJatcris > & aquianguJIis 

con- 
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contincatur^ fic oflendetur. 

Ad coflitntionem anguli folidi rc- 
quiruntur.duae conditiones , ^ pri- 
mai vtanjuli plani> conftituenres 
folidum angulum ^ noii fint paucio- 
res f quam tres ; fccunda i h vtom- 
nes , fimul fumpti, minores fint qua- 
tuor redlis . Modo quia c angulus 
trianguli asquilateri tertia pars eft 
duorum redtorum , ideft fexta pars 
qiiattior rcwtorum ; erunt fex angu* 
Ii triaguli xquilateri fex partes fex- 
tx quatuor angulprum redtorumL-^ ; 
ideoque stquaies erunt quatuor re- 
Ctis : Et propterea d plura , quani^ 
quinque triangula a;quilatera ad 
vnum puni^um cum fuis angulis 
conuenientianon conftituent angu* 
Ifim folidum ^ fed figura; planas re- 
gulares y qiiit fpatium folidum com* 
prehendere.debent , necefleeft> vt 
angulos folidof conlhtuant . Igitnr 
preter pyramidem , Oci^aedrum > & 
Icofaedrumaliam figuram folidain-^ 
triangula ipfa a^quilatcra conftituere 
non poflunt • 

Secundo quia e angulu? quadrati 
quarta pars ^Il quatuor reiiorum^j, 
cruntquatuoranguli quadiati aequa- 
les quatuor redtis ; ideoque/plura , 
^uam tria quadrata ad vnum pun- 
ttumcum fuis angulis conuenientia 
angulum folidum non cjficient. Ec 
propterea praeiter cubum nuJlam^ 
aliam figuram^folidam quadrat; 

P i ipfa 
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ipfa confticuere ponUnt. 
^% fp, Tertid quia g angulus peotagoni 
quintapars eft fex angulorum re- 
ctorum 9 ideft cres parces decmix 
qnacuor i^e^rBm ; em&t quacuor 
anguli pentagoni ^ iimuJ fumpti , 
qiiales doodecim partibus decitnli 
quatuor redojrumi lcilicet erunt ma- 
tores > quain quatuor re^i i £r ideo 
^fvk*} h plura, quam tria pentagona: ad 
vnum pundum cum fuis aogulis 
confienieiitianoii conftitiient angu- 
ium folidum* Igicur pra:ter dode- 
caedrum iliam nguram iblidain^ 
pentagona non conilituent » 
i ex pr. Q^^tto qttia i angulus bexagoni 
t9J.L ' fcxtz pars ctt ofto angulorum reii:o» 
rum, idcil certia pars quatuor re4^<H 
rum ; eiunt tres anguli hexagoni 
. /imul fumpci j.^uales quacuor angtt» 
mJI, > ^ pf opterea Itres ango» 

li exagonales ad vnum punitunu^ 
conueniences non cenilicnentanl^- 
lum {blidum ; i,deoque hexagona ^ & 
ftc reiiquae omnes figusaB planae re» 
gulares , excedentes tHimerutn Vt- 
oarium anguiorum > inepc» tnmtad 
. > anguli jfblidi conilitutionem t cunL-» 
pauciores » quam ores anguic pfant 
iblidum angulum noft «ilictant ; & 
propterea QuaJibec figurx planas 
regulares plurmib » ^uam qt^inque 
angulorum corpus aiiquod regulare 
componere 
przcer 

cu- 
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nere nei^aeimc* Qjiapropter 
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Liber VIL J71 
^ubuin^ Icofaedrum>& Dodecac- 

[drum nulla alia figura conftrui po* 
ifeft cx coaptatione planarnm figura- 
jrum «qualiiim, & regulariuui-» ♦ 
[Qupd erat oilendendum • 
ROPOSITIO VI- CifM 1/4/4^ 
ffhAn^m qHcdlibet ftgulatt wfun 
circunfcrtbere , (Jf in qficlibii ipfi^ 
fumfphttram infcnberg m Tabula-j 
Vril. Figurad. 
In fphara^ cuius centrum H ^ & 
2X1$ AC circunfcribi debet quodli- 
bet ex.di^ftis corporibus regulari- 
bus . M Infcribatur in fph?jra corpus a pr. u 
^llius fpeciei , quod circunfcribi de- ^3>4«c« 
^ct; (itque illud ABFG , & per- J**^^ 
pendicularis a centro fpharae ad pla- 
num figure BFG y fiueradius inicri- 
pti folidi ht HE , &per pundiumj 
2 cxtremum diametri AC b duca- b ex pr. 
ur nlanum KMN parallelum plano to.L 6. 
JFu : eritquer radius HC perpen- ^ f^* 
^cularis quoque ad planum KMN , J ^/^* 
i& ideo d omnes redta^ tangent cir- /. e$ 
culos maximos per diametrum AC fr^ 
|extenfos; & proptcrea planum KM 
" I tanKetfphacraiHt Rurfus in pyra* 
•idc nBFG produita^ erit figura ^^^?': 
ifreda KMN fimilis bafi BFG , 6c '^* 
mftia latera HN^ HMi HK a?qua- 
la crnnt, cum eandem racionem ha« 
eant ad pyramidis aqualia lacera— * 
jjSH 3 FH ^ GH eo quod funt radij 
^phoera;* Eadem racione fi ducanmr 

P 4 P^^-^ 
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plana contingentia fphaeram p^ral- 
ieia bafibus ^eiiquarum py ramidttm 

verticem in centro fpha^fai H ha- 
bentium ^ m <]ttagfolida figaFa y^i^F 
G refoluitur^^ crunt figiira* pla^ii 
circunfcriptae iimiks figuris in frrip. 

H per anguios in/cripta: figura vf- 
que ad exceraimT planu du^te^itmt 
aequalcs inttr ftf > & prioribns JBK > 
7. HM> HN^eoquod/eandemTaao- 
* * ' nem habent ad latera a^quaiia pyi-a- 
niidun^uiv centro fpharrie verti«eft* 
habentium y feu ad radios fpha^rte 
i V - quam habent radi) 'fphasj;»y.feu 
S^^« guirae circitiifoHpta^ad^ a:qaale9ra«^ 
u^t^r ^* dios iigupa^ infcrtpta;» Quare planai 
tt $.hii. ^ix^nia fpfaa latn tangentia in eiiHew 
punCtis K', N, R, comicfiient ; 8c 
rdeo folidam hauram efficient fimi^ ; 
. lem ipfi AX^ltCf . Quodi em faci^ i 
cndum • ' r ' < - • 

Secutidd in dato corpore regulM 
riBAFG iftfcnbi debet fphiratL^i» j 
R adid H E de fcribatur fpha^ra £0 • 
Dico hanc efle in fc ri ptam folido j 
<|uia radi) omnes caiiiiiibet folidae 
bgurae regalaris fimt a^quaies intei! 
^ ' ' yt €X qmnque i prjecfc<lentibu$ 
fftropofiaomMis deihicittir % ' Ergo 
fphara radio H£ defcripta neceita^ 
hwffl rioir-tangitreiimiaplaiiafigiirartAB 
Tnlir' ^ ^ fpha;ra EO infcripta 
fflf. ^rit corpoM regaiari ABFG* Vt 
i dif^l. fuit propofitunt* . . . , 
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EVCLIDIS 

PROPOSITIONES 

uxta methodum Theonis vulga- 
tam > cum locis huius operis , 
in quibus eadem Eucl. 
propofidones expo- 
nuntur* 

rimf^s numefus indumt Ithfumjecun'- 
dus profcjirhnem > Teri$H$ 

tntienis • 

L I B E R I. 

SVPER dara refta linea ter- 
minata> triangulum aquiu- 
terum conftituere . Jib. i. pro- 
P«>fit. t. p3gina S- 

Ad datum punflum > data; redlar 
. Jineae a:qualem reftam lineam po« 
nere . 1.2. lOv 
5 Duabus datis redis Imd^ \nx- 
quaiibus ^ de maiore aqualeni^ 

minori reftam iineam detrahe* 
le. 1. 5, ai^ 

4 Si duo triangula duo Jacera duo- 
bus Jateribus" a:qualia habeant 3 
vtrunque vtrique ^ habeant verd 
& anguhim angulo aqualcm fub 
^eqiulibus reciis Jineis conten* 
tum; & ba/ir. bafi a^qualem habe- 

5 bunr^ 



P 




J74 

bunt, critque .triangulum tm 

iiquis an^lissrqualeseriinty 
que vtriqueyfuD ^ibi»:: «^q_,_ 
latera fabten<iliiitttr . • t» 4^%jrt^ 

5 Ifblcelium mao§ulorumjqm;-_j . 
bafimiitnt anguli> mttx ^mliit^ 
quales; & fi vftenus i>rodu«ftaE; irtit 
aequales ijUiC re(flx lixteie.» qtUffii^ 
bafi fu n 1 3 n guli > fnter ie «qualc^ 
erunt. i. d- 

^ Si mangulf cfuo aneulK.-$e^uapi 
inter fe fueiint; & fuD aeqaglibiis 

angults fubcenfit latera «^o^u^a^ 
interleerunt. 1. ao. ^-%ir» 
7 Super ea^^m reifta lineay-dua^ 
bus eiHiem redis^Iineis alix diia^ 
re^be lineae xquaies vtraquevtr^- 
que» nofteoimituenfliff » ad^iiiii 
atquealiud pan^uni j ad.eaf^m 

parte&y eoiaemqu^iaiitlfiiiioi^w 
duabus initio re^is irneii 

Jiabentes «. 4eduduuc i» cx pr. pk, 
pao; • i74 

% Sidu<y trfangula duo Iat6ca. hjU' 
buerint duobus lateribus >• vtttusii! 
que vtrique y xqualia ^habuectoe 
,verd & bafim bafisequafem; jingii^, 
ium quoque iub aequalibtis rect»= 
Uneis conceiitm» angiiIa«quaM# 
- .habebunc » i* 7i. • 
^ Datom angurui» se^UUneitfnur 

bifariam fecare . x» 8*» 

I o Datam re^^am iineam fimcainMui 
bifariom fecaie • X*P* \9» 

Djkt» 
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tl Data re^a linea ^ a puo^o in^ 

. ea dato > redam lineant ad angu« 
los reftos excitare » i . lo» 19^ 

I X Superdatam f eillam Imeam in^ 
finitam > a datopimdo quod in^j» 
ea non eil ^ perpendicuiarem r^^ 
dlamdeducere . ii;^ ao» 
Cum reifla linta luper rettam 
coniiftens lineam t angulos fecit ^ 
. aut duos reclos> aut duobus i^iiis 
aquales^ efiicret • u%%^ 9U 

14 Si ad aliquam redlam lineam p 
arque ad eius pun^ium ^ duae redtae 
linea? tion ad eafclem partes du- 
ilse ^ eos qui funt deinceps ans^u- 
los dnobus re^lis aquaies fcVc- 
rint> ia diixdum erant intec ik^ 
tpiie're&a& Hiaeae^. r. 15» 22«. 

25 Si duas reflae iineae fe mutuo. {e- 
cueriht^ angulos qui ad verticem 
funt aequales inter fe efificient*. t* 
CorolL 5» if» 

16 Cttiufcunque trianguli vno la- 
cere produc^o % externus angukis 
vtroqiie inteino & oppolito ma- 
ior eft - u Cor* 18- ' 32» 

17 Cuiufcunque erfangnli duo an^ 
guli duobus xtdis fiint minores^ > 
omnifariam fiimptiv 1» coroiiar» 

* prop. xJJ- - 3a* 
l& Oinnis trianguir maius latus 
maiorem angulum fubtendit*. 



* maiori lateri uibtenditur » i#20« 




0;n^ 



SucUdk V 

20 OmnB triaajuli diu3 Jatfeira rci 
iiq uofu at maiora ^ quamodociin* 

. que aflnmpta . i. 21. '-^4. 

21 Si iiiper triangiili vno latere kb 
exrreirMtatibtts duae teikx iine^ 
iacenus coniiitiitx .faerint , hae 
conftittit^ reJiqiiis trianguii chio^ 
bus lateribiis ininores quidem:*-» 
erunt» maiorem verd angttium 
continebiint • 1.22. - • ■ 

a2 Ex tribns reiiis linefs i qu« 
fiint tribus datis redhs lineis 
qnaies ^ trianguium coniiituere » 
Oportet autem dtras Kliqua efle 
maiores ^ omnifaviam fumptas ; 

auoniam-vniulcuiufque trianguli 
uo iatera omnifariam /iimpta— 5 ^ 
reliquo funt maiora« s6. 
2^ Ad datam reftam lineam dai» 
tuiaique in ea puni6lum 1 dato. an- 
g u^ o re<S;HJim:€r dsqualem angu - 
ium reCliiineum conilituere- t. 
»24 '/ 37* 
24 .Si duo trianguli duo Jatera.^ 
;duobus:la{eribtts arqciaiia liabue» 
rint » vtrunque vtrique , angulum 
vera aogulo maiorem fub aquah 
libus red is lineis contentuni ; & 
baiin ba£ maioremiiabebimt 2» 
cor. 2. prop.^. ^63m 
ajT ' ^ trianguia xiuo Jatera^ 
duobus Idteribu^ ^qttaXia^ babue* 
. rint , vtrunqtte vtrique , balin ve- 
rd ba& maAorem : & anguium fub 
' aqualibus >*cwtis Ixaeis . contcn- 

tum 
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tiun an^ulo ; tn j^ojrein habebunt • 
2, cor, a. prop. 
a<$ duo triangulii duos anguios 

- '4uol>«* a^gulis acquales habue- 
-jint, vtranq; vtriqj-vnumq; latus 
vni |Iateri aEqiiale, iiue quod Xr 

• qua.xbus,a4ia<:etanguli^ieu qi|od 
yni aqualium angiupruiTl.ruoten- 
, dU\iU :._^ x&Uq ua l^^cr Ji . reli<ju is 
, latehbtts aEquaJia , vtrHu^ue vtri- 
que , & reliquum anguium rcli- 
quo angulo «qiidlem habebtmt, 
,' I. 35. 3^- 
27 Si icj duas re^as Jinea& reCia-» 
I incidens linea alternatim angulos 
«quales inter fc; feceric ; paraile* 
ia.ernnc incer fe iUae rei^lsB linjsaB • 

7,8 Si in 4uas^ reaas iineaS' ire^a^ 
^ incidens luiea externum angu- 
I' ium incerno, ^ oppofit&»i& ad 
cafdem partes aqualem fecerit', 
aut interi^ ^..^d eafdeoi partes 
duobus re<^iis aquales ; .paralle- 
Is^ erunt inter iCe ipi^e J^e^a^ iineae 1» 
■ i', i6^ , •■•1; . "'^,28m 

Jn parallelas ^eifias Jineas ire- 
^a incidens linea » & alternacim 
angulos. inc^r fc ae>quaks eifRck^ 
& .exrernam intemo , & oppofi* 
. tq , & ad cafdem partes «qua- 
. lem> & intemos & .ad eafd cm .» 

- partes 4uobu.s f e^lis. ^.qualts fa* 

1. 43»- . ■■• \y '■ ' ■ ix^- 
30 Qg.*. eideni re4l« line ae paral-. 



^7 8 Emlidis 

hlx 3 & inter fe funt paralleJiC 

31 A dato pun(Slo ^ data? redla.^ ii- 
nerc parallelani redlam Imeanr dii- 
cere ^ i.,cor. 16, 

31 Cuiuftunq^ue trianguli vno ia* 
tei*e vrterius produdo-: externus 
angulusduobus ioternis & oppo- 
fitis eft acqitalis • Et trianguli tres 
interni: anguli duobus fiint rediis 
aqnafcs. i8«. ji«v 

^5 Refta? lineae qnx aquales & 
paralielas irncas ad partes eafdem 
coniuBgunt & ipltc aquaies SC 
rnvalleiW fiint . 41., 

3^ Paraiiclogranunornni fpatiorfi 

• a.'qualfa /unt inter fe qua* ex ad- 
Herfo & iatera & angufi : atquc-> 
illa ;bifariam jfecat diameter - 

35 Parallelogramaia fnpereadem 
bafi & m eifdem parallelis con- 
ftitura , inter fe funt aequalia-^ ^ 

J6 Parallelogramma fuper jcqua» 
Jibns bafibus y & in eifdem paral- 
lelis conftituta y inter fe funt ar* 
qaalia . i ji. 

J7 Trianguia fuper e^dem bafi 
conftituta , & in eifdem paralie- 
lis ^ inter fe fuilc a^qualia 

38 Triangula fiiper aqualibus ba- 
Jibiis conftituta & in eirdem paral- 
idis > inter funt a^qualia-j • 

Diq 



Propofitiones • 37^ 

39 Trlangula aequalia (iiper eadetn 
bafi ^ & ad eafdem Darces coiillu 
tuta : & in eifdem Umc parallelis * 
^ ex prop. !• 147^ 

40 Trianeula ^tqualia (iiper asqua* 
Iibus batibus & ad ea(clem partes 
conftituta & in eifdem func paral- 
lel is * 4. ex u 147« 

41 Si parallelogrammum cum tri* 
angulo eandcm bafin habuerft > 
in cifdemque fuerit paralJelis , 
duplum erit paralielogrammum 
ipnus trianguli^ t. cor» u pi'op# 

4a Dato trlangulo aequale patal- 
lelogrammum conftituere in dato 
angulo redlilineo • i. 5o» 

4^5 In omni parallelogramo^ com- 
plementa corum <\ux circa dia- 
metrum (unt parallelogrammo- 
rum > inter fe func sequalia^ « 

44 Ad datnm reftam lineam ^ da- 
to triangulo squale parallelo* 
grammum applicare in daco an- 
gulo rediiineo • 4» ao. i85» 

45 Dato redilineo acquale paral- 
lelogrammum conftituere in da- 
toangulofedilineo» 4. ao^ i85« 

46 A data re^a linea quadratttnw 

- defcribere^ 1. J4. 5^* 

47 In redlanguiis criangulis > qua- 
dracum quod a latere redtum an« 
gulum fubcendencc defcribitur^ 

^qu»- 



jSo Buclidis 

ffqualc eft eis , qux a lateribu* 
re(iUim angulum continentibus 
derchbuntur quadratis* 5^ 18. 

8 Si quadratum quod ab vno la- 
terum trianguli defcribitur ^ a?* 
quale fit eis ^ quas a reliquis tri- 
anguli lateribus defcriountur ^ 
quadratis ; angulus comprehen* 
lus fub reliquis duobus trianguii 
lareribus> itCtiis til . 5t cx 29» 

L I B E R I I. 

] Si J^uerrnt dirx re^hi^ Ihicx , fe» 
ceturque ipfarum altera in quoc* 
cunque fegmenta ; reiftangulum 
comprehcnfiim fab illis duabus 
"x-ediis lineis» aequale cft eis re- 
.dbngulis y qu£ fub infecla & quo* 
libet fegmentorum' comprehen- 
idMntur."^. u 149» 
a- Srreda Irnea fefta fit vtrun- 
.que reiftangula qua^ fub tota & 
quolibet legmentorum compre- 
hendunturr a^quaha^funt eijquod 
a tqtafit,quadrato» 4> i. 149, 
J Si redla Jinea fed:a fit vtcun- 
^que , re(5i:angiilum fub tota & vna 
-legmentorum comprehenfum-j, 
r-asquale eft & illi ^ quod fegmen* 
tis comprehertditur , redanguio , 
&illi> quod a prxdidto fegmen- 
•to defcribicur quadraco . 4. 
«5o. 



Pnopofitiones • 1 8.1 

«4 * Si; rei^a-JtDea' fecla fjt vtoJin- 
. QHe :, quackatiUQ 1» quod a tot%-.* 

• derciiIxit&irit:aqw*lo .cft &r iUis 
..qua.' a ; ^egmcnris dcfmbuntur 
; ^admis^ i Iquod bis Aib 

fegmentis comprehenditur > re- 
. .dangij Jo • 5* co!i> pro. i^* i Jjb 
5 Si reda linea fecetur in a^qua- 
: lia &r4Aon;ac|uaiia; re^angulu^ 
, fiib-Jua quaiibus fegmentis totijus- 
i 'oomprehciafum vnai Qxxm quadf a- 

.tor ,1 ■ quod ai>. :tneer^d ja fe^aio- 
•t mun > .ir qua^e dl ei quod i dimi- 

6.: Si re(^ta linea bifamm lecetur» 

& Jlii reiSarqnadam linea in ye- 

^ust ad»jciatur.K. ^w^mSHW^ 
; CQmpreh&nfiJmPfu^ tota qwT^ ^oie» 

• ^aj&:adte(ii3j(fimui.citBivqvad|ra- 
. ,tQ:a litmd» %f «q u^9le. eil; 9Hg<^a« 
. toia Jineao qua»ipum>ex^liiipidt^ , 

cuiaeicadK^AOixipeiiiicur , (an- 
cquam.abyn3 defcctpto, 5,cof9lI. 

.7 ^ Si red^a Jinea fecctur lY^cuc^» 
I que .* qiiQdi if<W»^itUO^q^e ab 

vBofegmemofumii yt«aqv(e fimul 

quadrata aqq^^ funt ^ > 
A qiiod; bis fttb t©ta & djdo- feg- 

mento .comprehenditui , rc^aiv>^ 
. tlicUii, quod a reL-qiAO' reg-* 

mento iit » quadrato « j . coro^lar. 

• -|>rop. ap. . i: . j, 

S .-^ji#edialiijea'iee<«uj; \^tcunqu,e; 



gSi Euclidis 

reflangulum quater comprthen- 
fum fub tota & vna fegmento- 
rum > cum eo^ ouod a reliquo 
fegmento fit quaaratOi asquale.^ 
elt ei y quod a tota & didlo feg- 
mento ^ tanquam ab vna linca^ 
defcribitur^ quadrato . %. coroll. 

9 Si redta linea fecetur in ^qua- 
ha & non aqualia : quadrata qtiz^ 
ab insequalibus totius fegmentis 
fiunt> duplicia ftint eius quod a 
dimidiay ^ eius quod ab inrer- 
niedia fe^ionum fit > quadrato* 

rum» 5*^1* ^4^« 

10 Si redla iinea fecetur bifariam t 
adijciatur autem ei in redluni-* 
qua:piam redta linea : quod a tota 

^^fcUmf adiunifta , & quod ab adiun- 
Yla > Vtra?que fimul quadrata , du* 
piitia funt<& eius :quod a dimi^ 
dia > & eius quod a compofita-* 
ex dimidia & adiundia > tanquam 
ab vna defcriptum fit ^ quadrato- 

ntm. 5-^?* ^4^* 
ix Datam reilam lineam fecarcj 
vt comprehenfum fub tota & al- 
tero fegmentof um redtangulum ^ 
aquale fit ei , quod a reliquo feg» 
. mentofit^quadrato* 4.25 ipjt 

11 In amblygonijs triflngulis^ qua- 
dratum quod fit a latere angu« 
lum obtufum fubtendente > ma* 
ius eft quadratis quae fiunt a late- 
ribus obcufum angulum compre- 

hen» 



Propofitioms. it^ 

hendentibus 3 pro quantitate re-- 
iftanguli bis comprehenfi 3 & ab 
vno laternm qua^ lunc circa obcu» 
fum angulum^ in quod , cum pro- 
trailnm fueric , cadic perdendi- 
cularis 9 & ^b aflumpca exterius 
linea fub perpendiculari propc^ 
angulum obtufum» 5» corollar» 

fj In oxygonijs trianculis ^ qua- 
dratum a iatere anguium acutum 
fubtendente ^ minus eft quadratis 
€\VLX Hunc a iaceribus acucum an» 
gulum comprehendentibus ^ pro 
quantitate re(!l:anguli bis com* 

f>rehen(i ^ & ab vno laterum ^ ^juac 
unt circa acutum angulum , in^ 
: quod perpendicularis cadit j & ab 
afTumpta incerius Jinea fub per* 
pendicuiari prope acucum angu* 
ium* 5#cor« 29. 353^ 
14 Daco re<5lilineo aequale qua* 
dratum conftituere • 4«az» iSj. 

L I B E R III. 

I Dati circuli centrum reperire# 

1 Si in circuli peripheria duo 
quaclibet punda accepta fiicrint 9 
re^la linea quae ad ipfa pun^la.^ 
adiungitur ^ intra circulum cader i 

> Si in circulo redla qujpdam^ 
linea per centrum cxtenfa quan- 

dam 



5 8^^ Buclidis 
^ damilbn per cencriim cxcenfain— • 
'bifarfim fecet; &ad angulos rc- 
JiSos ipfani fecabit. Etii ad an- 
;giilos f eilos eam fecet, bifariam 
'*cjuooue|eamfecabit. a.a. 5<5# 
i| Si in circulo duae redae linex 
fefemutud fecent non per cen- 
trumextenfa^, fefe mutuo bifari- 
am non fecabunt. 2. 57» 

5 Si duo'circuli fefe mutud fe- 
cent , non erit illoruni idem cen« 
trunt.':^;5. 59, 

6 Si duo circnli fefe mutuo inte- 
rius tangant^ eorum non erit idem 
centrum . a# 5. 59» 

7 Si in diametro circuli quod- 
"^piam fumatur pundlum, quod cir- 
'^ culi centrum nbn fit, ab eoque.^ 

pUndlo in circulumguaedam reiias 
-iinea?'cadant; maxima quidem^ 
^ erit ea in qua centrum 9 minima 
vero reliqua ; aiiarum vero pro- 
pinquior illi quse per centrum_> 
ducitur j remotiore femper maior 
eft . Diias autem folum redlae li^ 
neae aequales ab eodem punflo in 
circulum cadunt > ad vtraiqu^ 
partes minima&,2. (5. 59. 

8 Si extfacirculum fumatur pun* 
(Ttum quodpiam > ab eoque pundlo 
ad circulum deducantur redlae 
qucedam lineae quarum vna qui- 
dem per centrum protendatur , 
reliquac vero vt libet ; in cauam--> 
peiiphcriam cadcntium redtarum 
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liiicarum maxima quideru eft illa i 
qiii^ per centrum ducitur ; alia- 
runi autem propinquior £1 > qux 
pcr centrum tranfit , remotiore^ 
femper maior eftJn conuexaverd 

f>eripheriam cadcntiuiri redlarum 
inearum ^ minima quidtrih e.ft>il» 
la , qiiac inter pundtum & diame»*: 
trum inrerponitur : aliarum au- 
tem ^ ea qua^ prcpinqmor t-ll mi. 
nimac ^ remotiore femper minor 
eft . Duae autem tantum redla; IW 
ncx a:quales ab eo punito in ip* 
fum circulum cadunt ^ ad <vtr«f- 
que partesminima? • a. 5. 59. 

> Si in circulo acceptum fuej-it 
pundlum aliquod , & ab eo pun- 
ito ad circulum cadaut plui-es 
quam duae redlac lineae sequales > 



us elt circuli . a. cou t6^ ^2* 

D Circulus circulum in pluribus 
quam duobus punftis non fecat . 

1 Si duo rirculi fe fe intus coii-^ 
ringant^ atque accepta fuerint eo- 
rum ccntra y ad eorum centra-j 
adiunfta refta linea & producfta , 
in contadlu circuloru cadeta.8.64 

2 Si duo circuli fe le exterius 
contingant > linea re<fi:a quas ad 
centra eorum adiun^itur , per 
contadlum illuni tranfiDit. lib* 2. 

prop. 8. ^4* 

3 Circulus circulum non tangu 




flum centrum ipfi 
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in pluribiis pun^lis f quam vno » 
iiueintusnueextratangat» lib.i. 
propt p. 65-. 

14 In circulo xquales re<^<T line^ 
«qualiter diftant a centro . Et 
qua^ «qualiter diftanta centrot 
aquales fimtinter fe . a. 10. 66. 

15 . In circulo maxima quidetn-> 
linea eft diameter; aliarum au- 
tem propinquior centro ^ remo- 
tiore femper maior« 3« 11. 68. 

16 Qupe ao cxtremitate diametri 
cuiuique circuli ad angulos redtos 
ducitur 9 cxtra ipfum circuluin--f 
«adet 1 & in locum inter ipfam 
tcdlam lineam & peripheriam^f 
comprehenfumt alteraredia linea 
non cadet . Et femicirculi qui- 
dem ang[ulus quouis angulo acu- 
to rcdilineo maioi eft , reliquus 
autem minor* 3. 21* 83. 

17 A dato punfto redtam lineam--* 
ducere , quat datum tangat €1x01-- 
him. 2. 22. 

t8 Si circulum tangat xtOiz qua^* 
piam linea > a centro autem ad 
contacrum adiungatur reda qux« 
dam linea : quae adiundla fuermt % 
ad ipfam contingentem pcrpen* 
dicularis erit • 3. 2 $4« 

19 Si circulum tetigerit redla— f 
qu2epiam iin^a y a conta6lu autem 
re^a linea ad anguios reclos ipfi 
tangenti excicetur , in excitata^ 
crit cencrum circuli # 3. 35. 84* 
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In circulo angulus ad cencrunt 
duplex eft anguli ad peripheri- 
am I cum i^erit eadem peripheria 
bafis anguIo;um • 2* 1 3. 69^ 
%t In circulo j qui in eodem feg- 
mento funt angttli fiinc inter 
sequales 2. prop^ 14. 71^ 
12 Quadrilateroru in circulis defl 
criptorum angnliqui ex a.duerfof 
duobus redtis funt scquales ♦ lib# 

Super eadem rtCifL linegf duo 
fcgmenta circuJorum fimiiJia & 
inaequalia non conttituentur ad 
eafdem partes . ex if. i2;^# 
14 Super fiBquaJjbus redis Jineis 
jfimilia circulorum fcgmenta funt 
inter fe aqualia . s-ex 15, a27# 
2 ^ Circuli fegmen todato^ dcfcri* 
bere circulum ^ cuius eil fegAicn- 
i ciun • 2* J. . 54. 
\ z6 In aequalibus circuHs^ a^quales 
anguli sequq^IibHs pcripherijs infii- 
llunt fiue ad centra > fiue ad pe- 
ripherio;; conflituti infifl:aQt • iib# 
a- 16. y^. 
27 In aqualihus circulis > anijiili 
flui aquaiibus pcriphcrij? mfi* 
itunt , lunt inter fe aqualcs fmt^ 
^ ad centra , fm^ ad peripherias 
conftitutiinfflanr. 2f 17. 77^ 
zkS In aequalibus circulis a^quales 
re^taj linesc aquales peripnerias 
auferunt , maiorem quidem , ma- 
iorit minorem autem^ miAori o 



' nes ilibteikfoift ' 

to Datarti f eripheriam 'bifanam 

ll Iri circulo 'an guliis <}tn irt lemi- 
' circulo > reflus .eft .: qui iiutein_> 
inmaiore fegmcnlojminorrfea:©? 
qtti verd in minore fegmenco, 

• maior eft refto . Et infoper an- 
' Eulus maioris fegmenci , redto 

fluidem maior cft : mmorjs aut^ 
fegtaenti /ingulus, minor eft 

|i Si circulum tctigef it aliqua re- 
' <aalinea, a contactu autem pro- 

• ducatur qujedam refta^ hnca 'cir- 
^um fecans:anguiiquos ad con- 

• tingenteift facit > aqiiaies liint ijs 
' qui ih alternis circuli fegmenus 
t confiftant anguiis, 8.14. ■ 8f. 

-a? ' Super data refta hnea dercrJ- 

• berd- fegmentum GircuUij .quod 
capiat angulum aequalem dato an, 

• culoredilineo. 2.'a5« ' ^ »7- 

34 A dato circulo fegmentttm ab* 
fcindere capiensingivlum .tqua- 

- lem dato angtil^ rettihnco . Iib< 
^ i.prop.ad. 

35 Si« Sh circtolo duse reaa: lme« 
■ fefe mntud fecuerint:, refiangu- 

Jum comprehenfum fub fegmen- 
tis vnius , aquale eft ei » quod fub 
fegmentis-alterius comprehendi- 

tnr re&anguium'. ^ aa. i^^* 

Si 
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Si extra circulum fumatur pun- 
€ivm zU^nod y ab eoque in circu- 

• ium cadanc duae reCta- linen^ » <jua- 
ffum altera quidem circuJtim fe* 

• cet^ alteia vero tangat; quod fiib 
tota rec^e> & excenus in ter 
pundum & conuexam periphe- 
tiam aifumpta comprchenaitur 
s^&angulum ^ ^qmle erit ei j 

3uod a^tangente dcfcribiturr qua- 
rato* 4* « 
j7 Si exrra circulum fumatur pim- 

• ^um aUquod 9 ab eoque ptin^to 
- in circulum cadant ducu rcft^ iif 

. fie^i^ quarum aitera circuiun^ 
c •iftcet^^iiteia in eum jncidat,^f?t 

autem quod fub tota fecantte & 

ieicteritts inter jHindum & cour 
--'^iuexam peripheriam' afliimptav j 

«impreoenditur redianguium^ . 
r aequale eij quod ab inc^dente d^ 

cnbioi£ quadrato; incidens ipfa 
•l^ €ircttlnm taoget • ^ it\ ^ i^s. 

ilBER l Y. j 



•■'am accommodare aqualcm datJB 

honlic inaibr* 2. 12. ■ : <5p» 
• jl I|i daco circuiQ « .criangul»;9_ji 
•i^fefcribere datofciangulo a,qiuano 

gulnm. 5. . . - ' iOi, 
-J;.'0irca dacnni circulum eriangu. 
■ lum dcfcriberc.^aco trianguio se- 



quianguium* 5- 4« • 2,04, 
.4 Iq dato tmngulo » circii|u|ii^ 

infcribeie . 5« ^o^, 

5 CdrcadatuoB. tiianguluin »;(ir- 
' culum defcribere . a. ex. i» 54, 

6 I-n dato .circulo.» .^uadr^^tHgi^ 
• defcriberc» 5- 3. • r . r«oi, 

7. Circa datum circulum qua- 
t idratnmde^cnber^rf $«<4>" • -^^* 

9 'In daco quadraco , crrculMni-* 

. ■ iafcrtbere • 5« . ^ - , " ' ap8# 

»j> • Cxrca datum quadratum , cir- 

" «rfum defcriber^t .J« 5« ■^7* 

10 Ifofceles tfrtanguittkcoiiftii^e- 
jt&^ ^od habeat urxua%tt£,:eQriim» 

3^ ul -ad ibafiii-^funt^-jatigiriorisn» 
tfplum reli^ui . 5;-<:on x«. : 
I X Iri doto 'Circulo • pentagQmim 
•«<|uilaterum & aquiangulum fin- 

. fcYibere. 5» 3» i ' 

la- ' Circj* datuin eiMMUni) v penita- 
' gouum sequilacerum^ a^ij»Qgu- 
. lum de{cflb!8rei^'.5.'4»"'i' '''i4tP4* 
I > In dato pentagono apquilaterg» 
• & ae^ifianguftl,.<:iK«u|piinjiiifcri- 

bere . 5.6. 
{^- '•Civca- cianin' jttntagomon f * 

/ 'quilaterum & aquiangttluip « cir- 
0 i^lmii.d<ifcribere cS-iff* • •^??» 
*5 In dato circulo Jie30Sif^«i«a-« 
9C squtlateDiuii xquijuigulmn 
•J irffcTiberfr. 5.3« * • ' y.2fiU 
16 In dato circuio , ■quintidecago- 

-^•itiiM & »i|iailatenm;& «quiangil^ 
' lum dcferibere • ^ -lT*^^» 
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L I B E R V. . 

X Si imt quotcnnque ntagnitudi* 
nes qiiotcunque magnitiidinMin-j 
' sB^aliu&isuiBiero» nnguiae£ngu- 
- larum a:que multtplices , quam_» 
miUtiplex eft vnius vna magnitu* 
do , tam ipulcipfices erunt & om'- 
nes omnium . ^ ex« iSm 125. 
9 Si prima fecunda; ssque fueric 
multiplex , atque tertia ouarta» , 
•foeitt auteni! & quintai iecundae 
arqnd multiplex , atque fexta-* 
'^piai:ta&: erit ~& compoiua prima 
. cum quinta , fecunds: anque mul- 
' tipiex « .atque tejctia cum fexta-'» > 
<|iukrt!ie« ex 93« 135. 

Si fit prima fecundae a^que imul- 
ttpkz» ac^iietertia-quadrtaei fu- 
. mantur autem aque multipiices 

* ,j^m» ^tmifis • £rit & . «xaeqiio 
; wmpciHrKm ' VCraque vtriufqu^ 
^ae^aeinuitiplex, altexa quideoi-» 
'hemtdm r alceza .anfieiHi quartx • 

. ex. 17» ' ia7« 

^ .SipriaiaadfeaiBdani>t .ea»denft 
Jiabuerint rationem j Sc tertia ad 

^uartam etiaat «qjue muitipJiees 

prirax & tertia^, ad aque multi- 
pliices ifecundae & . i^uarcs iuxtsuf . 
oiianuis mttltiplicationem ean.dem 
Aabebunt iatione||t:»,iiprouc incer 

• iejrefp9ndeiie>fi:»iuo)pcie fuerint. 

^^^^^ 



5 Si ma^nitiuio magnitudinis o!- 
^ue &ienc multipiex > ftcque abla- 
' ta ablaw : etiam reliqua rcli^u^ 
ita muitipkxeric^^^trMa^totiuf • 
ex. IV ' 125« 

Si dua: magnitudiaes ^ duarum 
magnitudinum fint aiqiie multipli- 

- ces , & decracta; qu.^:dam iiac ea- 
ttifldami^aemulcipikes : £e re- 

• Uqua^ eifiicm a|it aquales Ci\j)t > 
airt arqtie iplarum muitipiices • 

. ex« 3- 22. 155. 15^ » 1-25. 
7 -ibquiUe& ad eafidemf ean^em 
liabent rationt:m • eadeiii ad 
quaks» }• 3w' i ' io8» 
^ * Ii^r^uaiium magnitudinumL^ , 
f maioi ad ea^idenr maiortm ratk>r- 

• memiiabet, qtfam>mtnorr &: ea- 

- dem ad minorem > maiorem ra- 
tionen» habet, quam ad maio- 

f rem . 5» 2. •!• io5. 

Quar ad« eandeiili^%a«idem ha« 

- bient rationem , a^quaJeS funt inter 
. <fe ; &.ad4]ua& eadem^r eandeu) ha- 
« bet f atioii^fn , eaqUoque fttm^^in'- 

ter feaquaics, 3. 4. • ^ lio» ' 

! .rationem habentiimi , qu;^ maio* 
< :Tem iracionem^ ii&beK;>>'« iUa miaior 
eil, ad quam autem eadem nja- 

• 4oi%tnna0^^ 

11 Qua^ eidem funt e;cdtm racio* 
itesy 8< int^r fe font eardemui. 

Sri 

Digitized by Google 



Vropojftiones . 

12 Si fint magniciidiiMS ^quQCcim- 

-c|ue proporrionales , quemadnio- 

- dum fe hahuerint vna antecedeii-s 

- .fxam ad vnam confeqoenettif&^ ^ 
. ita fe habebunc omncs antcce- 

tlentes ad omnes confequentes • 

Si prima ad fecundamt: ean« 

• vkm habuei int rationem i quam^ 
tertia ad quauam ^ tertia verd ad 
qnartam y maiorem rarionem ha« 
bueont y quam quinta ad fcxtam i 
jprima qu^ue ad fecundam raa- 
jLoreni rationem habebit , quam^ 
quintaftdfextamf lib}.prop»^« 
pag-" Jfi* 

14 Si prima ad fecundam eandcm 
habuerit ratioaem / qumitofeia 

• ad quarta ^ prima vero quam ter« 
da^maior -ftieric: erit & fe^mia 
niaior quam quarta . Qupd h pri- 
ma fiterifi aquaiis texti*;.'^ ent &- 
fecunda arqualis quarta r fi vtrd 
mmor 9 & minor erit • lib. cor» 

15 Partes » cum pariter multipli- 
cibus ib eadem ,funt ratione j fi 
prout hbi mutuo refpondent j ita , 
lumantur • j xit ; .ii8# 

x6 Si quatuor magnitudines pro* 
. portionaks fuerint % & vici^lim-* 
. proportionaieseiunc. Ubf^«prop« 



17 Si copofitse magnitudines pro- 

iL portiottiles faei in tKha^ ijuoqu^ 



Euclidh 

^ diuifo. propomanales .eruot libm 

I S Si iiiui fas magnitodines iiat pro*> 
, poftioiiales ^ hsipMi^e c6mpo* 
iita: propoi tionaies erunt • lib. j« 
, prop. i4i - ^ 12 
ip Si quemadmodum totum ad 
cotum ^ kaablatum fe habiieriat 
ad ablatum ; & reliquum ad reli- 
quura^ yt.totuiii ad tQtum feha- 

20 Si iint tres magnitudines ^ & 

* aliaB ipfis a^uales ntnnera, qu^ 
" binsB & in eadem ratione fuman- 

• fiar> ea&aquo autem primaqaam 
•I tertia maior fiierit ; erit & quar- 
i tz^ quam fexta > maior mr Quod^ 
: prima ttitias rftierit ^ualis > erit 

* & quarta ^qualis icxtx : fm iUa-» 
' minor > hsc^i^aoque miiior eat # 

21 - Si iint tres magmtadines & 
ali^ ipfis ^quales numero quae bi- 
nx &c in eadem ratioae ittmantur t 
fueritque perturbata earum pro- 
portio^ exisquo aucem prima^ 
qudm teltia matbr liient» erit& 
quarta quam fexta maior* qudd 
n^rima tertiae fiiera ^equalis % erit 

• & quarta ?equalis fexcse ; fin illa-j 
minor^li;jgc quoque minor .erit* 
ex. 20. X33. 

« Si fint quotcunque magnitudi- 
nes » & aiise iptis sqoales nome^ 
10 ^ qua; bui^ ia eadem rationot 

'v. fu- 
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. Propojtthffes . 39S 
fUihatitar j & ex as^alkaee ia ^a* 

• * dem ratione erudt 19. " 130. 
2^ ^ Si iinp tr^s magiiitadines > allae* 
^•ijue ipfis aquales numero# qu« 
' ' bina^ in eadem ratione fumantur > 

fiierit aiitem perturbata earttni-f 

• proportio ; etiam ex sequalitate.^ 
m eadem radone erunt « lib* j« 
prop. 20. ' " 135. 

Si prima ad fecundam^ ean* 
. dem habnerit rationem ; quam^ 
' tertia ad cjuarram ^ habuerit au« 
tem & qiimta ad fecttndam ean- 
deni rationem^ quam fexta ad 
' iquartam : etiam compoiita prima 
' cum quinta ad fecunaam eandem 
habebit fationem > quam tertia-^ 
cum fextaad quartam. ijj* 
25 ,Si quatuor magnitndines pro- 
• • portfonares fucrint , maxima^ & 
nlinima reliquis duabus maiores 
■*€tunt . $. 169 ' • • . 125. 

■ L I B E R V r. 

' I Triangula & piralielogramma» 

• quorum eadem fuerit altitudo , 
' ita (b habent incer fe vt bafes . 4* 

*i. *' 14^- 

i Siad vnum trianguli latus.pa- 
rallela duda fiierit re^a quxdTam 
. Jinea : ha?c proportionaiiter feca- 
bit ipfius trianguli latera. Et fi 
" trianguii latera propoitionaliter 
•^fe^itat fiicrint : qu» ad fe^iones 



Bucndii . 

adiuo^a fueric lei^a luiea 9 exit ad 
l-eliquoim ipfittstrianguliiaeus pa^i 

:rallela» Iib. 4. prop. 2, i^o. 

. ^ trianguU^angiilus bifarianaLJ 
feftus fit , fccans aurcin anguliim 
re^a iia>a recucrit & baiin ^baiis 
fegmentacandem habebunt ratio* 
nem y quam rcliqua ipfius trian- 
gult latera • £t ii baiis iegmenta 

' eandcm habeant racionem" quam 
reliqua ipiius trianguli latera.^ • 

, rccia linea > qux a vcrtice ad fe- 
itbqnem prodiicitur ^ ea bifariam 
\ f<3^at trianguli ipiius afigulum • 4« 

>• 151. 

4 iEquianguIorum triangulorum 

propoitionalia funt latera 9 qujb 
^ cir^um-dquales angulos^ &l]|o- 
. ,,inologa funt latera , qua* aquali- 
' bHsaugulisfubtendunturt lib.4^ 

prop, 4. ' ' 152. 

5 Siduo tri :nguIaiaterapropor- 
tionalia habeant , aquiangula^ 
erunt triangvla > & aauales ha^ 
bebunt eos angiilos» iiib quibus 
& homologa iatera/ubtenduntur . 

4 3* x?4- 

^ Si duo triangula vnum angu- 

li^m vni angulo aqualemt & cir- 
cum arquaies angulQS larera»pi o* 
poicionaiia habuerint j aquian- 
gulaerunt triangula f aqualefque 
habebunt angulos 3 'fub' quibus 

. boniologa iatera fubtjsoduntuf . 
» 5iauo 
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Prot)ofitu>nes . 5^7 

7 Si duo triangBla vnum angii- 
lum vni angulo asqualem ^ circum 
autem alios angulos latera pro- 
portionalia habcaat j reliquorum 
▼ero firnul vtrunque aur ihino- 
reni autnon minoi cin recfto : a?« 
quiangttla erunc trianguia % & 2sr 
quales habebunt eos angulos^cir- 
cumquos proportionaiia funt ia* 
tera. 4. 8. - 15 7*^ 

8^ Si iu triangulo reftangulo y ab 
angulo rei5lo in holin peipendicu* 
laris vlu^ta fit>cya.t ad pwi pendi-^ 
dilarem trian^ula i tum toti triaa- 
gulo > tuni ipia inter fe limilia-> 

funt • 4* S'* - ^5S# 

^ A dara redla linea iwperatam 

partenoaufcrre . 1^2^^ 4^» 
ftQ Datam^ re^lam lineam infe^am 
fimiliter fecare > vt daca altera-j^ 
re^ta fcda fuerit • 4. 1 2« x6u 

11 ^ Duabus datis. redtis lineia > ter« 
tiaai proporcionaiem adinuenive • 

4. 10-^ ^60m. 

12 . Tribusdads jredislineis^<juar* 
tam proportional^atlinucniiie^ 

•4. II. i^^» 
Duabus datis redtis iim^is » me* 
diam proportionalcm aduiueni*' 
»e. 4.. 10, . %6o. 

^qualiunT , {>: Yninrr vni aqita* 
» Itni liabentuun' anguiurm j^aralle- 
• logrammorum reciprocafunt;la* 
tcra A^qu^ cu:cum:.a:quales aogu-- 
los ; & quorum paraU«iosv4m* 



. Eucliiti 
morum vnam angulam vni angu- 

lo aequalem habentium reciptoca 
* funt iatera , quae circum squa« 
les angulos > illa funt acqualia^ • 

15 ^qualium ^ & vnum angulum 
vni ^qualem habentium triangu* 
lorum reci]>roca fiintlacera^ qito 
circumaequales angulos: &quo- 
rum triangulorum vnum angiuum 
vni aiqualem habentium recipro* 
ca funt latera ^ qu^e circum «qua** 
les angulos ^ illa {unt aiquaiia.^ # 

16 Si quatttor re^ iineae propor- 

. tionales fuerint',quod fub extre- 
mis comprehenditurredtangulam 

^ aequale eft ei, quod fub niedijs 
compreheaditur rei^kngula » JBt 

' li fuD extremis comprehenfuni_j^ 

.icai^angulum a^uale. fuerit ei p 
.ffllod tftb medf)s concinemr t» 
* . aanguio % iila^ quatuor redas li* 
. proportionates erunt . iib» 4# 
' coi*» I. prop. 14. 165. 

17 Si tres re&as flrneas ^nt propor* 
tionales» quod fub extrem is com- 
prehenditur re(3;angulum a^quaie 
eftei, quod a media defcribitur 
quadrato : ^ ii fub extremis com^ 

- ptehenfiim ref^angulum asquate 

- ut ei quod a media defcripftor 
^uadrato » illas tres tedfae Jiaeae 
propoitionalefi Ciunt • 4« cor« 2. 

A data 
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Propojithnes . ffp 

iS A data tctlz liriea , dato redti- 
lineo fimije /imiliterque pofitum 
re&ilitieum defcribere • lib. 4. 
prop. 16. 167. 

19 , Simiiia triangula inter fe funt 
in duplicata ratrone Jaterum ho- 
mologorum. 4- i5# 166. 

*o Similia polygcna in iimilia tri- 
anfula diuiduntur>& numero 
qualia, & homologa totis • Etpo- 
iygona diiplicatam Iiabent eam^ 
imer fe rationem y quam latns ho» 
mologum ad homologum latus • 

21 • Qua? eidem re€liIineo fiint fi- 
' milia ^ & inter ie funt iimiiia » 4i 
, coKl^ ' • ' * ' . . - i8o# 
2% Si quatuor redbe lineae propor- 
tfonales^fiierint; & ab ds reatli- 
nea iimilia fimiliterque defcnpta 
proportionalia erunt. £t£ a re* 
d:is lineis limilia fimiliterque de* 
fcripta re;5lilinea proportionalia 
fiiermt , ipfi etiam reftje linea^ 
proportionales eiunt* 4. z&i83# 
ij^ ibqiuangula parailelografnma 
inter fe rationem habent eam_r ^ 
que ex lateiibus compxmtear • 4. 
13. • loa. 

»4 lo omni parallelogrammo > <{u^ 
circa diametium fiint parallelo- 
gramma » & toti & imer fe iunc ii- 
mtlia > 4. 157. • 18 

»5 Daco jredilineo iimile , & alcea 
- d»o squale idem conftitneire « 4» 



4L&0 KW^HdiS ■ 

x% Sii pkaUclogiaiiimo p^ralle- 
logiammum ablatiim fit & iirnile 
toti & ijrnilirer poficum commu- 
neiu cuiTi eo habens anf«uk|t)L_> » 
hoc Citciun eatidem cum toto ciia- 
metruinconlittit, 4. I9« • •^i» 

i/- Oaiiuum parallelogrammoitun 
\ recuixitun eandem redam iin.eam 
appiicatorum deficientiunnjue fi- 
guris pa^aiieiogrammis fimilibus 
limifiterque politis eii quodadi- 
midia dtcfcriDitur, maximum id 
eft quod ad dimidiam ai-piicatur 
parallelogrammum , limile exi- 

, ftens defeChit. ex 4« ^4* > 95* 

18 Ad daram lineam redbam > da- 
^ to re<^tiIineo aquaie paialielo- 
grammum applicarie de^ciens fi- 
gura par;^lieiogramma > qua^ iimi- 
, iis fit altferi rettilineo dato . O- 
portet autem datum re<ltilineum , 
cur aquale -appHcand wn eft > non 
. maius effe co quoj ad dimiJiam_» 
. applicatur ,-cum iimilcs f^ut defe- 
^^tus , & eius quod a dimidia de- 
icnbttur & eius cui iimilc-» 

'effedcbet, 4.'24.' ^9** 
^Ad datj^wieclam liaeam , da- 

/ tb reftjriHeo arqfcraje paraiWlo- 

** crammura applicare , exceden^ 

ngura paraileiogramina , quax fi- 

BQilis fit paralelograminrO alteri 

dato. 4.34» 'ii?2* 

Proponcam rcflam lineam ter- 

' ffiiuiuam excrciua ac medu ra- 

tio* 
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Prtfpofittones. 401 

' cicne (ecar€* ^ »5» iP|t 
In redangttlis > triliigulis > ihi 
gura cur^uisa latere re^um aa« 
fttlttfn ftibteiMteiile ilefaripc» c« 

2ua!{s eft figuris ^ qciae pnori iUi 
miles y & umiiieer poiita& ^ iat<t- 
ribus redum afigulnm continen- 
ti&us deiciibunrur ^ ^252* 
2^ Si duotrtangura> qi» <too ia* 
' tera duobus lateribMS praportio^ 
ttaJia habeant > iecuhdiim viininL^ 
angufum compofita fiierint > ita-r 
/ V t nomoJoga eoruR^laresa iint eti« 
ani paralkra , tunc reliciua illo- 
run^ triaogiilorum latera in> r6-^ 
^amfieeain coUocata reptmn*' 

a<jualibus^ circalfiF angulii 
eandem habentrationem^ cim>lip* 

' fis: periphecty& itt^mdtisiafiita » 
fiue ad centra, fine ad wiipheri- 
as conftituti iilis iafiuant pen^ 
pherijs . Infuper verd & ft&o* 
«es ^ quippe qui ad CMitra. conii- 

• ftunt #. 5% ii^ 

£ I K £R X E 

. « % Quafdam re^ae lineas pars ffluir 
fiiibiedo- quidem nooi eftplaiio.j 
qnadam vcrd iofublimi*. lib» 6. 

» St.dua rc<f?sp lineat fe mutuo fe* 
- Gent/in viio^funtplano: atqu^ 
uiangulum omne in vno eil pla^ 

Si 



, S ^'^ diio pJan^.f^ iHutito j&cent , 

.itn€a« . i» . ' r- ?i f .... ' a^o, 
.4 Si rei^ Ijnea rei^is .duabus li- ' 
; ; : tieis femiicud kcanttbms , in com- 
. mirni fedione ad recio^ auiiuJos 

iniiiiat , illa dm^o ^fiam per ipfas 
,j -piano ad angulos re^^ios crit.lib. 5. 

j>40p. ' ' 2<fi. 

. 5 _Si redla lioea refris tribus Jii 
, . neis fq, mutuo cangentibus » ia^ 

. comniuni fedione ad re^o» augu- 
los infiilat , illa; trcs reciifc in vno 
../.func piano •. 6. 9:. -. i^j. 

J$ Si duae red;t.Jineae eidcm pia- 
.. no ad .re4los fiot anguios % paral- . 

. ieJa: erunt ills re<ftae .iinea: • iib. ; 

.7 Si duae finc paraileias redx ii- 
aex.$ in (^uaruiu vtraque fumpta 
£nc %u»libec puii^ay ilia iiqesL^ 

" . qu£e ad haepj pun<ila adiungitur^ia 

,eo4ei9 oft. eum parali^iis pfciQo . 

6. <;oy, - ' - > 26$, 
«E^ ^^Si duat: iint parall^ijB ce<%aeiil- 

nex , quarum altera ad reftos 

cuidam pJaniol iic angulos t reii- 
. .qua eid^nir|>ia<|f>adHi^Ois an^- 

Jkiserit. ^•4'.. • » .. ''^^'^ 
j9 ' Qtt»: tt£k» Jioe« iiint 

parallelx» fed non in eodeiiL...f 

ciu}» ilir'piauo » 1}» quoqiK fuQC 

. inter fe parallelas , 6mj, ' 
^ • Si dus rgdt$ iioe» ie muto can- 
geates a4 dua^ .jrettas ,fe mucud 
.* taa- 
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Prapofiiionfs . . 4p $ 

. tangentes /!nt paralleia:' > non aa- 

cetn in.eodem piaao> iiis aogu- 
•. los squales comprehendent. Jib. 

d, lo. « 272. 

.11 A daco fublimi pun^o, in (u. 

bie^lum pianum perpendicularem 
. re^ara lineaoi.cwcere > 267. 
la Dato plano j a punito quod in 

iilo datum eil » ad r^cios anguios 

re^iam lineam excitafe. 

Dato j>iana^ a pumcto quod in 
. iilo ^atum eft» du^* te&x linex 
. ad redos auguios nori excitabuiis' 

taradeaidemparees. 6,c,$- z66. 
a4 Adqua plana, eadem redl:a_» 
- : Jinea itikA eikt iiia. iunt paraiieia» 
? 6, ex. 9. ' • ' '' zjo. 
,15 Si duae reCtx iiaox fe mucud 
• tangentes ad xinas Tedbisie tfautf^ 



eodem coniiilentes 'planb parai- 

ieia Sant quae per ilias ducuntur 
plana»;d.io« , v ■ ay*» 

16 Si duo plana parallel» plano 
. quopian^ fecentnr <» commuues4fe> 
'. lorum : fe^iones^ jBint pmiieis • 

- 6. cor,5», * ' " • * ' 

17 Si duae re^x line» fKmil^iis 
- planis» iycentur > in ealuem. racio- 

18 Si reiia linea plano cuipiam^ 
f . adjfl^os^fit i an^ios , i lla > etiam 

- . ©mnia quaa^per ipfam plana> ad rc* 

&OS eid^ piaaa ^angulos c(une* 




Siduo 



,404 Buslidk 
ip Si duo pla«a Cc mutud fecau--- 
tia plano Q\udwx»Lxd^s fmt an-*' 
gutos» coQtsimms^-etiam illoniaft 
fecltaad redtos eideai plaiK^ an« 

20 Si angulus (blidus planis^tribus 

. ^ anguUs condAie atui* $^ his.iiuo^ 

quilibet vtutairumpti tertia funt 

iiiaiores>. 6* * 275^ 

2t .Solidus: omoir atM^Iun: imno* 

. xibu$^coatinetui).<juam.re(^qjuar 
taoi:angttli£plams. 6. 

' 22 Si plani tres anguii aqualibus 
. jx^is coQjtineantiu: lineiV >» quo-^ 
rumdui>vt iibet affiimptt tertia 
imcmaioreSj,tjaaagudua]i cx>nft£-^ 
tui poteit ex lineis: aquales % 
- si%tkx%. c aciaiiagentibusL. 14*^ 27^«, 
ft^' Expfanistnlmsangidir^ qoo* 
. run^ dua vt libec afluinpti tertia 

£atfii9iOfes,.roiidtta»^agtt^^ 
, conftmrere . Decet autem^ iWos^ 
V tres angttlos re^i&^uatttoc cik;^ 
niinores. 6^i4*. .. . 7rf%^ 
^U^' . Si foiidum parailelis planis 
« s.j^tiiKatitr^' acweria iilms plana 
. . 8t aqualia &iai: & pacaikiogiiaiiit^ 
. itiaft^^»i?W 28(5«. 

45 • Si fblidum pc^rallelis pfams 
. f ontenttia> plana iecetuc acUKriis 
< . planis paralteIo>erit qucmadmo-* 

dumbafi&aA&a6ttt»»it»foiidtt » 
: ad folkiiioi » ^ JQ» ^15» 
Ad daiao) ts^am^iiaeani: eiu£^ 
« piw&Qin » an^om iblidmii 

con- 
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• % ccnAitueic folido angulo (laco 
qualem*» 6. 14» a7& 

27 A dara reda , dato folido pa- 
ralic^is piaois cpmpireifee&£o £mi^ 
le & fimiliter politum lolidiim^f 
paraUclis pianis con^encum.def- 
cribere* ex 6. 14. 278.61; ex pro^ 

2S . Si folidnm paralklis plaois cd« 

, prehenfum , du^lo per aduerfo** 
rum planorui]^ diagonios pUa0 
fedum fit , illud foJidum ab hoc 
j>lano bifariam fecabitur • lib« 6. 

. prop«28. ' ' 510* 
Sohda paraUeiis pianis com* 

. prehenfa, quae fuper eandimi ba- 
lim> & in eadem lunt altitudine y 
quorum infiftentes liiiea? iilijfde 

■ colJocantur rei!l:is lineis ^ ilia fimt 
inter fe aqualia . 6. aS« ~ ^10« 

30 Solida parallelis planiscircunf. 

. fciipta , quir fuper eandem baiia 
& in eadcm funt alritndine >quo- 
rum infiftcntcs linese non in ijf- 

dem rep^rtftntftr redislfn£is>iila 

funt inter fe aqualia. 6. aS. jio. 

Solida paralleiis planis circuti* 
fci ipta > quap in eadem funt altitu* 
dine, aqualia iunt incer fe . lib^ 

yi Solida parallelis planis circun* 
i c i i pta qus eittfdem (unr altitudi-» 
ftis.^ eam habent mter fe ratio- 
tiem> quam bafes* cor* • ^19« 

3$ SimUia .Xoiida parallelis pianis 

, cir* 



4«^ EmliMs 

' circunkripta > habent inter fe 
' tidiRtn homologowm lacerunL^ 

tripHcatam. 6. 3i^- 
^4 M({\kk\ivm folidoriim paraJle-^ 

lis planis contentoriiiBbafes cum 

altitwdinibus reciDrocantur • Et 
. folida parallejiis plaaiis contenta > 
«o^iiuorum bafes cum altitudinibus 
' rtciprdcantin: % ill* fttilt^aeq»a- 

lia • 6* 32: jip^ 
$5 Si duo plaitt fint^gnH ae^ua» 
: les , quorum verticibus /ublimes 

• ixtiStx line^ iniiilant^ quas cdst^ 

• lineis primo pofitis angulos con* 

- tineant aquaies^ vtrunque vtri- 
' i^xity in fubiimibai^autem lineis 

• guiiiber fumpta Jiat pun^ia^ & 
, ab hts ad pdana» m ^ilbus trotifi- 
- ' ftunt anguli primum pofiti , ductas 

£nt perp^ikLCulares ^ abearuoLj» 
. vero punilis , quae in planis figna- 
. tafftierints ad aneulos primuui^ 

pofitos adiunite ftnt recl« lineae » 

noe cum fubiunibusa;quaie$ angu« 
;;^ios compreiftndisnt« i^t Ltoi*» 

maabiatum.. 
3^ Si xt&^ tres linese iint propor-- 

tionales 3 quod ex his tribusfit fp. 

lidum paralielis planis conten- 
» tum ^ aquale eft deicripto a me- 
#> dia iinea folidc^ paralieiis planis 

- vA&iprehenfb i! quod aquilaterum 
quidem iit; > fed antedii^ aquif» 

' ^^Jum * 6. jj. . 5au 

17 $i jce^ae quacuor linea^ iint proi» 

^ por- 
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portionales > illa quoqiie foiida-f 
paiallelis planis conteoM» qu« 
ab ipfis lineis & /Imilia & fimili- 
ter defcribuntur » proportionalia 
, erunt » Etfi fblida paralielis f>ia-- 
nis comprchenfai qu<e & fimiiia 
& iimtiicer defcribuntur^ fiiiit pro« 
portionalia y illag quoque rei^lag ix* 
neae portiooaies erunt • ex 6.' S7m 



38 Si planumad planum re^uui^ 
' itt ^ & a quodam pnti^o eorum 
quae in vno funt pianorum per- 
. pendicuiaris ad aiterutn dudiafitj 

ilia quae diicitur perpendicularis , 
in communem cadet planoruai^ 
fedlionem » 6. cdr. 5« a65. 

Si in foiido .paraiieiis pjanis 
circunfcripto , aduerrofUth pla- 
. norum lateribus bifariam feuis ^ 
. edo^a fint per ifedtiones platraui > 
- communis illa planorum fe^lio^ 
& folidi paraiielis piani circuti-- 
fcripti diameter , fe mutud bifari- 
amfecant ^tex^aP- 31 jp 

40 Si duo fint sequalis altitudmis 

Erifmata > quorum hoc (^uidein^ 
afim liabeat pareiieiogrammunb 
iilud vero triangulum , fit au- 
tem paraileiogrammum criattguii 
duplum , ilia prifmata eriint ae- 




LI- 



4ot Baclid^s^ 

I Siniilia qucC funt in circulis , 
polygoiia , rationeia habent intcr 
- lc; quanx dcfcript» a diamerris: 

CircuU eain iatci<fc y»iOfii«ai^ 
habeac quam dcfcnpta a diame* 
\ ^L^aaraca • 5. 12» ^ai* 
\ Oranis pyiamis. trigonam ha- 
ijens baiiui j in duas diuiditurpy- 
ramides hon tantiira aquales. &: 
iimilcs Intcr ic ^ fcU tocl eaanipy 

• ramiai limUcs ^ quaruin trigOjdaB 
fimtbafcs , acq^ue in diia piifaia^ * 

, tjL a^quaiia ^ xj^ixx dno grifnwta di- 

• uiidio pyramuiis totius fuqt maior 
' * ta • leiamaomillmix.. 

M Si dua/ j^iufdelqi. aititudinisj^^ 
lamides. trjgona habeant bafes ^ 

" fit autcm iUarum. ytraque diuifa 
& iti duas pyramidas mccr fe a^- 
ijuAics cocic^ue limiies^& iudua 

' , pnluYafa Jtqyaiia , ac eodcm mo- 
ag ujiuidacur vuaque pyramidum 
qu.c.ex. fupcrioie diuiiione, natae 

^ fu.tu,> idqua pcrpctuo fiat : ' quc* 
nyidmoduniikhahct vnius. ^yxz^ 
midis baiis ad aiccrius pyranudis 
^ baJim > ica & omnia quae. in vna^* 
• pyramidc priTmata^adomniaquae 

• ' xu aiccrapiraimdc prifmata ^ mui- 
titudine^^qualia. lcmma omiflunv 

5 Py r aijuacs eiuldciu aiacuitiuis^ 
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Pf}pofitiones , 49$i 
• i«u*rum trieonac funt bafes , cam 
Siter re racioaem habent guam-» 
ipf.c bafcs . 5. 15. 303. 
^ - pytamidesc^ufdem altitudinis , 
quarum polygooa: fiint bafei»» eam 
inter fe rationem habent quani-» 

ipfi bafes, 6, »5«. 

7 pmne prifma ri igonam habens 
bafim » diuiditur m tres pyrami- 
das intcr fe quales > quatum tri-' 
gon* fin^t. baics • 6,ajV . Ji^. 

8 Similes pyramidcs, qua? trigo. 
oaibAbiint bafessin tnplicata-». 
funt homologorum lacerum rati^* 

ne. Ub. 6» pr- 3 • 35!* 
p jEqualium pyramidum & tri- 

gon» bafes habentium lecipro- 
' cantt» bafes cwm altituiinibus . 

Et quarum pyramidum trigoriast 

bafeSj habentium reciprocantur 
- bafes cum altitjudioibiis , iil* fiiOC 

«quaks . .6. ja.- nV^* 
10 OmnisconustertiaparseftCy. 

lindri eandem cum if>fo conoba- 
fim: babdfttis , fi^ akitudinifcm ae- 
-•QuaJem . 6. a?.. 3i*« 
Coni Sd.cYlin^ri (;iufd^m,.alti- 
tiidinis , eam intir fe racionemj 
haben^ <iiim bafes .6.2^* joS. 
la Similes cjoni & cyltndri , triph- 
. catam habent inter fe rationem j 
diametrorumquf fiint in bafibus . 
^b 6. pr. 37- 3.?i. 
15! .Si. cylindrusr plano.fe4ti\s fit ^ui- 
v-UWhs pUai? parAilel^p crLc que- 

mad- 



** admotfem cyfindi«is> ad cylindm 

Coai & cy>Iifidri qui in «quali* 

* bid fijh^tfoafious > eam habcnt in- 
^'fei ^^fe 'rationem > qiiain alfeitudi- 
' nes. io* * ' jij;;^ 

^qualiuni e^erttm & cylin?» 
droium bafes cum artitudinibus 
rec^iocantur . £t quora m cono* 

riirnf cyJindrorum bafes cum al- 
tttudinibus rcciprocantur ilii £mt 
" aequales, 6. 32. * - 519. 

16 Duobus ciFcirhs circam ideni 
rentnmi coniiAefa^ibtt!? > tn maio« 
^ ri ci^cuio poligonum ^qualiuau» 

})arHinfiqiie lateram infcribere » ' 
€uod minorem circulum non tan« 
•gat.iefhmaomi(2um.^ ' 1 . ' 

17 Diiabus fphg^ris ciicum idem 
' centrum conliftentibus y in mBiom 

re fphcera folidiifii polvedrum in- 

fccibere p quod^teinoris fpharas 
/fuperfkieffl nantangAtf . lenihia^ 

omiffunr# • - . 

x8' SphaeMB iftcer ratkmeniiiiia'<' 
•l>ent iiivum diametrorum tripli* 

caeatn #-lib. 6. pr* 37« 33 1# 

i I B E R XIII. 

^ Si reda linea per extremanu> | 

* & medf am rationem (e^a ifft » ma- 

* ius fegmentum quod totius line» ! 
dimidium afl^mpfeitt 9 ' quintu*^ \ 
pliim potdt eius ^quadrati , quod 

a to« 



Propqfitiotfes • 4H ' 

i totius dinudia defcriiutur • lib^ 



a Si reifta linea fui ipfius fegmen- 
ti (}tiii]tupiuin poffit 9 £ic dupla^ 
fegmenti huius linea per extre- 
mam & mediam rjwioflem {^qc^ 
tur j maius fegmentum reliquau» 
pars eft iinea&^ {)rim.uQi j^Sts • 
iiU 5. prop. 17I 247« 
} S i re(^U iiaea pe r ex tr emam oC 
me<ltam ratip»em £e&^£t^ tnim^ 
fegn^entum quod maioris feg- 
mdsnii dimiditt afi^pferit j quin« 
tupium poteft eius y quod a maio- 
ri$ fegmeati dimidio, dofciibitui^ t 
quadrati. ^tvt^. . . a4f« 

4 Si re(^ linea j>e r ext r^mam 8c 
madtam raticmem fe&a fit»quod 
a totag quodque a minore feg« 
mait4 &mii vtra^ qusdsamt^ » 

triph funt eius . quod a maiorc** 
ie^»eiita deicnihitar^ quadxsLtii 

lib. f . prop. 24, * I t«42 

5 i Siadxe(^am lineam^ ^ux per 
extimum ^: mediam: ratianBiiL» 
fecetur > adiunH^ia iie aittra ibg« 
mtnm tMtoii ckfiialny^tMt hatts 
linea refta per extremam & rae- 
diam x^moitem ie^a eil: » e&^WL^ 
mzius fegmentum iinea primftm 
pofita* 4»cor»26« * 196« 

6 Si redta linea rationalis 9 per 
extremam & mediam rationeni^ 
&£U iit t Ttnifli|iie fegmeixorom 
irr atio^aiis eil; iiaca ^ qu^ dicitar 




Kefi. 



414 Buclidiu' 
RefiduHm • omiirum. 
f Si ^ pentag^oni a^cjiiilaterr tres 
fint a<juales aaguli , fiue qui deia* 
«epS j fifie>^U nofi deinceps feq* 
" uuntur j iiiud pentagonura • erit 
" -«quiangulum 7. ex# 5 • *»to. 
"9 Si pentaeoni seqkiiateri & a^* 

• qu4aogiiii-4iios.qui deinceps £e- 

• quuntur angulos redla^ fubtendant 

• -lineas iila; per extremam $c medi- 
^ }m ntsQfiektttLk vmmo fecant > ea- 
r rumque maiora fegmenta ^ ii^&xs 
^'^jsttityxgovkl loteri iitttr .s^ualiaj^ • 

- Jib. 5.prop. 7* • 210. 
S ^tus iiexagoni & iatus deca*- 

goni eidem circulo infcriptoram 
. compoiica iiac^ tota reda linea^ 
i per exmmam & mediam rado'^ 
■ nem fe^fca clt c eittiqu^ fcgmcn" 
^ «um inaifis >:eft iie^agom JKr» » 

• Jib. 5> prop. 8. an* 

10 Sicirc;uio»4>eiitagooiim aBquila«» 
.{^rum infcripcum lit , p^^ntagoni 
^ latus poteil <>c iatus hcxagoni & 

• iatasifocagMf 9'eidem[icirndo iti^ 
. fcriptoxum # 5* J U ^55* 

11 St lAt cii^ciilo Raetosialem ha- 
bente diametrum 9 infcriptum^ 

5.£c p^pgonum * a quilaceruiiL^ » 
:. pentagoni iatus irrationaiis elHi- 
.* qea > qua; vocatur J^uior « omiP* j 
fiim* 

12 Si in circuio igicriptum fiet ri«^ 
« angulum a:quiiateriim » iittiiis tri» 

- anguliJatus pidcencia,triplum eil ' 
• * - etus 
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Propo/itio nes 41^ ^ 

eius lines > qua: ex circuli centro 
diicitur. 5« 30. 25^. 

,15 Pyramidem confticuere ^ & dih 
ta fpha^ra compledi , atque doce- 

1 j:eiiliusfphaEra;di:?metrumpoten. 

I tia feiquiaireram efle laceris ip/i« 
us Dyramidis. 7. u 335; 

O^edrum conliituere , eaque . 
fphxfa qua^^pyramidcni comple- 
tti > acque prbbare illins fphxrac 
diametrum potentia duplam efle 
lateris ipiius oi^caedri • 7 ^ 2» 137. 

15. .Cubum conftituere, eaquc^ 

I fphaera qna & fciperiores fio;uras 
completti) atque docere illius 

! fph;ira; diamecrum potentia tri*- 

\ plam eiTe laceris ipiuxs cubi • Iib« 

f 7- projp 3* 3J»# 

f5 Icoraedrum conftituere > ea« 
demqtie fp^ ra qua &r aneedidtas 
. figuras compIeCU ^ arquc probare 
\ icofaedri latus iiTaci^aaiem efTe 
! lineam I qua^vocatur Minor» lib 
7. prop. 4« 341^ 

17 Dodecaedfum conftituere-^ » 
eademque fphaera qua & aatcdi* 
€^a$ iiguras completti » arque pro^ 
bare dodecaedri latus irrationa- 
lem eifelineam qux vocatur Re^ 

fiduum . 7. 5. 345. 

18 QHinque figurarum latera pro* 
ponere , & inter fe compai arc . 7, . 
ex-cor. U2.l5.'4.5»a 335. adj-fj^ 

Reliqui duo' libri 14, i^.Hypficiis 
Alefandrini de qumque corpori* 
busomiifi itint. 
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L.iyi.i.-ULj L/y GoOgle 
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